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PRiEFATlO. 



POST tot nava Geomtriie EUmenta^ non 
ita pridem in lucem emijfaj efi fortaffe 
qmk miretur Tyro Mathematictts^ annofa 
aac^ ii [ut quibufdam videntur) abfokta 
Euclidis 5^1;^;«» e prelo denuo prodire : prafertim 
cum nan pauca in ill^ vitia detexijfe fibi vifi fint^ 
qui Geometriam Elementarem novd quadam me- 
thada excokndam proponunt. Hi entm Lyncet Phi- 
lofophi Euclidis Definitiones parum perjpicuas^ de- 
monfirationes vix evidentes, res emner malo or- 
dine dijpofitaSy aliafque mendas innumeras^ per 
omnem antiquitatem adfua ujque tempora latentesy 
fe invenijfe jaBant. 

^t tantorum virorum pace, audaBer affero^ Ea- 
elidem ab iis immerito reprehenjim efje^ ejufque 
Definitiones difiinSas & claras, i primis principtts (i 
conceptibus nojhis faciliorem £3 fimpiicioribus pe- 
tttas ejfe i demonfirationes Elegantes pcr^icuas d 
concinnas ; ratiocinandi vtm adeo evidentem (£ ner- 
vofam^t fl' facile inducar credere ebfcuritatem ifiam 
^ fciolis illis teties mfimulatamy confufis potius & 
perplexis eorum ideii. quam demonfirationibut ipfis 
imputandum ejje, Et utcunque nennuUi queerantur 
de mald rerum dtjpo^tioney (3 iniquo ordinCy quem 
teaet Euclides ; aitam tamen faeihodum magis ido- 
neamj ^ difientibus factltorem inter omnia hoc 
srnus Jcrtpia invenio nuUam. 
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2Vtf« meum efi htc ioci bypercriticu Harum capti' 
uneulu J^iffatim ref^ondere i fed in his E/ementis 
vel mediocriter verfatOy Jlatim patebit^ CalummO' 
toret hos fuam potittS ojcitantiam monfirare^ quam 
veros in nofiro authore lapfus arguere ; imo ne hoc 
quidem dicere vereor^ ^uod vixj (3 ne vix quidem 
unum, aut alterum i tot novis jyfiematibus inveniri 
poteft-, in ^uibui plures non funt /abes, imofwdioref 
paralo^i/mi^ quam in EucUdem velfingere potuerunt. 

Foji tot infelicet in Geometria reformandd cona- 
tus, quidam non infimi Geometree Elementa de 
novQ confiruere non aufj, ipfum Euclidem omnibus 
aliis Etementorum Scriptoribus merito pratulerunty 
eique edendo fuas curai impenderunt • hi tamen 
ipfi nefcio quibus opinionibus duBiy alias propofi- 
iiones prorfrn omittunty aliarumqae demonfirationss 
in peitit mutant. Inter iUos eminent Tacquetus (i 
Dejchalles, quorum utrique malo quadam fato con- 
tigitj ut ekgantes quafdam ^ in Elementis optimo 
jure ponendtM propofitiones quafi ineptas ^ inutiles 
rejeeerint, quales funt propofitiones 27,28, 29, li' 
bri fexti, cum aliis nonnuSii quarum ufus forta^e 
iUos latebat. Injuper quandocunque ipfas Eulikis 
demonflrationes deferunt, multum in argumetitando 
peccanty & S concinnitate Feteriim recedunt. 

In Itbro quinto demonfirattones Eucltdis in to- 
tum repudierunt, (3 Proportionis definitionem aliis 
terminis conceptam attulerunt -, at qua unam tan- 
tum i duabtts proportionalium fpeciebus comprehen- 
dity & quantitatibns commenfurabilibas folummodo 
eompetit: nihilominm fuas, gux funt de proportione^ 
demonflrattones omni quantitatt tam incommenfa- 
rabili quam commenfurabili infeqiientibtts libr» ap- 
plicant. 



pUcatit. Hune tam tttrpem lapfum nie Lmci tuc 
Geometra facik condonajfenty nifi hi autSorej m 
alifs fuis fcriptK de Scientits Mathematicis hetU 
meruiffent. Hoc quidem commune efi its vttmm 
eum emttibus hodternis Elementarum Seriptortbus^ 
qui itt eundem impittgunt feopulumf (£ ut juam m 
hac moteria ojientent peritiam, authorem mfirum 
in re minime culpandd imo laudandd reprehendant ; 
^uantitattm propartionalium definitionem intelhgo : 
in qua intelleBu facilem proportionaimm proprteta- 
tem expotiit^ qua quaatitatihus omnibus tam ia- 
eemmenfurahilthuj quam eomnunfurabilibtu aqtte 
eeavenitf & d qud caters emnes proportionaltum 
preprietates facile cotifequuntur . 

Hujus preprietatis demonftrationem in Euclide 
defiderant Egregii hi Geometne, atque defeSufn de- 
monjiratione fud fupplendum fufcipiunt. Hic ite- 
rum contempiari Itcet iti^nem eorum in Logicd peri- 
tiam, qui definittonis nominis demonfirationem ex- 
peSant : talit emm efi hac EucHdis definitio ; qus 
iSas quantitates proportionales vocatj qttee cotiditio- 
ttes in defittttione jud aUatas obtinent. Huidniprimo 
Elementorum authori licebat, quielibet nemina quan- 
titattbas htec requifita habenttbtiSj arbtlriofuo affi- 
gere ? Licebat proculdubio ; fuo igitur tttitur jurey £? 
etu proportionales vocat. 

Sed operte pretium erit, methodumj qud hanc pro- 
prietatem demonflrare conantur.,perpendere.j^eUio- 
aem quandam uni tantum proportiottalium generi, 
w^. commenfurabilium^ congrttentem affumunt; & 
exinde multit ambagibus iongdqtie conclufionttm jerie 
univerfaiem, quam Euciides pofuit^ proportioJialium 
proprietateih deducunt; quod certe tam metbodo 
quam 
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quam argumentaUonu regulit fstis aliemm ejfe vi- 
detur. At lottge reUius fecijfentf fi proprietatem 
univerfakm ab Euclide ajfignatam primo pofuiffent^ 
(Si exinde particularem tllam H uni tantum propov' 
tionalium fpeciei congrutntem deduxiffent. ^o- 
niam vero hanc re^uerunt methodum^ talem demon- 
firatianem ad definitiones libri quinti attexere U- 
buit. §lui EucUdem uUerius defenfum videre cu- 
piunt^ canfulant eruditas t3 fummo judicio confcri- 
ptas LeSionei 'Mathematicas Cl. Baravii an. 1666. 

Cum vero tanti Geometra incidtt mentio., pi-ater- 
ire non pojfum Elementa ab eo aditay in quihus ple- 
rumque ipfm EuclidM conjiruUiones & demonfira- 
tiones retimt., ne und qnidem omifia propofitione. 
Hine oritur major in demonflrando vif, pulchnor 
conflruendi methodus.^ i3 ubtqtte Veterum Geometra- 
rum lenius clarius e/ufcit y quam in libris iflitts 
generts fieri Jolet. Piura praterea CoroUaria fS 
Scholta adjectt., non modo breviori fequentium de- 
monfirationi infervtentia, verum etiam aliis in re- 
bus perutilia. 

Nthiiominus^ demonftratienes ejus ea brevitate 
laborantj tot Jymbolts notifque impUcantur., ut in 
Geemetrid param verfato dtfficiles ^ obfcurie fiant, 
Multa propofitiones que ipfam Euclidem legenti per^ 
^icue viderentur^ Mgebraicd hac demonflrandi 
methado tyronibus nodofe (£ vix inleiligibiles red- 
duntur; qualis efl V.G. i i.primi Elementi. De- 
monfirationunij quas in Elemento fecundo attulity 
difficilis admodum tyrombus efl inteUigentia; reSiius 
multo Euclidcs tpfe earum ev.Uentiam [tit in re GeO' 
metried fieri debet ) a figurarum contemplatione 
petifi. Scientiarum omnitim Elementa fimpliciffima 
metbodo 



mthado tradcnda funty nec fymboUs nec miis nep 
ohfcaris principiis aliunde petitts involvenda. 

%)t Elementa BarovH tiimid brevitattj jic ea^ 
gutt h Clavio traduntur^ tnolefid prolixitate peuant. 
Scholitr enim Commentartifque abundat nimis (i 
luxuriat. Vix equidem arbitror Eucbdem tam ob- 
Jcttrum ejfe^ ut tantd farra^ne notarum indigeat ; 
nec dubito quin tyrones omnes Euclidem tpfum o- 
mnibtis fuis Commentatoribus faciliorem inventuri 
fiat. In demonfirationibtis Geometricis ut nimia 
brevttas tenebras parit, Jic nimia verbojitas pltis 
ttedii C^ confujionis quam lucis affert. 

Htfce prmipue induBus rationibus-, prima fex 
JEuciidis Elementa cum undecimo & duodectmo^ ex 
verfione Frederici Commandini in ufum Juven- 
tutis Celeberrimie hujus Academiie per fe edenda 
earavi; h caterts abflinui^ tum quia htcc^ quiejam 
damusj ad alias plerafque Mathefeos partes^ qua 
nunc vtdgo traduntur^ intelligendas^ iufficiant^ tum 
etiam quta omnia Euclidis opera, Grace (S Latine 
nitidiffhnis CharaBeribus adornata fummaque cura 
fSfide emendata nuper epreelo Academico prodiere. 

Porro in gratiam eorum^ qui Geometriam Ele- 
mentarem aa Praxes vittt commodis infervientes 
applicare defiderant^ Trigonometria Plana & Spbts- 
rica compendium adjuiixi^ cujus Artis ope^ magni- 
tudines Geometrica menfurantur^ ipfarumque dimen- 
fiones numeris jubjiciuntur. 
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DEFINITIONES. 

I. 

Unaum eft, cujus oiilla efl pars, vel quod roagniw- 
dinem nullam habet. 

II. 
Linea vero eft longicudo Jacicudinis ezpers. 

IIL 
Linee [ermini Aint pun£ba- 

IV. 
Re£ta linea eft, quz ex xquo fuis incerjicituf pun£tis. 

V. 

Superficics eH id, quod loDgitudinem, & laticudinem tan- 
tum faabec. 

VI. 
Superficiei [crmini -func lincx. 
VII. 
Flana fupecficies eft quse cx sequo fuis intcrjicitur Jineis. 

vni. 

Planus angulus eft duarum linearum in plano fcfc contin- 
^cniium, & Don in dircd^m jacentium, akerius ad alteram 
inclinatio. 

IX. 
Quaodo auicm qux angulum dintinenc xtQix linex fue- 
Hac, teiSiliDeusangulusappellaiur. 

A X 



EucLiDis Elementorum 

X. 

Cum vero redla linea raper reS& line^ infiftens, eos, qui 
deinceps funt anguIos,«quaIes incer fe feceric, redus eft ucer- 
que aeaualium anguiorum : & qux infiltic re&a linea perpen- 
diculans ^ocatur td oAm> cui infiftic. 

XL . 



Obtufud angulus 
eih qui major elt 
reao. 
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Xll. 
Acutus autem, qui reAo eQ minor. 

xm. 

Terttiiilus ef{, quod alicujus esnremutti eft. 

XIV. 
Figura eft, quas aliquo^ vel aliquibus cerminis concitietur* 

XV. 

Circulus eft figura plana, una linea contenca, quae circum- 
ferencia appeilacur : ad quam ab uno pundto incra figuram 
exidence omnes tt&x iinede pertingentes Tunc xquales. 

XVI. 

Hoc autem puDdlum cencrum drculi nuncupatur. 

XVII. 

Drameter circuli eft reAa quaidflm littea per cencrum duaa, 
& ex ucraque parce k circumferencia circuli cerminata, quas 
quidem^ Sc fainriam circulttro fecat. 

XVIII. 

Semicirculus eft figura, quae continetur diametro^ & ea quas 
ex ipra circuli circumferencia incercipicur. 



XIX. 

Segmentum circuli eft figura, quae 
reda linea, & circuli circumferencia 
cofltiwetur. 




XX. 
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XX. 

Reftilinex figurae funt^ quap rc^ oootinciitnr liacii. 

XXI 
Trilaterac quidem, qux tribus. 

XXII. 
QuiuirilatersB, quse quatuor. 

XXIII. 

Multilaterai vcro, qux pluritius, qyiun quatnor redtis lincii 
comprehenduntur. 

XXIV. 

Trilaterarum figMrarum aequiUtcrum cft criangiilum^ qpod 
tria lacera habet asqualia. 

XX v: 



KbTcdes^ five aoquicrure^ qnod duo tantum aBqualta litcia 
babct. 





XXVI. 
Scalenum vero eft, quod tria inasquaMa habct latera. 

XXVIL 

Ad haec, trilaterarum figu- 
rarum, re(3angulum quidem 
^ triangulutn, quod fc^him 
angulum habet. 




XXVIIl. 
Obtufitngtdufn eft, qtiod obtuTum habtt cngiilom. 

XXIX. 
Acutaoeuhun vctO) quod tres acutos angulos habet. 

Ax XXX. 



EucLiDis Elbmemtokum 

XXX. 

Suadrilaterannn figurarum 
^ ratum eft, qtiod oc aequi- 
lacerum eft, & reAangulum. 





XXXI. 

Alcera parce longior figura eft, quae redlangula quiidem 
aequilacera vero non eft. 

xxxn. 

Rbombus, quse acquilacera quidem, fed reflangpla non eft. 

XXXIII. 

Rbomboides, quas, & op- 
pofica lacera, & oppoficos an- 
gulos incer le sequales babens, 
neque asquilacera eft, neque 
reoangula. 

XXXIV. 

Pneter bas aucem reliquae qdadrilacerae figurae crapezia vo- 
cemur. 

XXXV. 

Parallelas, feu acquidiftanres redlas lineae funt, quas cum 
in eodem finc plano, & ex Utraque parce in infinicum produ-* 
cancur^ in neucram parcem incer fe conveniunc. 

POSTXrLATA. 

I. 

Poftuletur St quovis puoflo ad quodvis pundum teCtm 
lineam ducere. 

II. 

RedUm lineam terminatam, in continuum & direAum 
producere. 

UL 

•Quovit ceotroy & intervallo drculum delirribere. 



AXIOMATA. 
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AXIOMATA. 



Qu% ddem xqualia, & mttr Te fiint xqualia. 
U. 

£c G xqudibus sqiialta adjiciantur tftta fimt xqualia. 

m. 

£[ C ^b xqualibus xqualia auferantur, rcltqua funtxqualia. 

IV. 
£t fl inxqualibus a;qualia adjiciantur, tota funi inzqualia. 

V. 
Et li ab inzqualibus ^ualia auferaniur, reliqua funi In- 
xqualia. 

VI. 
Et quz ejufdem duplicia funt, inter fe funt xqualia. 

VU. 
£t (]U3e ejuldem dimidia funi, inter fe funt xqualia. 

VUi. 
Ecqux libi oimuo congruunt, inter fe funt xqualia. 

IX. 
Totum eft fua parie majus, 

X. 
Du3C re&x linex fpatium non comprehcnduDi, 

XI. 
Ooines anguli re^ inter le xquales funt, 

XII. 
£c fi in duas reifias lincas 
reOa linca incidcns, inicriorcs, 
Sc eif cadem pane angulos duo- 
bus rciiis minores tccerir, re- 
&£ Yinex il]£ in intininim 
produdbc, inicr fc conveniunc 
cx ea paric, in qua funt anguli 
ducAus re6tis tninores. , 
Noc. Cum plures anguU ai 
tuT ^aililet triim /iterii, ft 
anguli^im medio pomitur. V.G. 
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puniium exifiunt^ defigna- 
qua e/? ad vertierm 



^Mgulud i redii A B, BC comprehenfut dieitur anguliu a Bc, ^ 
M^nlus i re&k a B, b e eonte»tus dititur angulSa a b e- 
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EUCLIDIS Elbmemtorom 

PROPOSITIO I. PROBLEMA. 

Snper tiatk reffi lineA termmata, trianguhtn a<juik- 
/erum conjiitutre. 

Sii data reda iinea cerminata ab, oporcet fupcr ipla ag 
rriangulum SEquilateruin conltituerc. Centro quidcm a incer- 
vallo aucem ab circulus defcribatur bcd", tc rurfus 
cemro b, iatervalluque b a de- 

. fcribacur drculus ace;*, & k " 

pu:i£to c, in quo circuli fe in- 
vicem recanr, ad ab ducantur 

. reiite linea: ca cb*. Quo- 
niam igitur a centrum elt ur- 
culi DBc, eric ac ipfi ab' ae- 

^- qualis, rurfLiS quoniam b cir- 
culi CAE eli ceniium, eriCBc squalts ba: oftenfa elt au- 
[em & CA aequalis a b. utraque Igirur ipfarum ca CB ipfi 
A Q e,\\ Kqualis, Qux autem cidem funt xquaha, & inier fe 
a:qualia funt. Ergo ca ipfi cb elt aeqaalis. trcs igitur ca 
AB BC inier fe funt Kqualesj ac propcerca criangulum xqui- 
lacerum eft abc, 8c conftituium eit fuper dica ra^a linea 
lerminata ab. quod fecifie oportebac. 

PROP. II. PROBL. 

Ad datttm pmlium^ deita teSia tine£ ajuaJem reffam 
Imearn ponere. 

Sit datum quidem punanm a, data vero reda linea bc, 

oporCec ad a puniflurn, ipfi bc redLX. lincK sEqualem reiitam 
c. lineam ponere. Ducaiur k punflo a ad c refta linea ac: 

& fuper ipsa coniticuatur iriangulum aquilaterum dac*. 

producanturque in direitum 

ipfis DA DC redse linea ae 
1. CG '. & centro quidem c, m- 

tervallo autem bc circulus ^\ 

BG1 defcribatur <*. Rurfufque 

centro d, & incervallo dc 

defcribatur circulus g K L. 

Quoniam igifur puntSum c 

ccncrum eft bch circuli, erit 

BC infi CG fequatis '. Ec rurfus quoniam D centtum clt 

cicculi CSL, crit DL aequalis dg : quarum da dt seqoaiis 

Dc. rciiqua igitur al rcliqUK cc cJt tequalis/. Oftcnfa 
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autem eft bc aqualis cc. Quare utraque jprATun) al ar. 
elt seqittlis ipli c c. Quk auicm eidcm Kqualii fuui, & iincr 
fe func squalia. £rgo, & A.LeR isqualiK kc. Ad daium igi- 
ror pun^um a diix leilx liaex b c xqualis poTua dt a l. 
Quocl tacere oponebat. 

PROP. ni. PROBL. 
^uabus daiis reHis iinth inafUahhtti i majort minm 
aqmkm ahfcindete. 
SiuE dats (fu3E redhe lineae iiUEquiIes a b & c; quarum major 
t AB- oporiet a majare ab miaori c xqualcm reiUm li- 
neam ablcindeie. Funatur %A h 
pundtuni jpli c asqualis re^ ^^ ^^P 
Imca AD ", & cemro quidem / i / \ 

A, iotervallo autem ad circu- ' ) / \ 
lus dcfcribatur def*. Et qoo- 1 
diam a centrum cil def cir- * 
culi, erit ae ipii ad xqu^iis. 
Sed & c xqualis ad. Utraque 
i^tur . ipraium ae, c ipli ao xqualis erit. Quai 
ipli c elt aequalis ^. Duabus igitur daiis rcdiis lineis inx- « 
uualibus a b & c a majore a b minori c xqualis Abrcifla clt : 
Quod feciffe opoitcbat. 

PROP. IV. THEOR. 

Si duo triatigula dm latera Juobas laleribas a^aafia 
kalieani^ alterum alteri ; habeattt aulmiy ^ as^a/fitn 
anguk aquaiem, fui ^fua/ibas teElis liueit lontine- 
tur : Et bafim bafi tequakm babebunt ; ^ trtangu- 
btm irianguio afuhle erit ; ^ reliqui anguli reii^uis 
anguiis •e^uaies, aller alteri, fuihas tefuaiia latera 
fubtendumur . 
■ Sint duo iriangula aBc de:p, qux duo latera ab ac 

tfuobus lateribus d e d f k- _ . 

qualia habeani, altcrum alteri, A. 

■videJicet latus quidem ab la- 

leri D E asquale, lacus vero a c 

ipli D F ; £e angulum b a c an- 

guioGDF a^qualem. Oico, & 

ba&m B c bali e f xqualcm ^— 

efle, & triangulum ABCffiqua- 
; uiangulo dcFj & reliquos anguJos reliquis angulis as* 
A 4 qualee. 



A 
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sequales, alcerum alreri, quibiis xqualia lacera (ubtenduntuf j 
nempc angulum aoc anguto ot^F: & mgulum acb an- 
gulo D?E. Trizngulo cnim adc applicaio ipfi def, Sc 
pundto quldem a po(i:o in d, rcGa yero linea a b in ipfa d e ; 
& pLindtum B pundto e congrueti quod ab ipfi de (it w- 
quali». Cong uente aucem a b ipli o e ; congruet & a c 
tefta linei redtae liiicie df culn angulus bac lic aEqualis 
angulo E D F. QLiire, fic c congruec ipfi f : eit enim reiila 
linea a c EEquJis reiibe d f. Sed, & puntSum b congruc- 
bac putiao e. Ergo, & bafis b c bali e f congruet. Nam 
fi pundioquidcm Bcongrucnte ipli e, c veroipiiF; baliSBC 
baG B.F non congruir ; dua: re&x linex fpatlum comprehen- 

Ai. lo. denC: quod ' (ieri non porelt. Congruec igicur b c ba(is, baQ 
EF, & ipli aequalis erir. Quire & locum abc triangulum 
congruet coti triangulo d e !■', & ipft erit xquale ; & rcliqui 

Aiiom.». anguli reliquis angulis congruenr, & ipfis xquaJes ' erunc. 
Vidclicet angulus auc angulo def, & angulus acb an- 
gulo DFE. &i igicur duo criangula duo lacera duobus laceri- 
,' bus sequalia habeanc, alierum alceri, habeanc aurem & an- 
gulum angulo a:qualem, qui sequalibus redtis lineis continc- 
luc : & b^lim bali scqu»1em h^bebum ; 6c iriangulum crian- 

tgulo xquale erit; 6c reliqui anguli reliquis angulis xquales, 
alier alceri, quibus xqualia latcra fubtenduncur : quod often- 
dere oportebac. 
■r 



PROP. V. THEOR. 

/Jhselium trittngulorum qui ati bafim funi anguli inter 

fe Jttnt £qunUi, ^ prttdu&is a^uahbtis teilis lineis 
anguli qui Juntjub baji inler fe a<juahs erunt. 

Sit ifofceles iriangulum abc; habens ab latus Jateri 
AC icquale, & producinrur in (firci5tum ipGs ab AC refls 
iineaEBDCE. Dico angulum quidemABC 
angulo ACB, angulum vero cbc- angulo 
BCE aequalem eirc Sumacur cnim in 
linea bd, quodvls punitum ?■., atque a 
majore ae minori af aqualis «auferacur 
AGi junganiurque fc, gb. Quoniam ^r^\iP^ 
igimr a F elt xquahs ag ; a b vero r/-'^Ag 
ipli Ac; duae fa ac, duabus ca ab te- / \ 

quales funr, ahera alLcri; &c angului 
FAGCommunem concinenr, bafis igitur f 
j. hujm, bafi G B elt * sqjalis, & triangulum a f 
sequale criangulo Aca; & reliqui anguli, 
rchquis anguljs sequalcs crunt> alter alicri; quibus equalia 
Uiera 



gulum "/ \ 

itur FC D \ 

lAFC \- 
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lalera fubienduntur : Videlicei angulus quidem acf zqui- 
lis angulo ABCi angulus vero afc angulo aq b. Ettjuo- 
jiiarD tota af toti ag elt xqualisj quarum A8'ell sEquaJis 
ACi erit <: Sc reliqua bf rdiqua cg aiqualis. Ofteola cil<Aii« 
auccm fc xquaJis cb- du^ igimr bf, fc duahus cg ca 
xquales funt, aircra akeri; & angulus bfc xqualis angulo 
ccb: ellque bafis iprorutn bc comtnunis. Ergo Sc*triin- ' 
gulum BPc triaogulo cgb xquale critj & leliqji anguli 
TeJiquis angulis xquaics, altcr akert; quibus ^quaiia ktcra 
fubtendunmr. Angulus igitur f b C elt xquahs angulo g c b i 
& angulus B c p angulo c s g. Itaque quoniam tatus a b g 
■ngulus loti augulo a c F sequalis oltenfus clt, quorum an- 
guTus c B c e£t Kquaiis ipli b c f : cric rcliquus <' a e c reliquo ^ ^i** 
A c B aequalis ; &c func ad balim a b c irianguH : oltcnlus au- 
tem eft 6c F B c angulus sequalis angulo c c b j qui func fub 
bafi. Ilbfcelium igitur iriangulorum, qui ad baCim funt an- 
guli intcr fe funt aequales, & produdtis Eequilibus redtii li- 
oeis anguli, qui funt fub bafi, inter fc xqualcs erunt. Quod 
oltendiflc oportebac. 

ar. Hinc omne triangulum sequilaieTum elt quoquc x- 
quiangulutn. 

L PROP. VI. THEOR. 

p£ irianguli dm anguli tnfer fejint ^qaaks, ^ arfua- 

' les angulos fahlendintia hleta mter fe icqimlta ertint. 

Sit triangulum abc, habens angulum abc angulo acr 
sequaiem. Dico & a b laius lateri a c Kquile eHe : Si cnim 
inxqualis ell ab ipli ac^ altcra ipfjrum 
eft tnajor. Sic cnajur a b ; aique a majori 

AB mmori ac asqualis Jauferamr dbj & - a. tm 

DC jungatur. Quoniam igiiur db eit se- 
qualis ipli ac^ communis auem oc: e- 
runi dux db acduabus ac cb xqujlcs, 
alccra alccii ; & angulus DEca:quilis an- 
gulo acb cx hyp. Bafis jgitur oc bali 
A Bcftixqualis, 6ciriangulumDBca»jualc 
iriangulo acb, minus m.ijOTi ; quod cft jj~ 
abfurdum. Non igimr insequ^iis elt a B 
ipti Ac. Ergo :Equalis crir, Si igitur tri- 
anguli duo anguh in'ci fe lint scqudes, & iequjlcsangulos 
fubcendentialatera intcr k xqualij crum : quud munllrade 
oponuir. 

Cir. Hinc omne ttiangulura Kquiinguiura eft quoquc a- 
jiuilicetum. 

PRO- 
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PROP. VII. THEOR. 

In eadem reBa Imea, duahm eifdem reliis lineij, aHa 
du£ reB<e linea leejuaks, ailera alleri mn conlU- 
iuentur aj aiiud alijue aliud punSum, ad enfJeni 
parfes, eoJHem, fuos primie re&a Imea, /gimmos 
iahetUes. 
Si eoim fieri poreft, in cidern rea» linca a e duabus eif- 

dem redis lincisAC cb, alia dux redx linex ad db -e- 

quales, akera alrcri confUnianiur ad aliud arqucalmd pua- 

ikam c&Djadeafdcmpanes u:adc&D, 

eordem habcntes terminos a & B,qua5 pn- 

mx red« linea, ita uc ca quidem fit ac- 

qailis D A, cundem, quem ipfa rerminum, 

habcDS A^ cBvcro liE anjualiSDB; 

dem habens b terminum ; & c D jungatur. 

Iraque quoniam a c eit aequalis a d. 
r- hujiii. & angulus a c d angulo a d c xqualis ". 

Major igitur ell adc angulus angulo 

BcD. Qiiaicangulus EDC angulo BcD 

mulro major eric. Kurfus quonijm c B cft -* 

xqualis DB & angulus bdc icqualis eric 

anguio BCD-- oltenfus au;em eit ip(o mulco major; quod 

ficri non poceft. Non igirur in cadcm redta linea duabus cif^ 

dcm rcd:ts lineis alix dux leSue. linex xqualcs, alcera alteri ' 

conflttuemur ad aliud acquc aliud pundum, ad eafdem par- 

tts, eofdem, quos prims redEe lineic, terminos habeniesi 

quod oftendiflc oporcefaat. 

PROP. VIII. THEOR. 

Si Jm triangula duo latera duobus hteribus aqaalia ha- 
heant, alierum alieri ; habeant autem ^ bafim bafi 
4e^ualem\ anguium ^uoefue, qui aqualibus lateribus 
coniinetur, an^ulo lequalem kabebunt. 

Sint duo mangula a b c,d e f, 
quie duo latera a e, a c, duo- 
bus latcribus d t: d F xqualia 
habeant alienim alcerij uc fic 
AB quidem iE^uale de; ac 
vero ipli df; fiabeaiit amem, 
& ba&m B c ba& E f xqualctn. 

Dico 
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Dico angulum quoque b a c angulo e d f xquilem cfltf. Tri- 
angulo cDim a b c applicato ipfi d K F uiangulo, fic pundo 
quidcm b poriro in e ^ redta vcro licDa b c in t P : congruec 
& c puntttum pun£lo f, quoniam bc ipfi ep clt x^ualu. 
IiaquecongrueniCBc ipfi EFj congruenr £c b a ACipiitKD 
DF. Q enlm bafis quidem bc b:ili ef congruni laicra au- 
tcm CA Ac latcribus ed dp noD congruuni, fed llium 
mucent j uc b G g f : conliicuetitur in cadem ledi linca, dui- 
bus eifiJcm re<^s lineis, alise dax rcdbc lincx xqu^lc^, alccra 
aiccri , ad aliud acquc aliud puniSum j ad caiaem pmes ; 
eoliJem hat>enics tciminos. nun coniticuunrur autcm i uc dc- 
monftratum "eO. aon igitur, fi bafis oc congruit bali ek, iprrj, 
non congnicnc & b a a c larera hreribus k d d f. congruenc j"'- 
igicur, Quare & angulus nAc angulo ldf congruct, 6c 
ipTi eric eEqmlis. Si igicur duo ttiangula, duu latera, duobu* 
laceribus xquaiia habeant, alcerum alteri ; habcdnc auttm 6c 
balim baii xqualcm : angulum quoque xqualibus l^tcnbus 
coacenium angulo aequalcm hibcbunt : quod dcmunltrare 
oportebac. 

PROP. IX. PROBL. 

Datum angalum reSiltmum hifariam fecare. 

Sit datus angulus redilineus bac^ itaque oponetiprum 
bifariam fecare. Sumatur in linei a b 
quodvis punfium dj & a tinea ac ipfi 
A D aequalis * auferatur a e; ; jundtaquc d e 
ConltiTUBmr (iiper ea*[riangulum «quilace- 
rum D E p ; & A F jungatur. Dico angulum 
BAC a redta linea aP biliriam fecari. 
Quoniam enim a d cft sequalis a e ; com- 
tnunis auem af: dux da ap du.ibus 
e A A F a»|U3lcs func, ilccri akcri ; 6c ba- 
fis DF-«quaIis baJi ef. angulus ^ igiiur 
D A F angulo E A F eft aquaiis, quare da- 
cus anguIuG rci^ilincus bac a icdta lioea 
A F bi»riam feftus eft ^ quod facete oponebar. 

PROP. X. PROBL. 

r^S)4fam. re^am Haeam termintttam hifariam fecta^t. 

'. Sltttatft redta linea terminaca a bj oportei ipfam a b bifariam 
" :. coaltituatur fuper < ca [riangulum scquiUtcrum a b c ; « 

& 
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EuCLIDIS Elementorum 
1. Sc recciuT ACD angulus i bifariam reda linea co; Dic< 

reaam lineam in punao D bi- ^ 

fariam fecari. Quoniam enim 

Ac cftKqualis ce; communis 

autcm cD, dus ac cd dua- 

bus BC CD Kquales funt; al- 

tera aheri ; dc angulus a c d' x- 

qualis angulo bcd. bafis igilur 
, A D bafi B D elt c xqualis, £c ob 
' id redta linea terminata a b bifariam fedi eft in punfiio o : 

quod facere oportebat. 

PROP. XI. PROBL. 

Z)4/rf reffa linea k punfto itt ipfa dato adreBDi 4»- 
guhs refiatn /ineam ducere. 

Sic dara rcai linea .* b, & daium in ipfa pundhim c. opor- 

tei \ pund;o c ipfi a b ad ledos angulos re^am lincam du- 

ccre. Sumatur in Acquodvis punflum d: iplique CD K- 

quatis * ponatur c E, & fupcr d e 

conltimaiur t criangulum sequali- F 

latcrum f D E , & F c jungatur. 

Dico daise redlx linex a b k 

puniao c in ipfa daro, ad reflos 

angulos dudtam cflc fc Quo- 

niam enim dc eft lequalis ce, ^ ^ •" s^ a 

& F c communis ; crunc duas 

Dc CF duabus ec cf iequales, akera alteri; & baBs df 
t. eft ffiqualisbafi fe- angulus igiiur dcf angulo ecf eft "s.- 

quslis, & func deinccps. Quando autem refta linea fuper 

rcdt.im lineam inliftens, eos qui dcinceps func, angulos x- 
, quales inccr {z fecerit ,- rci^us i cll uterque xqualium angu- 

lorum. ergo ucerque ipforum dcf fce eft redtus. Dats 

jgitur re^fls; linc» a B a pundto in ipfadato c ad rei^os an- 

guios dudta eft F c refta linea. Quod fecifle oportuii. 

PROP. XIT. PROBL. 

Super Jata re&a hnea infinita, a Jalo puncie, ^ttod 
m ea mn efl, perpendieut(aem reltam Hneam du- 
cere. 

Sit daca quidem reda linea in&nira ab, datum vero pun- 
dtum C| quod in ei non eft. Oporiec fuper daca reOa 
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linea iafini» a b, k dato pun^o c, quod in ei noD efli 

pcrpeadicuUrcm re^am lineam 

dvcere. Sumacur enim ad al- 

leras panes ip&us a b Tcitx li- 

neae quodvis punflum d: fic 

cencro quidem Cj inrervallo au- 

rem cd circulus * defcribitur A q^ 

EDG : & EG in H bifariam »fe- 

cetur : junganrurque t c c h 

CE, Dico fuper data redta linea in&nira ab, a daio pun- 

flo c, quod in ea non ett, perpendicularem c h dudtam efle. 

Quoniam emm xqiialis eft g H ipfi h e, communis autem 

H c, dux G H H c, duabus e H H c iequalcE funr, altera al- 

teri ; Sc biia c g elt xqualis bafi c e. Angulus igitur c H c 

angulo c H E elt r aqualii, & funt demccps. cum aurcm refla t 

lineafuper re£t:am hneam inliitcns, cos qui dcinccps funtan- 

gulos, a^uales inrer fe fecerit ; reftus d dt uterquc aqualiuro ^ 

angulorum & qu^ inliftit redta Itnea pcipendicularis appel- 

lacur ad eam, cui inliltit. eigo fuper data redta linca in- 

£nica a B a dato pun£ta c, quod in ca nun c(t, pcrpendi- 

culahs dudta elt ch. Quod facere oporcebat, 

PROP. Xm. THEOR. 
' Curtt refft linea faper reBam confifiem lineatn angu- 
lot feceritt vel i/uos reffot, ve/ Juobus reBis aqu»- 
ks efficiet. 

Reda«nim lincaquxdam ab fuper redtam co conliltens 

ingulos faciat cba abd. Dico cba abd angulos vel 

duos red:os eirc, vel duobus redtit xqualesi fi entm c 6 a cfl 

xqualia ip& a bdj duo rcdti ' , 

' tt i tin minus , ducatur \ 

Wi&a fi ipG c D ad re&os '^ an- /A 

''os 6E. anguli igitur cb& 

Dlum duo redi. Ec quo- 

., duobus c B A a B R 

l.jtquaiis, communis appo- 

Jbr e B D : ergo anguli c fi e 

■o cribus angulis cba abe ebd funt ' xquales. Rurfus ^ 

miam d b a angulus cft xqualis duobus d B e e b .a, com- 

ois apponatur a bc. anguli igiiur d B a a bc iribus db e 

A ABC sequales func. Ac oltenfum cft angulos quoquc 

l CBE EBD eildem cribus xqualesclli: : qux vcro eidem func 

I cqualia, ^&incer feaequaliafunt : ergo& anguli cbr ebd j 

I ip» D B A A B c funt sequales, luntque c b £ e e d duo rcdti 

anguU 
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EUCLIDIS Elementorum 
aaguli, igi[ijr dba abc duobus reftis xqunleG erunr. ergo 
cum teiii. linea fuper re^jm lineam conliltens angutos fe- 
cctic, vcl duos reftos, vel duobus reftis aequales efHciec. 
Quod oporteba: demonftrare. 

PROP. XIV. THEOR. 

Si aJ alijuam reEfatn /itieattl, affue ad fmnButn in ea 

</Hdf reffa lirtea mn adeafdem partes pofita:, aagalos 

fui deinceps fmt^ dmbus reBii aquaks fecerint ; 

ipfa reiice linea in direBum fibi invicem erant. 

Ad aliquam enim redam lineam ab, arque ad puoaum 

m ea B, dux re&x \iaex b c hd non ad eafdem parres po- 

licaa angulos, qui deioceps fiinc, abc abd duobus reuic ' 

scquales taciant. Dico b d ipli 

CEindireiaumeire. fienimBD 

oon eft in direttum ipli ce, fit 

ipfi CB in djreiihim be. Quo- 

niam igi ur rcdla linea ab fu- 

per reflam c b e confiftit j an- 

is. guli A BC A Bs " duobus reais p ,^ q 

liinc Kqualcs, Sed & anguli 

A B c A B D Tunt Kquales duobus redis. Anguli igitur c B A 
ABE iplis cfiA ABDxquales erunc. Communis auferatur 
ABC. £'go reliquus abe rcliquo a bd clt xqualis, mioor 
majtiri quod fieri non poreft. Non igiiur b e cft in diredum 
ipfi sc- Simiiiier ollendemus ncque aliam quampiam cfle, 
pr^ccf b d. Ergo c B ipfi B D in direiftum eric. Si igitur ad 
aliquam reiStam lineam, arque ad pundtum in ea duac rc(5he 
finca non ad eafdem partes pofita: angulos, quideinccps 
funr, duobus rcdis scquales fccerint, ipfas re&x lineac in di- 
rcdtum fibi invicem eruat. Quod dcmonftrare oportebat. 

PROP. XV. THEOR. 

Si dutereEiie iine^ fe invkem fecuerint, ar^u/ps jut ad 
verticem [unS, inSer fe A'yua}es efficient. 
DuK enim redtaE linea: ab ^ 
c D le invicem fecenc in pun- ^^\ 
&o E. Dico angulum quidem ^%^^ 

AEC anguto DEBi anguliim ^"^^j- B 

vero c E B anguio a E D sequa- "■ ^^^\ 

lem e0e. Quoniam enim rci3a ^'^n 

linea a e fuper reaim c d con- 
i.Qltens auguios ^cit cka aedj erunc fai «duobus redis 
xquales 
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wqaales. Rurfus quoniini rc&i linea de fupcr teflim «k 
CQoIillcns ^cii angulos ako oks^ eniat aeo dib ui- 
B^li xquales ' duobus rcm&. Ollenlum auicm cH «ngutM < 

quoquc c e a a g d duobus rc^ii dle xquiln. Anpih l^ 
nir c E A A E D angulis a t. u nta aequalci fum. Cotnmuna 
aufcratur a £ D. htgo leliquus * c b a icliquo d K D clt xqui- » aiIm 
lis. Simili raiione, fic anguli c bb D£A xquiJ» oflciuoo- 
tur. St igiiui dusc tc&x lin^a: fe inviccm lecucnac, angulot^ 
qui ad vciiiccm fnnt, geqaalcs ctScieai. Quoci oilcndcrc 
oportcbac. . 

C9r. I. Ex hoc ntanifefte cooftar duai rcdat lincaf te ith 
nccm recanies, ^cere angulos ad fe^oocoD quaiuor rodit 
aequalcG. 

Ow. 1. Omnes anguli drca unum pundum cooiliutu con6- 
£iunt angulos quaiuur ic<flis zqualcs. 

PROP. XVI. THEOR. 

Omnis irianguti uno Ulere proJulio exierior an^a/iu 
ulrovii ifiteriore, ^ oppojito eji m*/or. 

Sit trjangulum abc, & unum iplius latus bc ad D pro- 
ducatur. Dico esrenorem angulum acd utrovis inien- 
ore> & oppoljti), videljcec cba, & bac majoreai cflc. 
Secetur enim a c bifariim ' in k, & jun^ 
BE producarur ad f; ponati>rquc ip(i 
B B «qualis G i^. JuDgacur piietcict i; c, 
& AC ad G producaiur. Quooiim igi- 
cur A E quidem elt azqualis ec, B e vcro 
ipfi E F, du£ A E E B duabus c E c F cqua- 
les funi, alieia alieri : Hc angulus a e a ^ 
angulo F Ec clt aqualis ', ad vcrcicem e- 
oim fum. Bafis tgirur ab xqualis r ell 
ba& FC^ Sc AEB triangulum criangulo 
FKC 8c Tcliqui anguli reliquis anguUs asqua- 
ies, ahcr alteri, quibus sequalia laccra lub- 
tenduntur. Ergoangulus BAceJt ^cqualis angulo ecf. Sed 
ECD angulus major elt iplb ccF. Major igiuir eCt angulus 
Aco angulo BAE. SimiWter reda linca bc bifiiriam fc^, 
oftcndecur eiiam Bccanguiui, boccltACD angulus angulo 
ABc major. Omms igitur trianguli uno iaicre produdo cx- 
teriot Bi^luE utrovis iniwiore, 6c oppolito major eft. Quod 
sponebac demonftrve. 

eK.oeo- 
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EUCLIDIS ElE-MENTORUM 

PROP. XVII. THEOR. 

Omnis Irianguli Juo aaguli tiuDhus reBis mimres fm 
qaomoiiocuiique fumpti. 
Sic triangulum a Bc. Dico ipflus aoc CriaDguli duos at 



qiioniam trianguli abc evte- 

jduju!. ""'or angulus acd major "eft 

* inreriore, & oppofito a b c ■■ 

communis apponatur acb An- 

f;uli igiiur acd alb angu- 
is A B c A c B majores funt. 
j.hujuf. Sed ACD ACB funi ^xquales 

dubbus rcdtis. Ergo a b c E c a duobus redtis funt 
Similiter demonftrabiiiius angulos quoque bac ACBitem- 
que c A B A B c duobus redlis minoies clle. Omnis igin« 
trianguli duo anguU duobus reflis minores funt; quomi 
" cunque fumpti. Quod demonitrare oportcbat. 

PROP. XVIIl. THEOR. 

Omnis niangali majus Utus majorem angulum fa 
/enJit. 
Sit criangulum a b c habens Utus a c latere a b 

Dico, & A BC angulum angulo b c a majoretn cfTe. 

niam enim ac majtfr cll, quam ^_ 

AB, ponatur ipfi ab asqualis 

A D ; & B D jungaiur. Et quo- 

niam crianguli bdc exterior 

angulus ell ADB, erit i^ ma- 
s.kujni, ior 'interiore, &oppofitODCB. 
F, hojui. Sed A D B asqualis * eft ipE a b p, 

quod & Utus A B iateri a d fic ■" ^ 

aequale , major igitur ell & a B D angulus angulo a c » 

quareABcipfo acb mulro miijor crit. Omn]S igitur iriaM 

guli majus laius majorem angulum fubtendit : quod opon 

bac dcmonRrare. 




PROP. XIX. THEOR. 

Omnis trianguU major angulus majus Utus juhtenSti 

Sil Criangulum abc majorem babens abc ingulum &»• 

tulo B c A. Dico & Uius A c Uteie a b majtis eQe. Si CDim 
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Boa efl Diajm, vel ac dt xquale ipli AtyVtiiftan 

asquatc igimr ooo eft, naon & . 

uiguius ABc angulo acb z '^ 

quilis '■eQecj non clt auicm. 

Non igjrur ac ipft a b cfl le- 

qualc. Scd ncque roicus. cflet 

enim Sc anguliu a bc angulo 

AC B ininor *. atqui non cft, 

oon igimr ac minu* elt ipro 

A B. OHenfum auccm efl ncque xquale efTe : ergo a c lpfi> 

AB dl majus. OmnU igiiur crianguli niijor angului aufU 

lanu rubccadit. Qaod oporiebit dcmonltrare. 

PROP. XX. THEOR. 

Omnis irun^uli Aa Uier» relifuo 1R4/W4 /nnt, fK9- 
moJtCHitfue fumpu. 

Sit cnim triangulum a B c Dico ipfiui a b c triinguli duo 
larcra reliquo mijori eHc, quotnoclocunquc lumpca: vidc- 
licet laiera quidein ba ac majota latcrc bcj latcia vcro 
A B G c inajora Uicrc a c ; & 
latera bc ca majjra ipfa ab- 
producatur enim b a ad 
pundtum u\ ponaturque ipli 
c A sequaiis a d ' j & o c jun- 
gacur. quoniam igitur oa ell 
xqualit a c cric & angulus 
ADc angulo ACD xquilis *. n 

Sed BCD angulus major clt oogulo acd. Aogolus i^oir 
BCD angulo A D c dt major; Et quoniam tiiangulum eft 
DCB habens bcd angulum majorem angulo bdc; nn- 
jorem auccm angulum majus latui fubiendit < : crit latus < 
Dfl iscere EC majus. fed db eft aequalc ipfw ba ac. quare 
lacera ba ac ipfo bc majora funi. &milicer ottcndcmui, 
& latera quidcm ab bc majora ellc iaicre ca: laicra vc- 
ro bc ca ipfo AB majora. Otnnis igitur crianguli duo U- 
tera rdiquo majora fuot, quomodocunque fumpta. Qitod 
'^eadere oponcbat. 

PROP. XXI. THEOR. 

£ ^ ttrminis unias lateris triangufi Jua re^tc line^e 
inlra conftiluantur, b-e relifuis tiuobui trianguli U- 
tmbus mmores fuiJcm etunt, majorem vere aa^u- 
/««r fBtttinchunt. 

B Trian. 
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Trianguli cnim a B c in uno latere b c i lerminis b c duse 
leQx lincse inira confliiuantur bd dc. Dico bd dc rcli- 
quis (iuobus irianguli Uteribus b a a c minores quideitt 
dle, vero concinere angulum 
B D c majorem angulo b a c. 
producaiur enim b d ad e. fic 
quoniamomniS[riangu!iduoh- 
1. Imjiii. tera reliquo fiinimajora,oemnt 
triaoguli abe duo iacera ba 

AE raajora laiere be. com- 

munis apponatur ec. ergo B <» 

i/a'MBi^aA Ac ipus be ec majora !> funt. rurfus quoniam ced 
trianguli duo laccra c e k d funt majora Ucere c d, cocnmu- 
nis apponaiur d b. quare c e e B ipfis c D d B Tunc majora ^, 
Scd onenfum ett ba ac majora eOe be ec multo igitur 
B A A c ipfis B D D c majora funt. rurfus quoniam omnij 
trianguli excerior angulus inccnore & oppofico dt major •■ : 
erii irianguli cds exterior angulus bdc major ipfo ced. 
Eadem rationc & crianguli a b e excerior angulus c e b ipfo 

( is. hujui. B A c eft major = fed angulus b d c oftenfus elt major an- 
gulo CEB. mulco igiiur bdc angulus angulo bac major 
erit. Quare fi k cerminis unius laieriB manguli dux rci3x 
Jinea incra conflicuantur, hx rcliquis duobus trianguli la- 
teribus minores quidem crunc, majorem vero ingulura con- 
tinebunt, Quod dcmonftrare oporxebac. 

PROP. XXII. PROBL. 

Ex ifihui reSih lineij, qu<e trihus reBis lineis Jatii 
teqaales funt, triar^ultim conjiituere. Oportet autem 
duas reliqua majores ejfe, quomotiocun^ue fumptas \ 
fuotiiam omnis irianguli Juo latera reliquo majora 
Jitnt, quojomocunfue fump/a. 

Sinc tres datx te£tx lioeae a, b, c, quarum dux reliqua ma- 
jores fint, quoraodocunquc rumptc, ut fcil. a, b, quidem 
lint majores quam c, 
A,c,vero majores quam 
B, & pricrerea b,c, ma- 
jorcs quam a. Iraquc 
oporiec ex reaislind» 
xqualibus iplis a, b, c, 
triangulum conlticucre. 
exponatur aliqua ie£ti 

Imea de* [crmiiuEa quidcm ad d, inBniia vero od e, £c 
ponacuT 
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ponalur ipfl quidem a squalis <df, ipli vero b xqualis fg> « 
. & ipli c sequilis g h : 8c centro f, imcrvallo auicm f d 
circulus^delciibarur DKL. rurfurque ceniroG, &inrcrv»llo» 
GH alius circulus klh dcrcnbarur, & jungantur kf kg. 
Dico cx iribusreaislincisxqualibus ipGs a,b,c, tiianguliim 
KFG conlticutum dle, quomam enim pundum e ccnirum 
ell D K L circuli j erii f d sequalis r f k. fcd f d elt xqualis c 
A. £rgo & FK ipfi A dt xqualis. rurlus quoniam pundtum 
G centrum ettcirculi lkh, erit gh zqualis '^gk- fed gh 
eft sequalis c. ergo & gk ipfi c aequalis ciic ell auiem & 
FG xqualis B : ires igiiur leftz linex kf fc gk tiibus 
A,B,c,xqualesfiint. C^are cx tribusretlislineis kf fggk, 
qux mnt sequales iribus datis redtis lincis a, b, c, tiiangulum 
conHiiumm ell kfc. Quod facere oportebac. 

PROP. XXTII. PROBL. 
jiidatam reBam Imeam, ^ ad datum in « punSum, 

dato anguh Teiiiiinea atjaalem aa^u/um reSiilineum 

cenfliluere, 

Sic daia quidem re^a linea a b, daium vero in ipfa pun- 
Aum A ; & datus aogulus icQilincus d c E. Oporcct igi[ur 
sd datam rciAam lineim a B, &: ad daium in capundtum \ 
dato angulo refiilmeo 
DCE, xquatem angulum 
redlUineum conlticuere. 
fumaniur in uiraque ip- 
£irum c D c E qusvis 
pun^a D, E, ducacurque 
DE, & cx ifibui reuis 
Uneis, qux SEquales fint 
tribus CD DE Ec irian- 
^um ' conltiruattir afg, 
ica uc c D fic «quilis a f, & c e ipfi a g, & c e ipfi f g. " 
Itaque quoniam dux dc ce duabus fa ag aquales funr, 
altert alccri, & bafis de clt asqualis bafi fg: erii & an- 
euIusDCG angulo fag Ecqualis*. Ad datam igiiui rciltjm ^ 
lineam a s, & ad datum in ea punttum a, daio angulo 
reflilinco dck xqualis angulus re^ilmeus cunttiiuius clt 
Quod faccre oporrcbiC 

PROP. XXIV. PROBL. 
I Si Jtto trratigala dm latera Jttobus htei ihui ^eauaha btt- 
bemtt «Uerum aheri, anguhm itutem anguh majo- 
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rfM, (fai a^ualibus reQis hneh CBntmetur : fy ha- 
Jlm bafi majorem habebttttl. * 

Sint duo irianguli abc def, quEe duo latcra ab at 
duobuB lateribus de df aequalia babcaat, alreruro alteri, 
viddicei latus quidem a b sequalc latcri d e ; Utus vcro a c 
cquale d f : At angulus 
B A c angulo E d F liii 
niajor. Dico, Sc bafim 
B c bali E F majorem elle. 
cjuoniam eniin angulus 
B A c major cA angulo 

us. EDF, conltituaiur ' ad 
rc&am lineam de, & 
ad puniftum in ea d, 
angulo B A c xqtialis an- 

ji. gulus EDG, poiiaturque altcrutri iplsmm &.c df xqualis^ 
DG, & c e FG jungantur. itaque quonism a b quidem ell 
a»juali:i DE, Ac vero ipli do, dux b a a c duabus ed dg 
xquales funi, alicra alteri; & angulus bac elt xqualis angu- 

is. loEDG. ergo bariSBcbafiEGeft [Kqualis. rurfusquoniamx- 

is. qualis cft D G ip(i d f ; eft anguluE d F G anguto d G f * tequa- 
lifi : cric iraquc d f c angulus angulo e c f major. mulf o igitur 
major eft e fg angulus ipfo eg f. & quoniim trrangulum cft 
EFc, angulum efg majorem habens angulo egf; majori 

13. autem angulo larus majus liibrenditur ' ; erit & laius e c 
ktere ef majus. fed eg latus cit xquale Isceri bc- Ergo, 
& Bc ipfo EF majus erit. Si igitur duo triangula duo ktera 
duobus laicribus sequalia habcant, alierum alieri, angulum 
autem angulo majorcm, qui sequalibus reiSis Imeis cond- 
netur: & bitim bafi majoTcm habebunt. Qiod oportebac 
dcmonllrare. 

PROP. XXV. THEOR. 

Si liuo triaug;ula dm ialera Jaobus lateribus ajaaBa ha- 
beant, .therum allerr, bafim vero bafi majorem : (J» 
at/gulum at/guU, fui a^uattbus lalenbus conlinetuTy 
majmem babebunt. 

Sint duo triangula abc DEF, quae duo Utcra ab Ac 
duobus laieribus de df xqualia habcant, alieium alterj, 
videLcet Utus ab jcquale lateri dk, & laius ac iateri df: 
baiis auicm bc bafi ep Ot majot. Dico, & angulum 
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' majDrem e(Ie. Si enim non efl: mijor, 
s eft, vel mtnor. j^qualis autcm non eA angulus 
BAcangulo edf: eflet cnim, ^ 
& bilis Dc baQ ef sequalis * 
Non ett autem. Non igiiur 
xqualis eft bac angulus an- 
gulo E DF. Sed ncqje minor. 
roinor eoim cfle: * & bafii bc 
baO £F. Atquj non elt. Non 
igitur angulus b a c angulo 
EDF cft minor. oftenfiim autem eft ocque eflc »jua!em. 
Ergo angulus bac angulo £df neceflano major erit. Si 
igirur duo iriangula duo larera duobus laieribus xqualia ha- 
beant, alterum alreri, bafim vero bafi majorcm; & angu- 
lum angulo qui xqujlibus lateribus continetur, majoicm 
habebunc. Quod demonllrare oportebat. 

PROP. XXVI. THEOR. 

Si Ju6 triangala duos anguhs Juohus anguHs ajuales ha- 

bcattt, allerum alleri, unamque /atns urti laieii a- 

fuale, vet ^futnJ aqualibus aJjacet angulis, vel qmd 

mni 4etfHahum auga/erum fuktenJilur ; ^ reiifua 

Ittera re/iquis /ateribus afaa/in, Mileram tlteri, ^ re- 

Hejuum angutum re/ifuo anga/o atjaa/em habebunl. 

Siai duo triangula abc def, qnie duos angulos AfiC 

BCA du >bu9 angulis def lfd xqualet habeam, aUerum 

alieri^ videli;;e< angulum quidcm abc ^qualcm angulo 

DBP; sngulum vero bca augulo efd. Habeant autcro, 

& unum laiua uni laten a^qua- 

le, & prtmo quod scqualibus 

•djacei angulis; ncmpe latus 

Bc Jaten tr. Dico, 6c reli- 

<]ua latera rcliquis lareribus x- 

qualw babcre, alicrum alteri, 

latuf fc. AB lareri de; & la- 

tus AC ipfi DF, & rcliquum B HC 

angulum bac rdlquo angulo edf xqualem. Si enim in- 
lequalis eft Afl ipd df,, una ipfarum major eft. Sic major 
AB, ponaturque GB xquilis de; fic gc jungamr. Quo- 
niam igitur bg quidem efl scqualis de, bc vero ipli ^f, 
dus G B B c duabus D E E F ^qu^lcs lunt, altera alteri : & 
anguhis c b c xqualis angulo d e f. balis igitur g c bati 
BC triangulum t " ' 
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liqui anguli reliquis angulis xquales, alter alceri, qutbus x- 
qujjia ia[era fubcendumur. ergo ccb angulus elt xqualis 
angulo D VE. fed angulus d F e angulo b c a xqualis po- 
nimr. quare , £c b c g angulus angulo b c a dl xqualis, 
niinor majori, quod Gcii non pocefl. non igitur inzqualia 
elt A B ipli D E. ergo xqualis erii. eft aucem, & bc xqua- 
lis E F- Itaque dux a B b c duabus d e E F asquales (unt, 
alrera alieri, & angulus abc sequalis anguio def. Bafis 
t.igimr Acbali'DF, 2e reliquus angulus bac reliquoangulo 
E D F eft xqualis. Sed rurfus Cmi latera, qux xquilibus an- 
gults fubtenduniur xqtiaiia^ ut ab ipli D e. Dico rurfus, Sx 
reliqua lateta reliquis lateri- 
bus zqualia effe^ ac quidem 
ipfi D F, B c vero ipfi e f : & 
adhuc reliquum angulum 
D A c reliquo angulo e D F E- 
qualem, Si enim inxqualis ell: 

BC ipfi EF, una iplarum ma- 

jor eit. Sic major bc, D tieri B HC 

potell, poniiuf quc b h sequalis e f, & a H jungatur. Qlio- 
niam igiiur bh quidcm eit sequalis ef, ab vero ipli de; 
dua: AB BH duabus de ef aequalcs funt, aliera alteri, Sc 
angulos xqualcs continent ^ etgo " bafis a h baO p f eft xqua- 
lis : & A B H criangulum triangulo n b f £c reliqui anguli 
reiiquis angulis xquales erunc, alter altcri, quibus xqualiz 
latera fubtenduniur. j^qualis igitur e(l aagulus bha aii- 

X byp. gulo EFD. fed EFD elt xqualis tangulo bca. Ergo, Sc 
B H A angulus angulo b c a cA aequalis- trianguli igicur 
A H c escfecior angulus s h A xqualis e(t inceriori & op- 

s.hiijus. pofico B cA, quod fier) non pocctt '. quire non inxqualia 
eft B c ipfi E F. scqualis igicur. clt aucem, 6c a b a:qualis d b. 
duae igitur a b b c duabus d £ e f icqualcs funr, altera alceri : 
angulofque Eequaks coniinent. quarc bafis a c aequalis elt 
bafi df, &c abc triangulunr triangulo def, & rciiquus 
angulus BAC reliquo angulo edf elt aequal^s. Si igicur 
duo rriangula duos angulos duobus angulis xquales habcant, 
alterum alceri, unumque laius uni lateri squale, vel quod 
xqualtbus adjacet angulis, vcl quod uni xqualium angulo- 
r\im fubienditur; & reliqua latcra reliquis latcribus xqua- 
lia, alterum alceri, & rcliquum angulum reliquo angulo se- 
qualcm habebunt. Quod opoiebac demonftraie. 
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W PROP. XXVn. THEOR. 

l' Si in duas reBas tincar re&a Ihteit inciJeni aUernos tn- 

zuhs inter fe iSquaks fecerit, paraUeJa erunt reffa 

Itnea. 

In duas cnim leOas lioeas a h c d, tcSta, linea e p inci* 
dens alternos anguloi a e F e F d arquales incer fe faciat. 
dico redam lineam a b ip(i c D paralklam cQc. Si coifn 
Don elt parallela» produ&se 
A B, c D, vel ad paries b d cc<i- 
veoienc, vel ad partes a c- 
producaniur , conveniaoique 
ad partes b d in pundx> g> 
iiaquc c e f irianguli excerior 
angulus AV.V major ' efl ince- 
/iore & oppofito efg. fed & 

zqualiii ^, quod fieri non pocelt. non igicur a B c D produ^ ( 
sd partcs b d coovenienc, fimiliier demonllrabitur neque 
coovenire ad pancs ac. quae vero in oeucras partes conve- 
niunc, parallela: <" incer Te runt. parallcla igitur clt ab iplic 
c D. Quare fi in ciuas reflas lineas refta linca incidens altcr- 
oos aoguJos incer fe xqualcs (eccrli, paTaHcIs intcr Tc cruot 
teStx iinesB, quod oltendere opoccebat. 

PROP. XXVIII. THEOR. 
'/ in Juas reiiiii lineas reda iinea inciJens exferiorem 
Anguiam mleriori, ^ oppoftlo, ^ ad eafJem partes 
^quaiem fecertt^ vel intertores, ^ aj eafdem partes 
dmhtu reflis aquales ; paraUeta erunt tnter fe reBa 
litieic. 

In duas enim redtas lineas a b c d rcfla lioea e f inci- 
[^ens cxteriorem angulum c g b inceriori, & oppofito c ii d 
cqualem faciacj vel inceriores & ad eafdcm parccs bg ii 
'ghd, duobus redlis aequales. j.. 
' dico reaam lineam ab redhc N^ 

c p parallelam elte. Qiionlam ^ \^ ^ 

eniin kgb angulus aequalis elt ^v 

'angulo GHD, angulus auiem \^ ^ 

EGB angulo AGH *, erit & C ^ifv ^ * 

angulus AGH anguio ghd se- X 

Sjualts: & funt alrerni. paral- F 

ela igitur eft a b ipli c d r. nirliis quoniam anguli a e h <■ 
CHD duobus rei^is func xqualcs ^, & func Aoti bgh x-c 
B 4 ' qiialcs 
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jij.hujui. qualcs duobiu rciiis '<: cruoc anguli agb sgh angulis 
BGH GHD squales. communis auferatur bgh. rcliquus 
igltur A G H clt icqualis reliquo G H d : & fuiit tlierni. ergo 
A B ipfi c D parallcli crit. Si igitur in duas re^s lineas 
reda lioea Incidcns exteriorem angulum mteriori, & op- 
poGto, & ad eafdem partes scqualccn fccerit, vcl lateriores, &l 
ad eafdero panes duobus redtis xqualcs ; parallela erunc inter 
fe redhe linejc. Quod demonftrare oportdjac. 

PROP. XXIX. THEOR. 
/« paraliilas reffas linetts reSia Rnea inddens, ^ aller- 
nos anguks inter fe aifuales, ^ exteriorem interiori 
^ Bppo/ito ^ ad eafdem partes <eqtmlem, ^ inte- 
riorei, ^ ad eafdem partes dmbus relits a^uaks 
efficiet. 

In parallehs enim reftas lineas a b c d refla linea incidat 
E F. dico alieroos angulos a c h g h d inter fc aequales efficere, 
& exteriorem e g b intcTiari, & oppollco, £c ad eafdem panes 
GHD aeqnalem : & interiores, ^. 
& ad eafdem parres b c h g h d \^ 

duobus reais lequiles, fi cnim ^ X^J g 

insequalis eft a g n ipli c h d, n^ 

unus ipforum major eft. I:c N^ 

major agh. & quoniam agh C ^j'^^ 1> 

angulusmajor eil anguloGHDi \ 

Gommunis apponatur BGH. an- F 

guli igicitr agh bgm angulis bgh chd majores funt. 

tj.lm/ii. led anguli agh BGH.func icquales duobus rcdtis «. ergo 
BGH GHD anguli funt duubus reitis minores. quK vcro \ 
minoribus, quam funt duo reflt, in infinirum prodiicuntur 

Aziom. II. rcita Imex, incer fe coiivcniunt *. crgo redix linea! a b c d 
in infiniium produdlEC convemenc inier fe, atqui non con- 
Yeniunc cum parallelw ponantur. non igitur m£cqu.itis ett 
A c H ingulus angulo G H d. quare necclDrio cft xqualis. 

i/. tujiu. angulus autem a g H aqualis elt angulo e G b "■. ergo, & 
E G B ipQ G H d scqualis erii. communis apponamr b c H. 
anguli igitur egb bgh funt sequales angulis bch gHd. 
fcd ECB BGH aequales funt duobus redlis; Ergo, & bch 
GHD duobus redtis aequalcs crunc. In paralleus igitur re- 
ftas lineas redta linci incidens, & aliernos angulos inier fe 
aequales, Si exteiiortm mceiiori, & oppofico, &adeaftcm 
partes iequilem ; & inrcriores, & ad eafdcm pirtcs duobus 
rcdlis Kqualcs efficiet. Qiiod oportebit dcmonlfisre. 

FROP. 
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PROP. XXX. THEOR. 

eiJem refix lineafmt paralleU, ^ inter fe par 
"ralieU erant. 

Sit utraque ipfarutn ab CD ipfi ef parallcla. dico (C 
'ad ipH co parallchm tfie. Incidat eniin io ipfas rc&i li- 
Dca G K. & quoniam in paral- 
lelas rei^as lineas a b e f, re- 
&A linea g k incidir, angulus 
ACH anguio GHP eH eequa- 
lis ». rurfus quoniam in pa- 
ralielas reitas lineis ef cd, 
re£ta linea iocidit g k-, aequa- 
lis eft G H F ingulus angulo 
CKDJ. oftcnfus autera elt, fic ftnguluK agk angulo ght 
xgualis. ergo, & agk Jpli r. kd aequalts erit. dc funt al- 
tcmi. parallela igitur elt a B ipli Cd*. ergo qux eidcm 
rtHbe linex func paralldK, & intcr fe parallelic erunt. Quod 
oporiebat demonftrare. 

PROP. XXXI. PROBL. 
TVr Jaium panffam ^aU reSa iinete partttelam re- 

ffam lineam ducere. 

Sit daium quidem pundlum a, data vero refla linea bc 
oportet per a puntlum ipfi ec reftic line^c parallelam re- 
Aam lineam ducere. Sumatur in bc quodvis pundum d, 
6c jungatur ad: conltituaiur- 
que «»d roaam lineam d a, & 

ad pundum jn ipfa a, angulo i ^ , r 

A D c aqualis angulus d a e : ^^ 

& in direflum ipfi ea reita y^ 

linea a f producacur. quoniam E C 

igiiur ia duas reftas lineas bc 

EF refta jinea ad inciden? al- 

ternos aogulos e a d a dc inte 

BC paraliela erit*. per darum 

lineic b c parallela dufta tlt re 

oporcebat. 

PROP. XXXir. THEOR. 

Omnit triauguii tino hure produHo eXleriar auguJui 
duobui laterioribui, ^ oppo/iiis eji leijualii, ^ triAn- 
£uii ires inttriores anguli tiaabtts reffii aqualei fa»t. 
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fe xquBles efficit, ef ipfi 

jitur pundtum a darae redlK « i; 
:ta linea e a f. quod facere 
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b Sic Criangulunt a b c : & unutn tpfius !atii5 b c in d pro' 

B ducatur. dico angutum cxtcriurem acd duobus inieriori- 
L bus, & oppo&cis c A B A B c xqualein elle j & irian^uli trcs 

incehores aogulos abc sca cab duobus re£lis c(^ a:qua- 
ij. hujo». lcs. ducaiur <>enim pcr pun- 

flum c ipri AB re&x lineK 

paraltda ce. & quoniaro ab 

■pfi c K parallela ell , & io 

ipfas incidit a c> atrcrni an- 

guli B A c A c E incer fe x- 

qualcs funt *. rurfus quoniam 

AB parallela cft c e & in ip&s E 

incidic redta tinea b d, exterioT angulus e c D interiori fic 
r>9. hujus. oppoJiio AEC elt xqualis *. oltenfus autem efl angulus a c e 
I zqualis angulo bac. quare locus acd cxterior angulus 

■ xqualis cft duobus imerioribus, & oppolitis b a c a b c. 

H communis apponarur acb. anguli igitur acd acb tribus 

t^ ABc BAC ACB xquiles funt. fcd anguli acd ac.b func 

rtj.hijuE. ^uales 'duobus rcdtis. ergo & acb cua cab duotnis 

rcitis ^qualcs erunt. Omnis igiiur irianguli uno laterc pro- 

dutto exterior angulus duobus inrcrioribus, & oppofitis cft 

squalis; & trianguli tres inreriores anguli duobus reftis 

scqualcs funt. Quod dcmonftrarc opariebat. 

COROLLARIA. 

i.Omnes tres anguli cujufque trianguli fimul fumpci xquales 
func tribus angulis cuiufquc alterius crianguli limul fumptis. 

1- Si in uno triangulo duo anguli aut Gnguli aut Qmul 
xqualcs (int duobus angulis alterius trianguli, cric leliquus 
aogulus rdiquo xqualis. 

;■ In triangulo fi unus angulus re^us Gc, rcliqui fimtil 
unum redtum conficiunc. 

4- In iriangulo Ifofcclc fi angulus acquis CTUribus conten. ' 
tus teiaus fif, rcliqui ad bafim func fcmiredti. - , 

5- In triangulo SEquilatero angulus quilibct scqualis eft^ 
duaruQ] re^orum vel |unius rc£ti. 

THEOREMA. 
Oiwt Rmul iKtfrioret anguli cujufiuMqiie /%»»■« «ffi- 
Htua eonpeint iu t»t rtBos demptK quatuor ^utt funt U- i 
tera f.gara, 

Nan) figura najua^ue rt&slinea rtfolviffittfi in triantul» 
iinaria paueiora quam funt iffim fgurm iatera, V. G. fi j 
quatuer latsra habtal rtjolvftur in duo triangulaj fi quinque im '\ 

trim 
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fri* triangula, pfex w quslMtr, O" fc Jtnthi i y*uw ffr frf- | 

"■'•^tm »m)sts ttrum triawpitoriim aw^uli «}■«■/■'- *itr frt 
r fKM ylisf trisMguUy ftd «rants t«nm IriMwgultrmm 




S^ 



Kj#i(g*i/i ^tjuslet funt awgulii fgurjt iMttrttriiut; nm tmwtt 
FiWi^ii/i inttritrei fgurs sijualei fitnt tu tet rtfiii fwtl flml 
* trtMiguU, htc tfi iit IM re^ dtmftit ^ustutr ^utt fuml 
Ut*r4 fytrte. q^k. d. 

THEOR. H. 

Omeifinul exteriorei Mt/gii/i eujuf^ figurs rtffittnts et»- 
ftiwil ^uatuer redti. 

Nam exteritrtf fnut eum imttritriiia ttmfcnnit in Itt 
ttHti ^iiBt funl Ulera fi^ur^ ; vero ex frrcedenlt Tittr. 

Itmnes interitrei fili tBnficiunt tit l't refttt demptii jmMlutr 
fiwf /umt Uterm p%iirg, ^utrt txttritrti tomfcimml ^Mtmtr 
nBoi, Q^E. D. 
Sl 



PROP. XXXIII. THEOR. 

3(fl<? a^italeSy ^ partUcht aJ eafiier» parles eenfan- 
gmt rtfiic linea:, ^ rpfa; .equalcs, S" P'*' <t^fl* funt. 
S'iat xquilcs, & paralklx a B c d: 5c ipfas conjungant 
fld eifdcm pariM redt* lin«c a c b d. dico a c b d «qualc», 
& parallelas elTe. dacaiur.enim bc 6c quoniatn ab paial- 
Jela cft CD, in ipfali^uc inci- 
di[ Bc; alierni anguli abc . 
BCD £quiles func ■. rurfuj 
quontam a b ett zqualis c d, 
conaaunls autem bc, dun: a b 
BC duabus bc cd iaa\. zqua- 
les ; 8c angulus a b c xqualis 
angulo BCD. balis igimr ac 
bali BD clt scqualis^: triangulumque abc triangulo bcd: 
& reliqui anguli reliquis aogulis xquales erunt, akcr alceri, 
^ibusxqualia latera fubienduncur. ergo angulus ACBanguio 
'CBD c(t xqualis. 8c quoniam in duas redtas tineas ac bd 
Krc£ta linea ec incidem, ■liernos angulos acb cfiDxqua- 

lcs 



i 
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EuciiDis Elhmentorum 

I- les inter fe cfRcic, parallela clt ac ipfi bds Oftenli au- 
rcm eft & ipfi «quiti». Qux igiiur aequalcs, & pflrillclas ad 
eardcm panes conjungunr Tciix \inex, 8c ipte xqualcs, 8c 
parallctx runt. Qiod oportcbat dcmonltrare. 

Defin. PtrallelegramTHum tfi fgura ^adriUtera cujm tina 
tfpofitt lattrsfmtfdraUtU. 

PROP. XXXIV. THEOR. || 

'ParaSehgrammorum fpathrum latera if;nt ex oppofitOy 1 
e^ attgu/r, tnter fe a^ua&a Junt^ <^ diameter ea \ 
bifartam ftcat 

Stt paralle!ogrammum abdc, cujus diame-er bc. d'Co 
ACDB patallelogrammi lacera, quac ex oppofiro, & angu- 
los imcr fe Kqualia eflei & dhmeiriim ac ipfum bitinam 
fec*rc. Qiioniam enitn parallela ell ab ipli cn, &m ipfas 
inddic reaa linea ECi anguli 
iltcmi ABc BcD intcr fe se- 
qiutes func *. ni-^rus quoniam 
AC tpfi BD paralicla eit, fic \n 
ipfas inadit bcj alierni an- 
guli A c E c B D icquiles func 

g.hQjui. ii^er fe •. duo igimr criangula ** 

ji fuQc- ABc CHD, qitJC duos an- 

gulos ADc BcA duobuti angutis bcd cbd sequales habenr, 
al'erum alicti : & unum tatus uni lateri Kquale, fcil. quod 
m. eft ad sequates mgulos, utriquecommune bc. ergo, *6c le- 
Wofli tiiera retiquis lareribits sequalia habebuni alierum al- 
tcri, 5c fcliquum anguium retiquo anguto aequalcm, aequale 
igitur elt larus quidem ab latcti cd: latus vero ac ipfi 
b D, & angulus b a c angulo B d c icqualis. 8c quoniam an- 
gulus ABC eft xquatis angulo bcdj Sc angulus cbd, an- j 
guto acb; em torus angulus abd aquatis toii acd. j 
ollenfus auLcm eft, 6c angulus B a c angulo B D c oequatis. tJ 
paralletogramrtorum igitur fpatiorum latera, qu» eii oppo- i 
fico, & anguli, inter fe aquatia fijnc. dico eiiam diameirum 
ca l^ifjtiam fecarc. quoniam enim xqualis ell a b ipfi c d 
communis auiem dc. duK ab bc duahus dc cb aEquates 
funi, altera altcii Sc angulus a bc Kqualis c(t angulo bcd. 
uj. balis igitur r ac bali db sequatis. quare, & triangutum 
ABc triiogylo flCD ^quale erit. crgo dismetcr bc paral- 
lctogrammum a c n B bifariam fccat. Quod oporccbat de- 
monltrare. 

fROP. 
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PROP. XXXV. THEOR. 

Tar»llelogramma faper eadem hafi, ^ m ujJtm pmr*l- 
leiis csnjiitttlit, inter fe a^ualia junt. 

Sinr paralielogramma abcd,ebcp Cuper ctdem btli kc, 
& m eifdem paralieiis a f B c conJtituta. dici) ^ b c D pa- 
rallelogratnmo kbcf xquale elTe- Quoaiam eaini pargUe- 
logrammum cft * b c d, sequi- » d jg p 

lis * ell A D ipfi B c. eadcm 
quoque raeione, & ef cfi a- 
■jualis R c. quare &, a d ipri 
BF xquaiis ciii '': Sc comiDu- 
nis D E. [ora igitur a k ■ coii 
D F eH xqualis. elt au^em, & 
k B xquaiis D c. ergo dux e a 
A 6 duahus F D D c xqualcs Tunr, alcera alteri, fic angulus 
FDc aequaiis anguio i^ad, cxicrior inicriori ^, bafis igitur iig.h^Mj 
£ fi bali F c cll ' xquaiis, & £ a b triangutum xqualc truin- , ^, tiujnZl 
gulo pDc- communc auferaiur dge. rcliquum iguur tia- ] 

pezium abcd rcliquo irapezio ec cf elt sequate/- com- fjitUm,^ 
mune apponatur g b c triangulum. ergo totum parallcto. J 

grainmuni abcd toti paraliclogrammo cbcf xtjuaie crit. J 

l^araJIcJogramma igitur fuper eadcm bafi, & in eifdcm pa- d 

lalieiis conltiiuta inier lc xqualia runi. Quod oportCDiI 9 

dcmonilrare. ^ 

PROP. XXXVI. THEOR. 

Tar»^\-/(igramma /iiper te^uaiihus hajibui, ^ tn eifdem 
paraHeiis con/ltluta ittter fe teqttaiia funt, 
Sinc parailelogramma aecd efgh rupcr aiqualibus ba- 

Cbus Bc FG, & m eifdcm parallelis ah bg conftiiuia. di- 

co paralleloRraramum abcd pataUelclogrammo efgh ae- 

qualc efTc. Conjunganiur enim 

BK cH. & quoniam xqualis ■ 

elt B c ipli F G & F G scqualis 

ipfi eh; eric & bc ipli e >l 

squalis. luntque parallelx, Sc 

ipfas conjtingunt qe CH qux 

autem xqualcs,&; pa'aitcias ad 

eafdem [iirtes conjungunc, ac- " •- r « 

<]iiaies, gc parallelce junt ''. ergo s b> ch & aequales funr, ^ ;,, hujm. 

&paratlelx: quare bbch paraltelogrammum elt, & asquale 

parallelogTammo abcd'; baQm enim eaadcm babet bc, c^f. buji 

& 
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jo EucLiDis Elemektorum 

Sc in eifdcm parallelis sc, ad coaltimiEur. Gmili ratione, 
& B F G H parallelogrammum etdem paralletogrammo e r c h 
eli zqiiale. ergo parallelogrammum a b c d ptrallelogram- 
mo E F G H zquale eric. Parallelogramnia igiiur Tuper xqua- 
libus baGbus, &c In eifdem parallelis conllicuta ioter te funt 
anjuatia- Quod oportcbac demonllrare. 

■ PROP. XXXVII. THEOR. 

B Trkngala fuper eadim hiifi, ^ m eijdem paraUeUi fo»- 

l^ JiituU inter fe a^ualia funt. 

Stnt criangula abc DBcfiiper eadcmbali bc, 5cin eifdem 

parallelis ad bc conllimra. dico abc iriangulum trian- 

gulo D B c anjuale efle. Producacur a D ex uiraque parte tn 

E,F pundta : Sc per B quidem » t^ _ 

ipli CA parallela ducatur br, f^-\ 
>;i. hnjui. *pcr c vero ipfi bd parallela 

c F. paraltclogrammum igirur 

c& ucrumquc ipforum ebca 

dbcf, & paraUelogrammum 
jf. hujui. E B c A elt aequalc « paralteio- 

grammo obcp, etenim fupcr 

cadem (unt bafi bc, & in eifdem parallelis bc cf: eRque pa- 
. j4. hajus. ralletogrammi qutdem e b c A dimidium ^ a B c criangulum, 

cum diamecer a B ipfum bifariam fccec : parallelogrammi 

veroDBCFdimidium * iriangulum c a c ; diamctercnimDC 
:AKlom.7. ipfum bJfariam fecai. quK autem f xquaJLum dimidia funt 

tncer fe sequatia func. ergo triangulum a bc criangulo d bc 

elt xquatc. Tfianguta tgicur fuper eadem bafi, 5c in eifdem 
V parallctis conftituca incer fe sequalia fuac. Qaod op^rtebat 

Idemonltcare. 
PROP. XXXVUI. THEOR. 
Triaugula faper b^ijihus, teqaalihuit^ in eijilem pariil' 
lelii canjiiluta inler fejunt a^ualia. 
' Sinc criangula a Bc dc e fupcr zqualibu^ baGbus, b c c e flc tn 

eifdem paraltelis qe ad con- fj a n v 

'fiiiuca. dico a b c cnangulum 
DCE (cianguio xquile cne, Pro- 
ducatur enim ad ex ucraque 
parte in g, h pundta : & pcr b 
quidem ipli c a parattcla duca- 
tur Bc: per e vero duca- 
•li.huius. '"'■KH ptraSleta ipfi dc». pa- 

raUetogntmmum igirur cA uctumquc ipronim gbca dcbh. 
at^e 
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■Cque efl piu^atlelogrammum obca xqiule » pafallelo- f ;ti. Im} 
grammo DCEU : in sequalibus cnirn Ainc bafibus bc ce, & 
ia eirdem be g» parallelis. pacallclogrammi vero gbca 
dimidium " eft a 6 c (riangulum, nam diameter a b ipfuTD 'H-^) 
bifariam fecat. & parallelogrammi d c e H dimidium • dt 
[riangulum d c e, diamecer enim d e tprum recat bi&riuD. 
guse autem zqualium dimidia fuiic <i, inrer fe xqualia func. 'Aii«N 
ergo A B c triangulum triangulo d c G cR sequate. Triangula 
igtcur fuper xqualibus balibus, Sc in cifdem parallclis con&i- 
luca, iDier fc funt xqualia. Quod demonttrare opoicebat. 

PROP. XXXIX. THEOR. 

Triattguk tequalia fuptr endem hafi^ ^ aJ eajJem par^ 
tti ctmjiiiata^ in eifdem qaotjitejimt paTallchs. 

Sinc acqualid triangula abc dbc fupcr eadem bali bc 
conltiiuta, & ad eafdcm partcs. dico, & in eifdem paralle- 
lis cHe. ducatur enim ad. dico ad parallclam eOe ipfi ^ 

Bc- Si enim non ett parallela, . y. 

ducatur «per a pimaum ipfi P ^— -^^ v •i''^">*t 

BC parallcla ledla linea a e, & '^ E7\\ ' 

E c dacanir. xquale igitur 
eft ABc iriangulum triangulo 
E B c *, fiipcr eadem enim eft l / >a\ 1 57. hujM.^ 

bifi Bc, & in eifdcm bc, ae \i^ Js J 

paraJlcIis. fed abc triangu- B ■ *^ ' 

lutn irianeuh) dbc "Cil xquale. ergo & tiiangulum dbc <Ex ^nni 
xqualc dt ipfi tBC criangulo, majus minori, quod ficri non 
poceft. non igitur a e ipfi B c parallcla eft. limilitcr often- 
dcmus neque aliam quampiam parallelam cfTe, prseicr ipfam 
4D, ergo AD ipli eft parallela. Triangula ignur squilia 
fuper eadcm bafi, & ad eafdcm parces conftimta in eifdcin 
quoque liint parallelis. Quod oportebac dcmonHrare. 

PROP. XL. THEOR. 

TriMguk a/fuahi fiiper hafibus aqaatihui , ^ ad 
eafdem pmtes imfiiluta m etjiitm qm<fue juni pa- 
raSeiii. 

Sinc aEquiIia criangula a b c c d e fuper aquaiibus balibus 
»c CE conftituca. dico etiam in cifdem edt: parailclis. du- 
catui eoim a d. dico a d ipG b £ parallclam c(re. Nam 
fi non cft, ducttur pcr a ipQ be paraltcla af, «& fe du- ap.lxijMjl 
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EucLiDis Elkmektorum 

L catur. triangulum igicur a b c triangulo f c k eft sequale t, 
cum fuper xqualibus baCbus ^ ^ 

Sc in cjrdem parallclis h e a f 
coaflicuantur. Ccd triangulum 
A B c xquale eft triaagulo 
Dce. ergo& triangulum dce 
trjangulo fce xquale eric, 
roajus minori, quod tieri non 

poteft. non igiiur af ipfi be « ^- "• 

cft parallela. Qmilitcr demoDltrabimui neque alitim quam- 
piam parailelam elle, prxccr a d. ergo A D ipQ be paralleix 
erit. '^qualia igi[ur irianguk fuper banbus aequalibus, 8c ad 
cafdem paries conltituca, eiiam in cifclcm funt parallelis. 
Quod demonltrace oportebai. 

PROP. XLI. THEOR. 

Si taraUe/o^rammum, ^ iriangulum eanJem hafim 
habeant m eifdem^ue Jint parailehs ; pxraUel%ram- 
mum tpfius iriangttli duplum erit, 

Parallelogrammum cnim adcd,& triangulum ebc, 
bafim habeanc eandem bc, 5c in eifdem finc parallelis bc 
AE. dico parallelogrammum abcd triauguli ebc duplum 
cflc. Jungicur enim ac. tri- a D ir, 

angulum igitur abc criangulo 

• j7. hujui. E B c clt xquale > ; namque fu- 
pcr cadcm bafi B c, & m eif- 
dem B c A E parallelis conHi- 
tuuntur. fcd abcd parallelo- 
grimraum duplum eft trian- 

ilt-liDja». guli ABC*, cum diameter ac B C 

ipfum bifariam fecet. quaje & ipfius E b c crianguli duplum 
eric. Si iguur parsllelogrammum, & triangulum candem 
bafim habeant, 8c in eifdcm lint parallelis ; duplum erit 
paralletogrammum ipQus trianguli. Quod demonftrare 
oportebac. 

PROP. XLII. PROBL. 

2?«/i> iriar/guh atjuale paraUehgrammum conftituere 
tn dato angulo tefftlineo. 

Sit dacum criangulum a b c, dacus autem re^itineus an- 

gulus D. laquc oportec, dwo triangulo a b c seqoalc paral- 

lelograaimum conLticueie ia aoeulo ledUineo ipb d zquatti 

fecctur 
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fecetur BJC bjfariam « in e, & junda a e, ad re&tat lineun 

Ec, arquc ad punilutii in ea * v k 

E, conlticuatur angulus * c e F 

sequalis ipfi d : & pcr a qui- 

dem ipri e c paraltek ducatur 

' AG i per c vero ipG f s du- 

catur paraiteia <cc. pirallclo- 

gramtnum igiCur elt frcc. 

Sc quoniafn be cH asqualis ec, 

ertc & A 6 E tnangulum 'J triangulo aec xquale, fuper aequa- dzt.hnf 

libus enim iunt balibus be'ec, Sc in eitdem ec a c paral- 

ielis. ergo cnangulutn abc trianguli ae.c eit duplum, cft 

aucem, £c parailelogrammum fecg duplum < trianguli ctt.tnjri 

A E c ; bafim enim eandem habec, & in eifdcm eft parallclw. 

aequale igitur efl fecg parallelogrammum inangulo abc 

h^ecque c £ F aDguIum xqualem angulo D dato. Daio igi- 

tur tnangulo abc xquale parallelogrammum fecg con- 

fl:itutum eft, in angulo c e f, qui angulo D eft aGqualii- Quod 

quidem facere oporcebat. 

PROP. XLIII. THEOR. 

Omnis paraUelogramm! fpalii eoruntt qua circa ditt. 
metrum fmt, paraUeli^rammorMn compltmenta a ' 
terfe funi tequalia. 

SJCparallclogrammum abcd, cujusdiameter bd, & circa 
ipfam BD parallclogramma qutdem fiDt fh ec, quac vcro 
complcmenca dicumur a k k c. dico a k complementum 
complemenco kc xquale cfTe. Quoniam caim paratlelogram- 
mum eft abcd, & ejus dia- 
merer e d, sequale ' elt a b d 
Iriangulum triangulo b d c. 
Turfus quoniam h k f d paral- 
lelogrammum elt, cujus dia- 
meter d k, criangulum h d k 
triangulo dfk sequaie ' erit. 
cadcm mionc, & rriangulum 

K c b criangulo k e D cit icquatc. cum igitur triangulum 
([uidem bek squale' fic triangulo bok criangulum vcro 
HDK ipG dfk; etic triangutum bek una cum triangulo 
HDK xquale trisngulo bgk una cum dfk triangulo. cft 
auiem & totum triaagulum a b D acquile tori b d c. reli- 
quum igitur a k complemencum rehquo compleroento k c 
[jtft aquale. Ergo omnis parallel<^rammi fpatii coium, quse 





f 



EuCLiDis Elementorum 

circs diametrum fuQt paralldogrammomm cotnplemCDtt 
imer fc KqijiUa funt. Qiod oporrebat demonQrare. 

PROP. XLIV. PROBL. 

A-i daUm rtEiam liiteam dato triangub afmk piaaUt 
logrnmmum appHcare irt Jato angulo re&ihnco. 
Sit data quidcm rciili linea a bj datum vero trianguluin ' 
c, & ditus angulus rcdilineus d. oporiec igitur ad datam 
reitam lineam a b, daco triangulo c zquale paraltelogram- i 
roum applicare in angulo ipli DKquali. Cooftiruatur iriatl- 

*4i.kuiui. g"'o cKquale ■• parallelogrammum befg, in angulo ebg, 
qui ctt SEqualis d. & ponatur be in direiaum ipli ab, pro- 
ducaturque f g ad H : & per a alteruiri ipfarum b G E F 

(jt.hujm. paralkla * ducaiur ah, & hb jungatur. quoniam igirur ia 
parailelas ah ef redta linea hf incidit, anguli ahf h 

eij.hujui. duobus rcftis aequales ' ^. ^; 







/ij. hujuj. 



nores. quae vero a mino- 
ribus, quam funt duo re- 
fli, in infinitum prodii- 

.cuniur, conveniunt ^ in- 
lcr fe, ergo hb fe pro- 
dudhe convenienc. pro- 
ducancur, & convenianc n a j< 

in k: perque k alterutri ipfarum e a F u parallela * ducatur 
K L, & A H G 8 ad L, M pundta producancur. parallelogram» 
mum igttur cit hlkf, cujus diametcr hk, & circa hk 
pitallelogramma quidem funt a g m e ; ea vero quie comple- 
menra dicuntur l b b f : crgo l b ipQ b f elt ' Kquale. fed} 
& B F aiqualc ell triangulo c- quare, & L B triatigulo c ae- 
quate erii. & quoniam sbe angulus a^qualis / efl: angulo 
h B M, fed & xqualis angulo d, erit & angulus a B M angulo 

• D xqualis. Ad datam igitur re^am lincam ab, daco triaa- 
gulo c aequale parallelogrammum confticurum elt l e, in 
angulo ABM, qui elt xqualis angulo d. Quod facere o- 
porcebat. 

PROP. XLV. PROBL. 

ReEiilineo Jato aauale paralkiograminum conBituere in 
daie angttlo reciiiineo. 

Sit datum retSillneum abcd, datus vero angulus rcdti' . 
lineus e. oportec ledliliDeo a s c d sequale parallelagram<' 
muiB 
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iBum conltituerc in angulo ipfi k aquili. Conjuogantur 
enim db, & conftituiiur triangulo a db sequile • patalklo- » 
gnmmum fh: in angulo hkf, qui eft aequalis angulo e. 
deinde ad leaam lineam gh applicetur iriangulo dbc »- 
qualc tparallelogrimmum g m, in aoguto g h m qui angul^ ^ ^ boja^ 
B eft sequalifi. & qooniam sngulus e lequalis ell utricue 
ipforum H K F G H M, erit & h K F angulo g H m «quali». 
comn:iunis apponacur khg, anauli igiiur hkf khg ao- 
pilis khg ghm sequalcs funt. ied hkf khg fuut aqua- 
les "-(iuubus redtis. crgo, 

&C K H G G H M duobua 

ledis aquales erunt. ita- jjj^ 
que ad aliquam reiftam 
lineam c h, & ad datum 
in ea pundtum h dux re- 
ii.x lincK k H H m non 
ad eafdem parces pofitic 
angulos deinceps duobus 
reais aequales effiLiunc. 

in diredtum igirur Jeft kh ipfi hm. &qiioniam in paral- ■''+■*"']«* 
lelas KM FG redta linea hg incidic, altecnt anguU mhg 
H c ^ xquales r func. communis apponaiur h g l. auguh igi- 
tur mhg hgl, angulis hgf hgl fijnt Muales. ac an- 
guli MHG HGL aquales c funt duobus rcais. quare & 
anguli H G F H G L duobua redtis xqoalcs crunt. in dirciftum 
'igicur e(t fo ipfi gl. & quoniam kf ipll HC & tequa- ^ 

lis cft, & paraUela, fed & hg ipli ml; erit kf 'ipli ml«3<'-'wJ» 
& xqualls, & paraUcla- ipfafque conjungnnt rcdhe tinex _ , 

KM FL. ergo&KM FL scquaies / & parallelsc (unt. paral-/3J. '"')''* 
lelogrammum igitur eft kflm. ac cum triangulum qui- * 

dcm AED aiquale (it parallclogrammo hf: triangulum 
vcro DBc parallelogrammo CMi crit totum abcd reSi- 
'"-um toci paraUelogrammo kflm xquale. Dato igitur 
lilineo abcd Kqualc parallciogrammum conltituium tft 
" [ inangulo FKM, qui eft aequalisangulo Edato. Qjod 

oportebac. 
Or. Ex jam didtis manifeftum eft, quomodo ad dacam 
rcdiam lineam, dato icdiilineo scqualc paraUclogrammum 
applicari pollic in dato angulo rcdtilineo. 

PROP. XLVI. PROBL. 
S^per data reB» linea qua^atum Jefcrikre. 



vcro 
^■Uoeui 

■paii 




\ Sit daca rcfla linca a b. oporcet fuper ipfa a b quadramm 
k *^ C 1 defcri- 



i 



I 



3< 



EUCLIDIS ElemEntorua 



1 



.hujui. dcfcribcie. Ducaiur • reStx linesc ab i puni3o in esdaWi 
huju». A ad redtos aDgulos a c ; & ipli a b xqualis * ponarur a d; 1 
perque pundhjm d ducatur ■^de ipfi ab psrallela, ScperB i 
.hujui. ipli AD parallela c ducatur be- parallclogrammum igitur tSt 

ADiiB. &AB quidctn clt ^^ Ecqualls d e, 
. hujut- A D vcro ipfi 'f B E, fcd B A ipfi A D eft 
xqualifi. quituor igitur ba ad de EBin- 
tcr le xqadlcs fuuc, idcoque xquilaterum 
dl A D E G parallclogrammum. dico e- x> 
riam refiingulum eHe, qHoniam enim in 
parallelas ab de reda linca incidit ad, 
hu us ^^*^'' ^ * ° ^* o E duobus redis funi * x- 
' ' quales. redtus autem eft b a d, ergo, & 

ADE redlus erit. parallelogrammoium 

vero fpatiorum, qusc CX opporuo fum la- * 
14. hojoj. Kfa, & anguli / intcr fc jequalia funt. re- 

flus igitur cft uterque oppotirorum abe bed anguloru 
& ob id redtanguJum cft a d e b. Often&m autem cft _ 
quilaCcrum cflc, Quadratum igicur lic necefle elt, atque eft; 
fuper redta linea a B3efcripium,Quod ipfum facere oportebac, 
Cor. Hinc omne parallelograinmum habens unum angu- 
lum rcdtum eft redlangulum, 

PROP. XLVII. THEOR. 
/a r:&KKgulii trwi^ulii, (juod 3t hlere reSlum angu- 
, lum fubtendente deicribiiur^ quadratum ^equale efl 

• ^uadratii, ^ua i lateribas re&um angulum conti-. 

* nenlibiis dejcribuntur. 

Sit rriangulum redtangulum a b c, reflium habens b a c ao- 

gulum. dico quadratum defcriptum a retta ec «quale t^ 

quadratis, qus ab iplis b a a c de- 

icribumur. defcribatur * enim i a c 

quidcm quadracum bdec, ab iplis 
S,hujui.BA Acquadrata *gb hc, perque a 

alterutri iplarum bd ce parallela du- 

catur A l; & A D F c jungancur. Quo- 

niam jgitur uterquc angulorum e a c 
«f. ;o. BAC redtus ^ eft, ad aliquam redtam 

lineam b a, & ad datum in ea pun- 

flum A dux redta: linex a c a G non 

ad cafdem partes pofitie, angulos qui ._ _ _ 

deinccps func duobus retftis xquales 
1. efficiunt. in direaum igitur c eft c a ipQ a g. eadem ra-v 

tione, & A 6 ipli a h elt in direc^um- 6c quoniiUD angulus 
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Dicm sequdis angulo f b a, rc&is enim uterque 

nunis apponaTur abc, touis i^tur dba angulus loti fbc 

eft iJa-qualis. quod cum dus ab dd duabus fb bc xqui-iAxii 

Jes d (iat, altcra akeri, & ingulus d b a scqualis angulo f b c j 

erit & bafis .t d bafi f c zqualis ' , & a b d iriangulum , ^ | 

criangulo fbc sequale. eftque /irianguli quidem abd du- 

plum BL paralldogrammum , bafim enim eandem hibcnc 

BD, & in eifdem bd al funt parallelis ; crianguli / vcro/^ij 
FBc duplum eft G s quadraium , rurfu» cnim baGm habent 
eandcm f a, & in eifdem fivit parallcJis f ii c c quae autem 
xquaiium duplicia inter fe «qualia .T funt. eigo squale cltjAxioin. 
parallelogrammum b l ipfi c b quadrato- {imiiiter juii^bs a e 

BE, oliendccur etiam cl parallelogrammum xqualc qua- 
drato nc. totum igitur bdec quadratum duobus quadra- 
tis GB Hc eft^quale. & defcribitur quidem dblc quidra- 
lura ^ reita linea uc, quadrata vero g a HC ab ipfis e a a r. 
quadrarum igitur ke, i latcrd b c defcriptuin xquale eli 
quadraiis, quse ^cfcribunrur ^ lateribus b a A c Hrgo in re- 
Sangulis triangulis, quadratum, quod dcfcribitur a latere 
reaum angulum fubtcndente sequalc cft quadracis, quK i 
lateribus reQum angulum contincntibus defcribuatuT. Quod 
oportebat demonltrare. 

PROP. XI.VIII. THEOR. 

Si foadratum, quad dejaihitur ab mo lalerum /r/au- 
ga/i, aqaale fit /^uadratis, quic a re/iifuij iriangu/i /a- 
terthus defirihuntar ; angulus reiiquii duobus irran- 
gu/f /aterthuj conleifus re^us erit. 

Si crianguli a b c, quod ab uno lacere b c defcribitur qiia- 
dratum aquale fit quadratis, qusc a rcliquis trianguU lateri- 
bus B A A c dcfcrifauntur, dico angulum b a c reflum cffe. 
duca^ur enim a pundlo a ipfi a c ad reflos angulos a d ; 
ponacurquc a d ipQ e a ic- 

qualis, &Dcjungatur. Quo- D 

Biam igicur da eit iqualis 
A B, crit & quadratum quod 
delcrifaiiur ex d a squale 
quadrato ex a b. commune 
apponacur quadraium, quod ex 
A c. crgo quadrara, qusc ex d^a » *- 

A c Equalia fum quadratis quse ex b a a c defcribuntur. 
led quadratis quidem, qiia: cx da ac sequale • clt quod^ (,„j, 
M Dc quadratumi reauB enim aogulus eft dac; qua- 
C 3 dratis 
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drttis vcro^ qus ex ba Ac as(pule ponicur quadratQtn, 
quod ex Bc: quadratuR) i^ur, quod ex dc ^^^piale eit ei, 
quod ex B c quadraco. ergo & lacus d c lateri c b efi ac- 
quale. & quontam d a eft asquaiia a b» communis autem a c^ 
duas DA Ac aequalesfunc duabusBA ac; &ba{i8 dc eftx- 
' 8. hujus. qualis hgii c b. angulus * igitur d A c angulo b a c eft asqualis. 
redus aucem eft dac- ergo Stbac redus eric. Si igicur 
quidraium quod defcribitur ab uno lacerum crianguli^ x- 
quale fic quftdratis q\m a reliquis crianguli laceribus defcri* 
bunrur, angulus reiiquis duobus crianguH lateribus concea« 
tus redtixs eric. Quod oporcebat demonftrare. 
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DEFINITIONES. 
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,M N E patallelogrammum re£tangulum contincii di- 
' ctmr fub duabus redis lincis, qiw rcdtum aogu- 
lum comprchendunt. 



Omnis parallelograninii rp^rii, unumquodvis conim qux 
ciica diameirum iplis func parallelogrammorum, cum duo- 
bus complementif, gnoroon vocemr. 

PROPOSITIO I. THEOREMA. 

Si fint dua reila Imea, nltera autem ipfarum feli» 
fuerit in qmlcmque partes \ re&angufum (ub dua- 
htts reflis tineis conlenlum .efaale eiJ eis re^angu- 
liSf qua fub reSia hnea inje&a, ^ fingulis parti- 
hus eonlinentur. 
Sint du3e ic^K linex k, ficj & fefta fic sc uccunque in 

puQftifi D, E. dicoredtangulum ^ p E r 

reiais lineis a, bc concemum 

iCquale eflc re^angulo quod 

cuniinetur fub a &c bd, & 

re&angulo quod fub a & de, 

& ei quod lub a Sc ec con- 

lineiur. Ducatur enim \ pun- ] 

&) B ipfi Bc ad redtos • an- rl 

gulos bf: acque ipQ a ponatur h sequalis i 
C 4 
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EucLiDis Elementorum 

i'i. quidem ipfi b c parallela c ducatur g h : per d, e> c vero 
ducan:ur dk el ch parallels t *" - —"^ ' '~ 
tur BH elt eequ.ilc redtangu- 
lis B K D L E u : atque eft b h 
quidem quod fub a & e c 
continecuv ; etenim comine- 
tur fub G B E c i &: B G ipfi A 
eft icqujiis , rcdangulum au- 
tem H K eft quod couiioctur 
fub ipfis A & B D ; contineiur 
enim fub gb fin, quarum gb eft xqualis a^ & redtangu- 
lum DL cll quod continetur fub a Sc de, quoniam t3k, 
hoc cll R G ipli A eft SEqualis ; & fimilicer reaaiigulum e h 
cll quod fub A Sc E c continetur. crgo refl:angulum conten- 
tum fub A & Bc ell Kquale rettangulo concento fub a & bd, 
& cootento fub ^ & de, & adhuc contenro fub a & ec. 
Si igimr (int dax TcCtx linex, altera autemiprarum fedia 
fucrit in quoicunque partes ; redtangulum fub duabus redlis 
lineis contcnium elt xquale eis quEC fub reifla linea infefla, 
& fmgulis partibut, coniineniur. Qjod oportebac detnon- 
Hrate. 

PROP. II. THEOR. 

iS> reffa liaea leSia. fuet it alcunjue ; reSlatigula, qui£ 

jub tola, ^ /ingulis partihui cottlmenlur^ leqaali» 
Jutit ei (jmdi totafit ^uadiato. 
RciSa enim linea a b fedta fit utcunque in pun£to c, 
dico reilangulum quod fub ab bi: concinetur, un^ cum 
contenio fub a b a c xquale e{Ic quadraru, quod fa cx a b. 
j delcribatur a enim ex a b qua- 
' dracum adeb, 6c per c du- 
jr * alterutri ipfatum a n 
parallela cF' xquale igiiur 
eit AE reiiingiilis af ce. at- 
que eft A E quidem quadra- 
rum, quod ex a b^ af veto 
redtangulum comeniura fub ba 
Ac\ eienim fub da ac coniinetur, quirum ad ipfi ab 
ell »]ualis; & redtangiilum cEConiineiur fub ab dc, cum 
B£ fic 3equ.ilis a b. crgo redtangulum fub ab & ac unit 
cum retiiangulo fub ab & bc scquale cjt quadrato ex ab. 
Si igitur.rcda linea uicunquc fedla fucritj redlangula, quse 
fub tota fic lingulis partibus conrineniur, sequalia funt ei, 
quod 3 cota Gt quadtaco. Q^od demonltrare oportebar. 

PROP, 
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PROP. III. THEOR. 

Si re&A linea uUuoifue feSa fuerif; reffan^^ukm fub 
tota. ^ una efas parle contentum aipiak ejl ^ 
reSiwgiilo, fuoJ ub pariibm conimtur, ^ et <jmd 
k pricdiBa pate fit quadrato. 

Reiiti cnim lioea & b fcaa (ii utcunquc in puadto c- di- 
Ifco fub AB & BC re&angulum xquale cfle re^angulo fub &c 
Bc uoa cum quidraro, quod fic ex bc dcfcribacur "emfTi ««^-p^ 
Kx Dc quadra^um CDES j producaturque e d in f : &c per 
A alceruiri iplarum cd be pa- 
rallela * ducacur a f. xqu^le 
utique erit redtangulum a e 
ipiis AD ce:& crt AE qui- 
dem Tcdangulum conrcntum 
fub A B B c i ecenim fub h b 
B E concinecur, quarum b e eft 
xquatis bc: reCtangulum vc- 

ro A D eft quod coniinciur fub A c c Bj cum d c ipli c b fit 
aequalis : Sc c b eft quadratum, quod fit ex bc. ergo reitati- 
gulum fub A 8' Bc cfl: Kqualc rcdtangulo fub ac c b una 
cum quadraco quod ex bc. Si igitur leita linea uccunque 
feiU fiieii[ j rethngulum fub roca, & una ejus parfe conien- 
tum zquale eft redtangulo quod iub partibus continetur, & 
ci quod i prxdida parce fic quadrato, 

PROP. IV. THEOR. 

Si re&a Tinea fe&a fuerit utcunque\ quadratum qmd 
fit a tota lequale erit, ^ ijuadratis qute .i partihus 
fiunt, ^ ei fusd his fub partibm conlinetur re- 
iianguio. 
Reita cnim linea a h feda fic uccunque in c. dico qua- 

dratum quod fic ex ab Kquale eQe, & quadratis ex ac cb 

& ei redtangulo quod bis (iib a c a C -r 

c s continetur. Dcfcribatur « 

enim cx a b quadrarum a d s b, 

jungaturque ad, & per c qui- 

dem alceruiri ipfarum a D b s 

parallela > ducatur c G F ; per c 

vcro alccrutri ipfarum a b d e 

ducatur * parallela h k. & quo- 

oiam CF elt parallela ipQ ad, & in iplas iocidic 

excerior angulus acc iDcertori & oppo&co a db sequalis 

angulu» 





c 


/ 






/ 




„ 








z 



^j.primL t 



* 4.1.prinil^ 

Icbd: erit j 



r 



f 






EuctiDis Elementokum 

angulus autem adb eli xqualis i angulo abd, quod Sc 
latus BA arquale eft lateri ad. quare ccb angulus angulo 

. c B c eft Kqualis : ac propterea latus e c lateri c o Kquale •. 

i. fcd & latus c B aequale / eft laceri g K & c G ipfi b s. crgo & 
GK eft Kquale ke, & cgkb 
aquilaicrum eft. dico inftipcr 
etiam redtangulum clTe. quo- 
niam eiiim cg eft parallcla ipfi 
BR & iu ipfas incidit cbj an- 
guU K B c G c B duobus redis 
mnt asquales f. re&\is autem 
eft K B c angulus. ergo & rc- 
ftus G c B, & anguli oppolici c g K G k b redi erunt. redan- 
gulum igicur eii cg k a. fcd oftenrum fuit & aequilaterum , 
cfle, quadratum igiiur cft cgkb, quod quidem fit ex sc. 
eadem ratione & hf eft quadraium quod fit ex hg, hoc 
eft ex AC- ergo hf ck cx ipfis ac CB quadraia funt. & 

li. quoniam redtangulum a g elt asquale j redmgulo g E j atque 
cii A G quod fub A c c b continetur, eft enim g c ipE c 8 
aqualis; eric & ge squale ei quod coniinetur fub ac CB, 
quare rei^angula ag ge xqualu func ei quod bis iub ac 
CB coniinetur. funi autem & h f ck quadraca ex ac cb. 
quatuor igimr hfckagce, & quadraii^s ex ac cs, 6c 
ci quod bisfub Ac CB cominerur redangulo, funt acqualia; 
fed hf ck ag ge componunc cocum a d e b quadraium 
quod fic ex as. quadraiiim igitur ex ab acquale eft & qua- 
draiis ex a c c fl, & ei quod bis fub a c c b concinetur re- 
flangulo, Quare reila linea uccunque ieita fueric ; quadra- 
tum quod fic ^ loia aequalc eric & quadratis quae ^ parti- 
bus fiunt, Sc ei redlangulo quod bis fub panibus concine- 
tur. atque illud eft quod demonltrare oportebat, 

C9r. Exlhoc perfpicue conftat, in quadratis fpaciis paralle- 
logramma qux funt circa diametrum, quadraia clTe, 

PROP. V. THEOR. 

Si re&a hnea feSa fuerit in parles aqualis, ^ in par- 
ies inaqmks; reBiangulum fuh m^equaltbus toiius 
partibus contentum uaa cum ijuatirato linea qua 
inter fe&mes interjicitWt aquale efl ei quoJ i tii- 
midiafit quadrato. 

Redta enim linei qusvis a b fefla fit in partes Kquales 
sd pundum c, & in parces inaequales ad d, dico reiiangu- 
lum contenium fub a d b d, una cum quadrato quod fit es 
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CD aquale eflc ci quod eit c B fi: quadrato. Dercribuur ' enim < 
ex Bc quadramm cepb: ducaiurque if: 6c per d qui- 
dcm ahcnjiri iprarum cc BF paraUela <■ ducaiur dhg,- per , 
H vero ducatur a lk paralJela t alicrulri ipfarum c B ef : 
& rurfus per a ducatui aJrerutri CL bo psrailela ^ ak. fic 
quoniani ch complemenmm tequale '■ell complcmcnio n k, , 
commuDc apponatur no, totum jgiiur co loti Df " " 
quale. fed c O eft aqualc rf a L, r ■ 

quoniam & ac ipli cb- crgo 
& A L asquale cft d f. com- 
mune apponatur ch. torum 
igimr ah iplis fd dl zquiie 
ent. fod A H quidem ctt quod 
fub AD D6 connneiur, cieDJm 

DH ipfi Da eft aequalis c; f D > 

DL vero eft gnomon mnx. igitur mmx arqualii eft ci hi 
quod fub AD DB coniinetur, commune apponaiur lg, x- 
qualc ' fcilicet quadraco quod ex c D> ergo m M x gnomOD, 
SiLG xqualia funi redbngulp, quod continctur fub a D D e, 
& ei, quod fit cx c d quadraio. fed mhx gnomon, & L o 
fuDl loium quadratum c&FB, quod quidcm (it cx cb. ergu 
rcdlat^um fub a d d b, udi cum quadrato quod cx c d, 
scquaJe eft ei quod ex c D fit quadrato. Si igitur redta linca 
fcdta focrit in paries squales,S£ in parces inxquales j reilhiD- 
guium fub inxqualibus totius parubus comcmuro una cum J 
qaadnio lincx quE inter feiSiones iiitcrjicirur, icqualc eft 1 
•« quod i dimidia fic quadrato. Quod demonltrare opor- 
tebac. I 

PROP. VI. THEOR. ' 

I Si reSia linen hjfariam (ecctur, aique tp/i in JtreSum 
aJjiaalur quisJam reBla linea ; re&angulum jul> tota 
cum adjeEla, ^ aJjeEta vontentum, una cuin ijua- 
Jraln JimiiJia, ^eejuale eji ejuadrAto qaoj ah ea, ^ua? 
ex dimidia ^ aJjeBa conjiati taufuam ab *na li- j 

nea defiribitur. , 

Reaa enim linea quKvis a b fecetur bifariam in punao c, j 

& adjiciacur ipfi in dire<5tum q d. dico rcaangulum fub a d 
DB uni cum quadraio ex bc ^qualc efle ei quod fii cx CD i 

^uadrato. Dcfcribatur * cnim ex c D quadracum g E F D, < 4-**^ 
Bc jUDgatur d e ; per b alierutri ipfarum c E D F pa- i 

ralleU i ducatur bhc: & per h ducatut klu parallela *t ]i.pti 
' alieruiri ' 
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alrerutri ipfarum ad ef; & adhuc per a alterutri cl dm 
paraliela ^ ak. Itaque quoniam ac eft aequalis c b, erit dc 
redtanguium al redlaogulo 
c H aequale c. fed c h aequale 
^ elt HF. ergo & a l ipu h p 
xqualeerit. commune appo- 
natur cm. totum igitur am 
gnomoni n z o eft aequtle. ac- 
que eft am> quod fub ad DB 
•concinetur, etenim dm eft « ac- 
qualis db. ergo & gnomon 
Nxo aequalis eft redbmguio 

fub A d D B. rurfus comroune apponator l q, asquale « fcilicet 
quadraco quod ex cb. refiangulum igitdr fub ad db unk 
cum quadrato quod ex bc acqu^e eft gnbmoni nz6'& ip(i 
LG. (ed gnomon nxo, & lg componunc c£Fd quadra- 
tum, quod quidem fit ex cd. ergo re&angulum fub ad 
db mi cum quadrato ex bc flequale eft ti, quod fit ex c d 
quadrato. Si igimr reAa linea fecetur bifiuriam, adjiciatur-. 
que ipfi in dir^um quaedam redhi iinea; re£tanguium fub 
tota cum ai<ije£ta, & adjefbi contenrum, unk cum quadrato 
dlmidiae, acquale eft quadrato quod ab ea, quae ex dimidia 
& adjedta conftat, tanquam ab una linea defcribittkr. Qiod 
oportebat demonftrare. 

PROP. VIL THEOR. 

Si reffa ftnea utcunque feHafuerit \ tjua a tota^ ^ una 

partefiunt utraque quadrata aqualtafurit^ ^ reSian- 

guloi q^d bis fub totay ac diEia parte continetur^ ^ 

ei quod a reltqua partefit quadrato. 

Ke^a enim linea quaedam a b fedta fiturcunque in pun- 
&o c. dico quadrata ex a b b c 
asqualia efle, & redtanguio quod 
bis fub A b b c continetur, & ei 
quod fit ex a c quadrato. De- 
fcribatur <» enim. ex a b quadra- 
tum ADEB, 6c figura conftrua- 
tur *. Itaque quoniam *a g redt- 

angulum asquale ^ eft redaiigulo 

■ ' ' . ■ — — ii^— — i^»jpi ■^— ^^ 

* FifftrA dkhwr cmfind^ cum ifiParaUelogmnm duB^ IkM latmbiu 
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pia figura didmr cmftnu^ 
am duBa refia lasmbmfaraUtla, effidum iptmor f^praffeiogrammM 
ma diankmm^ & q9tamw cmflmma, ' ' 
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E, commune apponacur cf; quare coium af toii ce clt 
:quale. ret^^&ngula igitur a f c e dupla funt icitanguli a k. 

fed A F c E fuac l K m gnotnon, & cjuadratum c f ; crgo 
LM gnomon, & quadraium CF dupla cruni rcdanguli 

F. ett aucem id, quod bis fub a a BC coniincmr, duplum 
ifius AF^ cienim b f elt ^ ^qualis bc. gnomon igiiui c or, 4 
LM, & quadraium cf eequalia Tunt ei quod bis fub ad '"■j"*- 
c conrineiur. coinmunc apponatur bf, quod e(t ex ac 
uadratum. crgo gnomon k l m, Sc quadiaia c f H F aequa- 

la func ci quod bis fub a b 8 c coniinctur, & quadiaco cx 
c- led gnomon k L m, & quadiata c f h f componunc 
D E B, & c p, qux funi cx a b b c quadraca. quadrata igitur 
ex AB fic sequ^ilia func re^angulo, quod bis (ub ab bc 
coaiinetur una cum co quod fit ex ac quadmto. Ergo fi 
leCU linea utcuuquc fcifta lucric j qua: a loia, & una parce 
fiuni, uiraque quadrata eequalia func re^angulo quod bis 
fub tota, ac di^a parce coniinecur, & ei quod a rcliqua 
~ le fit quadrato. quod oltendere opatcebai. 

PROP. VIII. THEOR. 

'*S re&a linea ulcmque feSia fuerit ; ^uod fuaier 
fuh tota, ^ ana parle contmetur reSlmgalum uni 
cmm quajralo reliqua pAftis, <cfui/e eB yuadtaio 
quod ex tola, ^ Jifla parte tanquim ex una bnen 
defcrihtur. 
ReQa cDim linea a b fcifbi tit utcunque.in c ciico redan- 

gulum quacer fub a b b c contentum una cum quadrato 

quod ex Ac iequile efle quadiaio, quod ex a b bc can. 

quam ex una Imea defcribicur. Producacur eniin ledta li- 

nea A B in D ; & ipli c b po- a c r n 

nacur sequalis bd; defcriba- 

curque cx A D quadratum a e- 

voj & dupla figura conftrua- 

tur. quoniam igitur cb elt 

fXqualis BD, acque e(t CB 

'pfi G K acqualis * j b D vero 

ipG K N : erit 8e c x xqualis 

E N, eadem racione, & f r ipfi 

(10 eft aequalis. 6e quoaiam 

cB eft aequilis bd, & gk ipG KNi erit ledtangulum = qui- 

dem c K icflangulo 6 n ; leaangulum vero g r ipfi r n x- 

quale^, fcd ck eil ''aquale rn, complemenca enjra func jjs.prin, 

pmllelograinmi c o, ergo & b » sequale ell c r, & quatuor i f^piiM 
rc£tangu]i 
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EucLlDis Elementorum 

reGanguU itn kc cr rn inter fe xqualuj idcoqiie qua- 
drupU func reaaQguli ck. rurftjs quoniam CB elt zqualis 
BD, & BD quidem ipfi bk, hoc eft ipli cG EEqualis^ CB 
vero ipfi GK, hoc eft oi"; cric & CGJequaiis gp. eft iiuem 
6c p R ipli R o lequalis. redtaRgutum igitur a c tedanguLo 
MP, & reaingukim p l ipii 
i, R F xquatc erit. (ed m p eft 
aquale ?l, complemenca e- 
nira funt m l paralielogrammi ; 
quare ,& a g ipii R f ell aequa- 
le. quaiuor igicur ag mp pl 
RF inier fe squalia func, ac 
propcerea ipiius a g quadru- 
pla. oftenfum autem eft, & 
quacuor ck bn OR RN qua- E li i X 

dnipla eflc ck, quare odto concineaiia gnomonem srr 
ipfius A K quadrupU fuar, & quoniam a k eft quod fub a b 
Bc continetur ; ctenim bk elt sequalis 6Ci erit concentum 
quacer fub a b B c ipfius a k quadruplum. ac demonltracus 
cft gnomon s t y quadruplus ipfius a k. quod igitur quaier 
fub A 8 B c concinemr asquale eft gnomoni s t y. commune 
apponatur xh, quod quidem quadrato cx ac c!t 'tcquale. 
crgo quod quacer fub a b b c concinccur una cum quadraco 
ex A c aquale eft ipfi s t y gnomoni, & quadrato x h- fed 
s T Y gnomon, & x H lotum func a e; f d quadtacum, quod 
defcribicur cx ad. reittngulum igitur quater fub ab bc 
concenium unk cum quadraco ex a c zqualc elt ei, quod cx 
AD, hoc eft ex AB BC tanquam cx una linea defcribicur, 
quadrato. Ergo (i refla Uoca utcunque fe&i fuerit; quod 
quatcr fub toto, & una parte coniineiur redlangulum, una 
cum quadraio reliquK panis, zquale eft quidnuo, quod ex 
toca & diaa parce, lanquam ex una linea defcribiiur. Quod 
oftendCDdum fuerac. 

PROP. IX. THEOR. 

Si TeEia linea in parles a^ales, ^ iit parles irtiejua- 
lci feffa fuerit ; quadrata ^ua al> ifiiequaltbui todus 
partihus defcribunfm; Japla fuac ^ t^uitirafi <//- 
miJiiC, ^ ^uatirati iineee ejas qu^e iuler jeBisnes- 
inlerjicilH». 
KeSti enim linea quacvis a b fedta fic in parces xqualcs 

ad <^ fic in parces iniequales ad D. dico quadraia cx a o D B, 
li, quadruorum cz a c c d dupla cITc. Ducacur ' enim k 

pat^ c ipQ A B ad reaos aagulos c e, & utrivis ipfarum 
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A c c B sequalis ponitur, jungamurque e a e b. ac pcr d 

^uidem iplt c i- pariillela i ducaiur d f ; per f vero ip(i a b t ]i.pri 

parallcla i- fg-, & a f ducatur. lcaque quoniam a c eft s- 

qualis cbj eiit c & angulus eac angulo agc «qualit. t f . prw) 

& cum teflus Ct angulus ad c, reliqui aec eac uni ^ 

rcd;o sequales d eruai. & funt sequalcs ioter fefe. utctvis ' \-^?*-\ 

igitur ipforum 4 e c e a c refti •"■"■■ 

ell dtrBidium. eadem taiione, 

& redti dimidium e(t utervis 

ipfbrum c E b e e c. ergo totus 

BDgulus AEB re^us elt. & 

quoniam angulus c E F dimidi- 

um eft redti, redtus autcm e g P, 

xqualis enim ' eft inreriori & 

oppo&co E c s, etit, Sc reliquus e f a redi dimidium : x- 

qualis igitur elt gep angulus ipli efg. quarc &c latus ec 

laceri cr elt /xquale. rurfus quoniam ongulus ad b dinu-/£. 

dium clt ted:i, retilus autem f d n, qu6d iit sequalis inte- 

riori & oppoOEO ecbj reliquus bfd tefti crit dimidium. 

aogulus igitur ad b ^qualis elt angulo bfd; ideoque laius 

D F lateri d b jequale- & quoniam a c eft ^eqoalis c e, eric 

6c eiE A c quadratum xquale quadrato ex c e. quadrata igitur ' 

ex AC CE dupU funt quadrati ex ac; quadraiis auiem ex 

Ac CE aquaics eft quadraium cx ea, liquidcm je&us ^li^^jptlmb 

anguius ace. ergo quadraiuin ex e a quadrati cx ac eft 

duplum. rutlijs quoniam eg xqualis cft CP, & quadralum 1 

cx EG quadrato ex gf eft jequale. quadrata igirur cx eg ■ 

£c gf dupla funi quadrati ex CF. at quadraiis ex eg gp J 

aequalefeft quod ex ef quadratum. ergo quadraium ex f.f 

quadrati ex c F duplum' etii. lequalis ^- autem elt g f ipfi c d. b j^.pcina 

quadramm igitur ex e f duplum eft quadrari c D. fed & 

quadraium ex a E quadtati ex a c eft duplum. ergo qua- 

drata ex ae ef dupla funt quadratotum ex ac cd. qua- 

dratis vero cx a e e p xquale j eft cx a f quadratum j quo- 

niam angulus a e f rcdtus cft. quadratum igirur ex a f qua- 

dratomm ex a c c d eft duplum. fcd quidrato ex a f JEqu^- 

lia fum cx A 13' D p quadrata. redus cnim elt angulus qui ad 

D- ergo ex ad dp quadrata dupla funt quadratorum ex ac 

CD- eJt autem dp ipG ds xqualis. quadrata igimr ex ad 

D B quadratorum ex a c c d dupla erunt. Quare G refta 

linea in partes aqualcs, & in parccs inicqualesTefla tuerit; 

qux ab insequalibus totius parcibus dcfcribuntur quadrata, 

dupla fum & quadrati dimidse, 8c quadrati linex ejus qux 

mteT fedtioncs incerjicitur. Quod oltendere oportebac. 

PROP. 
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EucLiDis Elementorum 
PROP. X. THEOR. 

Si refi/a linea fecelur hfariam, ^ ipfi in dire&um etnt^ 
vts re&a Imea adjmatur ; quie k tota cuw adjeBi^t 
^ adje&a fiunt utraque tjuadrata, Jupla funt jj» 
tjuadrati dimiiii^, ^ ijuadrali tjmd ab ea, fua eJl 
dimiJin, ^ adjeSl» cottflaty tairfuatti ab una line» 
dejcribrtur. 

Rcdta enlm linea a b fccetur bilariam in c, & ipli ia di« 

^um adjlciaiur quxvis tc&A linea bd. dico quadrara e 

AD DB quadratorum ex ac CD dupla eHe. Ducarur cnim 

« I i.primj. punito c ipfi A B ad reiflos • angulos c e, & utrivis ipfarm 

A c c B «qualis ponatur ; ducamrque a e e b, & per e qui. 

ijT.rrlmi. 'Jem ipfi AD paraliela j ducaiur gfj per d vero ducaiurDP 

paraJlcIa ^ ipli cg- & quoniam in parallelas ec fd rei^a 

rig.piimi. quxdam tinea ef incidit, anguli cef efd xqualet ' Tunt 

duobus reSis. anguli igiiur 

F E B e F D duobus rctftis Tunt 

minores. quK autem a mino- 

ribus quam funt duo redtt in 

infiniium producuncur, COD- 

/Aiio. II. vcniunt inier fc rf. ergo e b 

F D produdtx ad paries z d 

convcnieni. pioducantur, 6c 

conveniant in punflo c, & a ti ducacur. iiaque quoniam 

A c eft xqualis c e, 5c angulus a e c angulo e a c sequalis 

«j. primi, ' ^'i^- atquE cft redtus qui ad c. uierque igitur iprorum 

CAE AEC elt tc&X dimidium. eadem ratione, & redti di- 

midium ell uierque c E B e B c. ergo a s e elt rei^us. 5c 

/if.ptimi. quonism ebc elt dimidium redti, etii & redti /dimidium 

' D B G ; cum fit ad verticem fed & b d G rcitos clt ; etenim 

eft '■Kqualis ipli dce alterno. reliquus igiiur dgb dimi- 

dium elt redti, & ob id ipfi D B g xqualis. crgo & latus b d 

j, j. primi. asquale i lateri dg. rurfus quoniam ec p elt dimidium re- 

€tt, rcf^us autem qui ad F, eft enim angulo oppofito qui 

ad c xqualis; erit, £c reliquus feg redi dimidium, 6c 

xqualis ipli e c F. quare & laius g e tateri e f elt sequale z- 

& cum Ec (it lequalis ca; & quadratum ex ec a:qua]e eft 

ei quod ex c a &t quadrato. crgo quadraca ex t c c A dupla 

b47,p(imi. 'iincquadrati ex CA. quadratis auiem ex ec CAXqualei^eft ' 

quadraium ex e a. quadraium igitur ex e a quadraii ex a c ' 

eft duplum. rurfus quoniam gf cft xqualis f e, xquale cft, ' 

& ex g F quadraiuoi quadraio cx f e. quadraia igitur ex g p 

FE quadratiex EFfunt dupla. at quadratis ex gf fe Kquale j 

elt, r 
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eft ''quod OL EG quadranim. eigo quadracum cx ec dit- 

pliim ett quadiaa ex ep. sequalis autem clt cf ipfi co- 

quadiamm igicur ex ec quatirati ex cd cluplum ecii. fcd 

odenlum dl qiiadraium ix liA duplum quadrari cx ac- 

ergo ex AE Eg quadraia, quadrarorum cx ac cd fun[ du- 

pk. quadraiis veru ex a e t a sequale elt » quod ex a o qua- b ij.fiiwSt 

dratum. quadrafum igitur ei: ag duplum eft quddratoruit) 

ex AC cD. at quadrato ex ag xqualia '' func ex ad dg., 

quadrata. ergo quadrata ex a D dg fuat dupla quadracoiu^a 

cx A c c& kd dg ett lequilis o b. quadiaca iguur cx ad 

DB quadracorum eX ac cd func dupla. Ergo ii re6ta li- 

nca bifariam fececur, & ipii in dirciSura quKdam redta Imea 

adjiciarur ; quse i tota cum adjcita, & adjedta fiunt utraquc 

qi^raca, dupli liinc Sc quadraii dimidia;, Sc quadraci quod 

ab ea quse cx dimidia & adjeda conltac tanquam ab una 

linea dcfcribicur. Quod oltcndcre oportet>ac. 

PR"0P. XI. THEOR. 

7>»t»mreffam lineamfecare, ila ut quoJ fub tatt, 6" 
ahira parle continetar reiiaHgubim a^uale Jit ti, 
^od 4 re/iyua partejit, ■juadralo. 

Sit data reda linea ab. oporcec ipfam ab ita fecare, ut 

quod fub tota, & alcera partc continetur redtangulum xquale 

lit d, quod a leliqua parte fit, quadraco. Defcribatur ■• cnim » 

ei AB quadratum abcd, fcceturque ac bitiriam in e, & 

BE ducacur: deinde produdta ca iii F, '_ 

poDacur ipli BEa^qualis ef: defcribatur- 

que ex A F quadracum f o h a, Sc g h ad 

IC producaCur, dico ae ledtam ctre in h, 

iti uc fub AB BEi redtangulum xquale . 

(ii quadra:o ex a n. Quoniam enim reSa 

linea a c bifariam fecaiur in f., adjici- 

utque ipG in diredtum a f, rettangulum ^ 

lub c F F A, una cum quadrato ci: a e, a- " 

qiule *erit quadrato ex ef- fcd e^' eit 

xqualis e E. rctSjngulum igitur fub c ? 

FA) utia cum quadraio cic a e asquale elt c""" 

ci, quod fic ex E B, quadrato. quadrato auiem ex e B requa- 

'" unc tquadrata cx b a a e: etenim angulus ad a redtus clt. ^ 

) rc^tangulum fub cf fa, uni cum quadrato cx ae x- 

": quadratis cx a e a e ; comraune aufcratiir quod ex 

jadratum; reliquum igiiur redtangulum fubcF fa 

;ft quidrato ex ab. elt aurem redtangulum fk Hih ' 

D ce PA 
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EUCLIDM ElEMENTORUM 

cr Ta; tiquidem ap cft aequtltf tg; quidratum au- 
tem ex A B elt ipfum ao. reftiiigulum igimr fk zquale elt 
quidraio ad- communc auferatur ak. ergo rcliquum ph 
reliquo hd cft xqualc. arquc elt hd re^ngulum Tub ab 
BH, cum AB ftr xqualis bd, & fh elt quadracum cx ah- 
rci^ngulum igitur lub ab Bnquadraco cx ah sequale eric. 
Qijare daca reda linea ab Seih cH in h, ita uc Tub ab bh 
TCCtanguIum quadraco cx ah lic zqualc. Quod hccie 
oporc^c. 

PROP. XII. THEOR. 

/« ohlufanguHs triangulisj quad i /aiere obiufam an- 
gttltim juhtendcnte fit ^uaJratum, majm ejt ^mm 
^uadrata, (jut fiunt a laleribus ebiufum anguium 
conltnentibus, reflanguio contento bis Jitb ttno late- 
rum, qute funt circa obtajutn aagukuft, iti qmj fci- 
hcet pTotraBum perpenJicularii caSit, (^ linea af- 
fumpta exterius a perpentiiculari ad tvgubtm oi~ 
tujim. 

Sic Dbturangulum triangulum a 8 c, obtufum angulum 
i.primi. babens b a C : & ducacur <• a pund:o b ad c a protraftam 

perpendicularis b d- dico quadratum ex b c maju; cQe, quam 

quadrata cx b a a c, redtangulo quod bis fub c a a D con- 

tinetur. Quoniam enim secta. linea c d k&A eft uccunque 

tn pundo A, erit quadracum cx 
.. tujus. c D scquale *, & quadratis ex c a 

A D, & ci, quod bis fub c a a d 

continetur, rediangulo. com- 

mune apponatur cx db quadra- 

lum. quadrata igitur ex CD DB 

^acqualia func & quadratiG cx c a 
AD DB, & rcctanguto quod it /v i^ 

bis fub c A A D continetur. fed quadratis cx co db xquale 
eft cquadratum excB, re^us emm elt angulus ad d, cum 
lic B D perpendiculariii. quadratis vero ex a o d s xqui- 
T.primi IceitcquadrarumcK AB.Quadratum igiturex CBicqualceft, 
' Sc quadratis ex ca ab, & redtangulo bis fub ca ADCon- 
ccnto. ergo quadratum cx cB majus cft quam quadrita ck: 
c A A B, rcdtangulo, quod bis fub c a a d conirnctur. Iti 
obturangulis igiiur ttiangulis, quadratum, quod fit ^ latere 
dbtufum angulum fubtenilente, majus eft quam quadraca, 
quz iiunt^ latcribus obturum anguJum coutincniibus, refian' 
guto contento bis fdb uoo lateium, quac fum ciica obtu- 

fum 
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Saa angulum, ia quod procraftum perpcndiculaiis cadic, & 
linea afTumpu «xteriut i perpeDdiculKri ad aaguluro obiu- 
Sjm. Quod demonltrare oporcebac. 

PROP. XIH. THEOR. 

y» ttculangulis trtanguliSf (pad k httere acutum ang^ 
ium fttflendente fit qua<hataM, mtttus efi fUam 
fuaaiata quajiitnt a iatcribus acatum aagu/um saH' 
tiHtmibus^ retianguh centento bis fab uno /ateram, 
qua funt circa acutum an^ulutn, ra ouotf perpenJicu- 
taris caeiit, ^ linea a perpentiicidtn intut ajftanpta 
adangulum acutam. 

Sic acuiangulum criangulum a b c, acucum habcns angti- 
luiD ad B : ducatur i pundo a ' ad fi c perpendicularis a o- ^ 
dico quadraium quod fit ex a c minus eHc qu<m quadrata ()ux 
ex c B B A fiunt, rcdtangulo quod bis fob c B B D coniinetur. 
Quoniam enim refta llnija c b kSa. eft utcuoquc ia d, erunt 
quadtaca cx c b b d «equalia t, . i 

Sc rcitanguio quod bij fub c B 
BD coiuinetur , & quadraco 
ex Dc- comRiune apponatur 
ex AO quadraium. quadrala 
^iuc ex CB BD DA sequalia 
tottc, & reaangulo bis lub c a 
BD comenro, & quadratis ex B J> C 

AD DC. Ted quadnuis cx bi> da Zi^uale ell cex ab 
qujdraium ; reous enim angulus «It qut ad d. quadracis 
vcro ex AD Dc xquale i" clfr quadratum ex ac, quadrata ^ 
igiiur ex CB BA runc a»jualia quadrato ex ac, £e ei quod 
bli fub CB BD contioeiur reUangulo. quarc folum qua- 
dratum ex ac minus elt quam quadrata ex cb ba, rauan- 
gulo quod bis fiib c B b D concinew. in acucanguli^ igi- 
nir iriangulis quadramm quod a latcre acuium angulum 
fubiendcme fii, minus elt quiim quadraca quse fiuni ik k- 
teribus acu^um angulum concinentibus, redtangulo oontenco 
bis fub uno latcrum qu9e func circa acutum angulum, tn 
quod perpendicularis cadil, £c linea i pcrpcndiculari intus 
"" «ad anguluaiacucum. Quod demonltrare oporcebat. 
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EUCLIDIS Elememtordm 
PROP. XIV. PROBL. 

2)nio reSiilmo aptak fuat&atam coa^ituere. 

Sic datgm re£tiliaeum a. oportet ipfi a re^ilinco xquale 

li. quadratum conllituere. Conltituaiur • reailineo a xquale 
parallelogrammum rettangulum B c D e- ii igirur q e cft x- 
quilis ED, fadtum jam eric quod proponebiiur , etenini 
reailineo a Ecquale quadratum confticutum cft bd: fin mi- 
nus, una ipracum be ed major cft. fic be major j & pro- 
ducacur a.6 f, ponacur- 
que ipfi E D xqualis 
E p. deinde feiSa f b bi- 

i. fariam * in c : centroqui- 
dem G, incervallo auiem 
unius ipfarum g b g f 
femicirculus defcribatur 
fi H P i producaturque 
D E in H, 8c G H duca- 
nir. Quoniam igicur re- 
da linea b f feda cft in partes «quales ad G , inxqualet 
ad E ; erit rcAangulum fub B E E F, una cum quadrato quod 

. ttex Ec CjXquakqoadraroexGF. eftautem gf jcqualis gh; 
rcdlangulum igitur fub be ef una cum quadrato cx eg, x- 

j quale eft quadrato ex g h. fed quadraco ex g h xqualia << lunt 
cx H E e G quadraca. ergo reaangulum fub b e e f uni 
cutn quadrato ex ec xquale elt quadraiis ex h e ec com- 
mune auteratur eg quadracum. reliquum igiiur re^angUT 
lum fub BE EF eft xquale quadrato ex eh. fed rcdtan- 
gulum (iib B E E P cft iplum b d paralielogrammum, qjonians 
Ef cft xquolis ED. crgo b1> parallelogi-ammum quadraio 
ex c M eit xqualc. parallelogrammum autcm b d cft xquale 
redlilineo a. rcftilineum igirur a quadraio cx eh dcfcripto 
sequalc erit. Quarc dito rectilineo a sequalc quadratum con- 
ftitucum eft, quod videlicet cx ipfa e u dcfcribicur. Quod 
facere oporcebat. 
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DEFINITIONES. 



^ 



Qv A L E 5 circuli iiint, quorum diametri funt x- 
quales, vel quorum quz cx cencris funt scquales. 



, efta lineft circulum contingere dicitur, qux coQtingens 
tirculum, £e produOa, ipfum non fccat. 






Circuli contingerc fe dicun- 
tur, qui conttngcntes, fe ipfos 
Don fecaac. 



IV. 

lo circulo sequaliter diftare 
^ centro tcQx tinea: dicuntur, 
quando k centro ad ipfas per- 
pendiculares du^ funi x- 
quales. 




Magis autem diftare k ceocro "dicitur ea, in quam major 
perpen(ticularis cadit.| 
'^ *^ D ? VI. 



r 



ElEMEHTORUS 
VI. 
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SegmenniTD circuli ell Ggst- 
ra, qux reOa linca, Se circuli 
circutnferenda coniinetur. 



Segmenti autem angulus eH, 
qui redta tinea» & circuli cir* 
cunifeicncia comprehenditur. 



VIII. 

In fegmento angulus eft,quando in circumferentia fegmcn- 
ti fumatur aliquod punflum, atque ib ipfo ed (eiminos linex 
eius, qux bafis c|t fegmenri, re- 
ctx linex (lucanuii, auguluE 
dudis lineis concencus. 

IX. 

Quando auccm continences 
anguJum re£be ImciB aflumanc 
circumfercntiam, in illa con- 
fiftere angulus dicitur. 

X. 

SedoT circuli efl, quando angulus od centrum conAtte- 
rit, figura contenta re^is lincis angulum comprehendeatibus, 
& circumferenna ab iplis aOumpta. 

XI. 

Similia ciiculorum fcgmefi- 
ta func, quac angulos fufcipiunt -.'-T^^s. ^<r^~^ 

squilcs, vcl in quibus anguli /O^ ^S, /x^ 

SEquales confifhinc. ^ -^ '^ — -=" 
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L I B E R lU. 

ROPOSITIO I. PROBLEMA. 
!Dati ctrcuT! cenlrum htveme. 



Sitdatus circulus ABC, oporcec ctrculi abc 
faiire. Ducatur in ipfo quEcdaio redta liiiea a a iHniniyif 
& in pun^o d bifariain ' lcceiur, k pmQo uutem o \f& ' '«'pria 
A B ad TcQos aogulos b duHi o c ia e producacur i tc ' * " ' 

ce bi^nam 'in f. dico pun. r 

Stum F circuli abc cencrum effe. 
Non caini, fed li fieri poicltj 
Gt G centrum, & g a g 






GB 

ducancur. icique quoniam d a 

ct xqualis d b, communii au- 

tcm nc, erunc dux ad dct 

diubus CD OB ecquales, a]rera 

iltcri : & balis GAKqualiJ ' eft bafi db; finit enini " '"^^' 
ccacro g. angulus igtcur aog angulo gob elt •' zqualii. '' f" - - 
cum aucem ret^ lin^ fupei retSatn lioeam inTifleiu, tngu- 
los qui deinceps funr, xquales intei Te &cerit, ' re^us eft 
utcrque SEqualium aDgulorum. ergo angului g db eft rcfius. 
fed Hi. re^s pdb. xqualis igicur ctt angului fdb angulo 
GDB, major minori, quod Beri non pocelt. quirc g noneft 
circuff A Bc cencrum. fimilicer oftendcmus neque aliud eOe, 
pntter ipfum ?. crgo f cenrnira eft circuii abc. QUod 
invenire oporccbac. 

Cor. ai in circulo quxvis re£bt linea, lineam quandun bib- 
riam & *d sc^tos rcdos fecct, in fecuite erit ccntrum circuU. 

PROP. II. THEOR. 

Si in chcwnffrealia ctrculi dm fUicvis punEia fu 
mmiw, pia ipfit conjuHgit reiia baea iatra circulum 
caJet. 

Siccircului AfiCj in circumferentia ipGus luraaniur du&< 
quKvis puQi^a A b. dico redtam lineamqussapunfto a adff, 
cludcur,intracirculum cadere.fu- 
maiur «iiim in rcita a Bpundum 
^uodvis E, & jungantur o a o £ 
Db. Quoniam da elt «qualis 
D B, eric ' aogulus d a b xqualis 
angulo DPA, &quOimam irian- 
guli o A E latus A e pioduciiur, 
crit 1- anguJus d e b angulo d a e 
iiia|or, angulus autem o a ti 
_a^lis eft angulo dbe, crgo o^^ ^.,^ — _.,- 




angulo D > 



r 



EucLiDis Elementorua 



t t?.pt ml eft majbr. fed majori ' angulo majus Jatus fubteiulitur. imjor 
igiiurcll DB ipfa de- fed DBadcircumfefenciara cantumpcr- 
tingit. ergo de non co ufque protendiiur. adeoque pun- 
<!±um E cadec intra circulum. Si igicur in circumfercniia &c. 
Quod oportebac demonftrare, 

Cor. HincGredta drculum cangar, in unico pun£to euin 
tangit. 

PROP. III. THEOR. 

S' in circuh refla Snea per centrum duSla, re^am li- 
fieam <juandam mn du^am pet centrumbifaiiam fe- 
cet, ^ ad anguhs reSm ipfam fecahil ; fuaJft adau- 
gitks reSfas tpfam fecet, ^ bifanam (ecahit. 

Sic circulus a B c, & in ipfo refla linea per cencrum du^ 

CD recbam Imeam quandam as ncn du^amper centrum 

bifjriam fecet m piin<ito f. dico ad angulos rcftos ipfam 

^ccare, fumatur cnim circuli ^ 

4i.buiQi. nBcccnirum « qubd (it e, Sc 

EA EB juiigMiur. Quoniam 

igitur A F elt acqualis p b, com- 

tnuiiis aucem f e, duK a f f s 

du jbtis B F F t: aequales funt, 6c 

b,ilisiA bafiEBcItiequatis. ergo 

& anguius A K E angulo b f e ie- 

«g.priini. qualis icrit. cum autem leda llnea fuper rc^m inliftens an- 

i>f lo gulos, qui deinceps funt, aequaks incerfe fcccrir,redtus elt« 

primi. ' uterque xqualium angulorum, uterque igitur afe bfb cft 

reOus. quarc reda Imea cd per cemrum dufta redtam li- 

ncam a b non dudtam pcr cenrrum bitariam fccans, £c «d 

angulos rciSos ipfam fceabic. Si vero c d fccet a b adrcfloB 

angulos, dico & hitarism ipfam fecaie, hoc cft a f ipfi f b 

sequalem etle. iifdem enim conftruiftis, quoniam ea, qusB' 

rfj.pHmj c" centro, cilacqualis e B, & aiigulusEAF angulo •'EBfr 

Kqualia erii ; cft aucem & a F E retaus Equalis rcdto b fe- 

duo igitur triangula eaf ebf duos angulos duobus ao- 

gulis aquales tiabcni, unumquc laius uni laccn KqualeE*» 

commune fcilicet urrjiquc, quod uni angulorum xqualiumj 

fubt^ndicur. ergo & reiiqua laiera reliquis lateribus n;qualni 

« itf, prirai. , habcbunt. arque erii a f ipfi f b sequalis. Si igiiur in ctt- 

culo redta linea pcr ccntrum du<ita redtam lineam quandam 

non dudtam per ccntrum bifariam feccCj & ad anguloa rcdtdl; 

ipfjm Jccabii:. qiiod G iplam fecec ad rcdtos angulos, £c U* 

hdttn fecabic. Quod oporccbat demonllrare. ^ 

^ ■ FROP. 
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PROF. IV. THEOR. 

r n» chtub iiue reSla Imetc fe invtcetn fecenl mm 
duB^ per etMtram, Jefe hifarum non fecabunl. 
Sic circulus ABCOi fic in ipro duK itSlK lincx j^q to 
Sc invicrm recenc in pun^ e, non du^tae pcf crntrum. dico 
cas fcfe biiariam non recare. & enim 6cri pocclt, rcceni lcfc 
bi&riam, ita ut ae (ii xqualis 
EC, & BE ipG ED : fuinatur- 
que ' cemrijai ascd ciiculi, 
quod lit F, & E F jungatur. quo- 
niam igitur refta linea f e per 
cenETum da&a. redim lineam 
quaodam a c non dudlam pcr 
centrum bi^riam fecat, Sc ad 
ie£tos angulos ipfani Tccabit *. quatc rw2ui cH f e a angu- * !■ * 
lus. rurfus quoniam re&a llnea v e rc^im lineam quuidam 
Bo non duoam per cenrrum bifjtiam fccat, ^ ad angulos 
re^os iplam * fecabir. rettus igiiur angulus ell ma uttcn- 
liis autem elt redus & fea. crgo rcA angulus ipfi vf.» 
Xquatis erii, minor majoh, quod hei i non pMtcll. non tgicur 
ac BD fefc bifariam fecant. Qu»re fi in ctrtulo duae iciXx 
lincte fc iavicem lecent non dudae pcr centrum, fcfc bita- 
liani noD fccabunt. Quod oftcDdcie oportcbac. 

PROP. V. THEOR. 

'^Si Juo circulife invieem fecenl, noti eril ipforum i^em 
cenfrum. 
Duoenimcirculi feinvicem fecent abc cdg in punflis 




ficripo- 



I B, c. dico iprorum idem centrum non dTc. 
\ 'lcft, lii centrum e ; jungatur- 
[ •que Ec, & EFG utcuoque du- 
1 catur, Quoniam e centrum 

eft circuli abc, crit ck ipfi 

E F zqualjs. rurius quoniam e 

centrum eft cdg circuli, x- 

qualis ctt c e ipii e g. fed o- 

ucnfa dtcE SEqualis ef. crgo 
A*F ipC EG iequalis ern, minor 
ktcft. non igitor punttum e cenrrum cli cuculoiu 

'[:dc Qudre fiduocirculi femvicem ktenr, non cnc ipfo- 

' B idem cemrum. Quod oltendendum tuir. 

PROP. VI. 



r majori, quod fieri non po- 



r 
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EuCLiDis Elementorum 

PROP. VI. THEOR. 
Si Juo circitlijefe in/ra centingant, ip/orom tdem cen- 

trum non erit. 

Duo enim ctrculi ABC cde contingant Tcre intnmpun- 
&> c. dico iplomtn non efife ideraccntrum. fi enitnfieri 
poceft> lic F ; jungaiunque f c,& 
FEB uicunqiie ducatur. Quo- 
niam igiiur f centrum eft cir- 
culi ABC, xqualis pH C F ipfi 
FB. rurrus quoniam f ccmrum 
dt circuli c o E, crit c F aequa- 
lis FE. ollenfft autem eft cf 
aequalis fb. crgo & fe ipfi kb 
eft xqualis, minor majon, quod fieri non poteft. non igitur 
F punitum centrum cft circuloium abc cde. Quire G 
duo circuli fefe intraconcinganf, ipfotum idem ccnCrum non 
crtt. Quod dcmonltrarc oportebat. 

PROP. VII. THEOR. 

Si in circufi t&amelto aliqmd punBum fimttuT, qmi 
nimjit ctrntrum circuli, ^ ab eo in circahm caJant 
ftt/evis refftc ime^e ; maxim» ^uijem erit in qua 
centrum : minima vero reliqua : aliarum autem pro- 
pinfuior ei jutC per centram tranjit, femper remotio- 
re major eji. at <iu£ tantum <eifuales ab eot^em punBo 
in circulum caJent ad utrafju: partes mimma. 
Sit circului ABCD, cujus diameier ad, & in ipfa ad 

fiimanir aliquod puo^m f, quod noa fit centrum circuli. 

Sic lutem circuh centrum e: & i pundo p tn circulum 

ABCD cadant qiixcJam redtx linex fb fc fg. dico f* 

maximam eHe, & fd mini- a 

mam : aliarum vero, f b qui- 

dem majorem quam fc, Sc fc 

majorcmquam fg- junganmr 

cnim B E c E G £. £c quoniam 
i. omnis crianguli duo latera ■ re- 

liquo func majora ; eruoc be 

K F majores quam b f. eft au- 

[cm AE gequalis bei ergo se Ef ipfi af fiint aiquales. 

major igicur eft a f quam f b- rurfus quoniam bs elt xqualis 

c E> communis autem f e, duae b e e f duabus c e e f ac- 
quales 
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L I B E R. III. ^J 

tfults funt. rcdBii.F angulua majareft angulo cef: bafli 
i^tur BF bali Fcelt ^major. cadcm raiione &ccf niajor * 

' m quam f c. r^rfus quoniam c f f e majorcs • func c]uam ' 
fi E, aequalis autcm g e ipG k d^ enmc c r f e aiajorcs quam 
t.n. communis auferatur fe. crgo rcliqut CF major dl 
quam reliqua fd. maxima igicur eft fa, Sc fd minima: 
major vero b f quam f c, & F c quam p a inajor. dico fic a 
puni5to F duas taatum re^s lineas xquales caderc in circulum 

M.BCD ad utrarque parccs minimse p D cunliituatur < enim ad < *)-p>na 
wieam e f atque ad datum in ea punilum e, angulo osf 
zqualis anguius feh: fic fh jungaiur. quoniam igirur CK 
ett xqualis e u, communis autcm e f, du<e c t e p duabus 
HE EF xquales funt: & angulus cef cfl aequalis anguto 
HEF. bafis igituT pc baliFH asqualis •'eric. dicoiipundo ^«'prlnri 
F indrculum non cadcre aliam ipti rc scqualcm. (i cnim 1 

fieri poteH, cadae fk & quoniam fk ctl xqualis fg, dl- -m 

que ipli pc aequilis fh ; erit & f k ipli fh zqualis, vide- 1 

)icct propinnuior ei, qux percemrum tranfic xqualisremo- ' 

Jioii, quod neri non potcft. Si Igiiur in drcult diamctro a- 
iqupd puni^um rumatur, quod non Gt cencium circuli, &c- '' 

Qiod dcmonltrare oportebac. i 

■pROP. Vm. THEOR. 
i exir» ciratlum »hquod pm&um fumatur, atqus 
A naJcirculum Jucitntur ^uaJam rcflie liaete,qu»' 
rum una per centrutn iranjeat^ aliiC vcro utcunquc ■ 
earum ^wdem^quiein concav^m circumferenliam ca- 
Junt, maxima eft qu^e per centrum tranfit ; aUa- 
rttm mtem propin^uier ei, qua per centrum,femper 
remotrere major eft. al earum, qua m cmvexam cir- , 

cumfercnliam ca^u»t,minima eft quamer punftum "1 

(Sc Jiametrum interjicitur ; aliarum vero qua proptn- 
quior miaimd!,J'emper remotiore efl minor. duie aulem 
tantum tequaiei a punlio in circulum caJunt aJ u- '\ 

trafqtte partei minm<e. 

Sic circulus a b c, & extra circulum fumatur aliquod 
pun^m d: ab eo autem ia ciiculum ducantur re^ae linca: 
qusedam da dk df dc: liiquc da pcr centrum. dico 
earum quidem, quK in concavam befc circumfcreniiam 
cadunc, maximam effe Da, quae per centrum rranlic; 6c. 
mioimam, qua inter pundum d & diameirum ag inrer- 
jidtur, vidclicec dg: majoremautem Dsquam df; &df 
mijorcm 



f 
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EUCtlDIS Elementorum 
majorcin quam dc: earum vcroqua in convexamcircum^ 
fcrentiaiD H L K c cadunt, qux propinquior eft minimK do 
fcmpcr remotiore elft nnnorcm ; hoc ?ft d K minoreia 
quam d l, & d l minarem quam d h- fumsuii • enim ceH' 
trum circuli abc, quod (ic m, & 
junganmr memfmcmhml. 6c IJ 

quoaiam am c(t zqualis me, com- 
munis apponatur m d- crgo a D eft 
xqualis ipfis £m m d. fed em md 

'* func majorcs ^ quam e d ergo 6c a D 
quara e d eft major. rurfus quoniam 
sequilis cft m E ipfi m f, communis 
apponarur m d- erunr f. m m d ipCi 
M p M D xquales ^ aE .ingulus k m o c/ 
major eft angulo fM-d. balis igitur I 

i. ED ba(i FDmajor ' crit, rimilicer de- p\ 
mooftiahimus, & f d majorem efle 
quam cD, ergo maxima cft daj 
major autcm d e quam d P, & d f 
quam dc major. pixierea quoniam 

t' M K K D runi m^jurcs i, quam m d, & m g cR xqualis u S-ft 
eric reliqua kd quam reliqja '' g D rnajor. quafe CD mi-" 
norquim kD, & idcirco gd minima eft. &quoniam crian-- 
guli MLD m uno Utere md, dux: redhe liocx mk kd ior 

>'■ tra conftiiuantur, erunr ' mk kd minores ipfis ml Lth 
quarum mk eft xquaJis ml. r(;ljqua igitur dk minor eft 
quam rcliqua d L. fimiliter oftcndemus, & ol quam dh i 
minorcm efle ergo dg minima eft. minor vero dk quam ; 
DL, & DL mioor quam DH. dicoetiam duss rantumscqua- j 
les ^ puQiSo D in circulum cadere ad utrarque minimsB par- ' 
tes, conltituatur ad leHtim lineam m d, ad datumque in ca J 

"• puodium M, angulo kmd aequalis / aogulus dmb, & db . 
jungitur. iuque quoniam m k eft a:qualis m b, communis i 
autcm M d, dua^ k m .m d duabus b m m d xquales funr, al- . 
lera alteri, & angulus kmd sequdtis angulo bmd, bafisigi- ' 

■ turDKbaliDB eft squalis;. dico^pundtoD aliam ipQDE i 
aequalem in circulum non cadere. f enim Oeri poteft, cadac i 
D H. & quoniam d K cft «equalis d N, & d K ipfi d b elt se- i 
qualis j eric & db lequilis dn, propinquior fcilicct minim» j 
«qualis remoiiorl, quod 6eri nan polte oltenfum eft. Si ' 
igitur exira circulum aiiquod punftum fumatur, 5cc. quod i 
oftcndere oportcbat. J 

J 



L 1 B E R III. 

PROP. IX. THEOR. 

L'Si mtra circulm» fumnlur aH/jnaJ pmffuru, »t^ttt ab 
eo in chxulum cadant plures tftiam dutC rtBte li- 
tKd! tetjuaks ; pun^ut/t^ qmdjumitur, cinuh cea- 
trum eril. 

Sumamr cnim incra-drculum abc pundhim aliquod n: 
Vque ^ pundo D in circulum a bc caduu plures quaro du£ 
reaae linex sequales d a d b d c. dico pucu^um d, quod 
funiitur, circuli a b c cfle, 
cenErum.Non enimj fed, fi ficii 
poccft, lit E centrun), btjxaSiA 
D e in F G prodi&Kur, crgo 
FG 'diameter elt ABCcirculi. 
iiaqucquoniam in fg diameiro 
circuii A H c fumpwm ell ali- 
tjuod pundlum d quod non _ 

eft centrum circuli, maxima quidcm erit d g, major * au- * '■ jj^ 
. tem D c quam d a, & d b quam d a. Ild & xquales, c quod ' " ^* 
I •^eri non poreft. non igiiur k cenirum cA ciiculi a bc. R- 
mtliCer oliendemus nequc aliud puniSum ccnirum elTe prx- 
rer ipfum d. ergo o circuli s c cencrum eric. Quod opor- 
tebat demonliiarc. 




'Def.ij^ 



PROP. X. THEOR. 

jCSrfoAu cinuhm in pluriiui, ^uitm duohus pmBis 
nm fecat. 

;. Sienim fieri poiencirculus abc circulum def rccet in 
;|^ribus puniSi:', quam auobusj nempc in s, c, f, &cir- 

CUU ABc cenirum fumatur, quod fir K, &KB KG SF JUD. 

^niur. Quoniam igimr incra * 

circulum d F, F fumprum dt 

aliquod punflum k, a quo in 

circulum DCF incidam plu- 

res quam dux leaxlinea kb 

KG Ki- aR]uales, eric pundum 

K ci<culi DEF centrum''. cft 

kufem fic grculi a b c cencrum 

*E duorum igirur circulorum, qui fefc fccant, idcm cric k 

~ :nC(um} quod fieri aon poteft. Quarc circulus ciicuium in 
pluribus, 
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EucLiDis Elemektorum 
pluribus quim duobus punAis non lecac. Quod oportcbat 
dciDanArare. 

PROP. XI. THEOR. 
Si Jtu circuli fefe intus conlmgant, ^ fummtur cen- 

$ra rfifotum; re£f<i /inea ifi/erum centra cwjungefis. 

froduBa in circuhrum contsflum cadet. 

Duo enim circuli a b c a c e refe incus concingant in pua- 
Qio A, & fumamT ctrculi quidem a bc cenirum quod lic f ; 
circuli vero a d e cenccum c. dico re^am lineam a pun^ 
eidFdu&m, fiproducacur, 
in pundtum a cadcre. non e- 
aiin i Ted, li fieri poteft, cadA 
ut PGOH. &AF AG jungan- 
tur. Icaque quomam ag cp 
li. majpres ' liint quam p a, hoc 
eft quam fh, communis au- 
' feraiur ps. reliqua igicur ag b 

major clt quim reliqua g m. fed a G eft xqualis 
G D ipfs c n clt mijor, roinor majore, quod hcri non po- 
teft. rton igirur a pundo f ad g du^ reOa linca eicri 
conca<Uum a eadec. quate in iprum cadv necede efl. 9t 
iginir duo circuli fcfc inius conctnganc, reiia linea ipfo- 
rum ccntra conjungeni, fi producaiur, in conci^m circu- 
loium cadec, Quod oporccbat demonftrare 

PROP. XII. THEOR. 

S Afl circuii fefe extra contiagant^ reSa linea ipfo- 
rum centra CDnjuugpis per conta&um tranfibit. 

Duo enim circult abc ade fefe extra cominganc in, 
punAo a; & fumacur circuli quidem abc ccntrum qnod' 
Gt f: circul) vero adil centtum g. dico reftam MneaiBj 
qux a pundto f ad g duci- n i; 

tur, per conca^m a cranf- 
ire. non enimi fed, (i fieri 
poteft, cadai ui fcdg: & 
FA AG jungamur. Quoni- 
am igicur f cemrum eit cir- 
culi A B c, erit a f icquaUs 
Fc. rurfus quoniam g ccn- 
cnim eft adb circuli, eiit ag ipfi gd acquslis. often& 
dt aucem, fic a p xqualii f c. func igitur p a a g ipfis f c 
DG iequales, tirgotota FG majcH' eft quam fa ag- fcd flc 
minor. 




L I B E K. III. 6ty 

miDor ', ijuod fieri non potdt. non iginir ^ punao p id c 4; 
dida redU linea per concafium a oon tranwnt. ajire pcr 
ipfucn tranfeat necdle cft. Si igitur duo arculi kfc extra 

^■Bmtingant, redla iinea iprorum centra conjungcnt per coi^ 

^BlAum iranribic. Quod oportcbat decnonflrare. 

B PROP. XIII. THEOR. 

^KSrcalMj circulum non coniinpt in plwihui punHit 

^P ^u*m uno, five in/as ftve cxira conimgat. 

^K. Si enim fieri potclt, drculum aboc circuJus ESFQCoif 
tingac, primum intus, in pluribus pundti» quam uno, vide- 
licet in bd: & furDaiur circuli qutdem abdc ccnirumc, 
drculi veio e b f d ccntrum h. crgo kSu iioca <^% a 
pundto c ad H ducitur, in punda • b, o ' 

cadet. cadac ut bchd. &<]uoniamG y 

ceauumeft circuli abdc, ciit bg ipli 
CD aequalis. major tgitur dt bc quim 
hd: & BH quam h d mulco m^jor. 
rurtus qiioniam h centium cft ebfo 
ctrcuti, xquiilis e(t s h ip(i h d. atqui 
oftcab clt ip(a multo major, quod fieri ^ 
non potdt. oon igiiur circulus circu- 
Iitm jncus coniitigit in pluribus pundis, 
e^»m uoo. dico ctiim neque CKCra coo- 
fiDgeTe. fi cnim &eri poteft, circului 
' ACK drculum aboc extra coniingat 
tn pluribui pun£ti5 quam uno, videlicct in ac, Sc ac 
junguur. icaque quooiam in circumferentia utrommque 
circulorum abdc ack AiRipta func duo puoda a, c; 
redta iinca, qux ipfa conjungit intra uciumque ipforum ca- 
dcc*. fcd inira circuium quidcm abdc cadit, cxira circu-^. 
lum veio ACK, quod clt abfurdum. Non igiiur circuluc 
circulum excra contingic in pluribus pundlis qu^m uno. 
oftcafum autem el) neque intus conringerc. circulus ignur 
circuiiBn non comingit in pluribus punois quam uno, fiire 
inius, btc cKira coniingaL Quod oportcbac demonftrarc. 

■ PROP. XIV. THEOR. 
Tn cinuh aqaalei reSa line^ aqualiier i centr» 

iifiant : ^ Qua a^ttaliter a cenlro dtBant, mter 

fejttnt a^uiues. 

&tcirailus abd c, & in jpib asjualcs redhe Hncsc ab cd. 
dico eas a ceniro squaliter diftarc. Sumatur enim circuli 
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EUCLIDIS Elementorum 
AIDC cencruin quod llc b, & ib ipro adAB cd perpen- 
dicularcs ducaatur sf eg, & ae ec juagancur. Qioniani 
igitur le&a. linca quxdam per cencrum dudta &f refiani 
Ijiaeam quandam ab noo dudam per cenirum ad re^tot , 

. angulos fecat, & bitarjam ipfKro fecabic ". quare af eft sc- 
qualis F B, ideoque a b ipfius 
A F dupb. eadem racione, 6c 
CD dupla elt cG. acque elt 
AB ipfi CD fcquilis. aequalis 
, igitur 6c A F ipfi CG. & quo- 
niam a e eil icqualts ec, eric 
& quadratum ex a e quadraio 
ex K c ^qualc fed quadraco 

li. quidem cx a E aqualia func ex af p e quadraca *, redus 
coim angulus e!t ad f: quadrato aucem cx ec aequalia func 
quadrata ex eg gc, cum angulus ad g fic reftus. quadrata 
igicur ex AF FE asqujlia funt quadraiis ex cg ge, quo- 
rum quadratum ex a F quadrato ex c c ffiquaie, etenim as- 
quilis elt A P ipfi c c. reliquum igitur quod fit ex f e qua- ' 
dratum Kquale elt reliquo quod cx EGi ac propierea fc 
ipfi E G clt scqualis. ia circulo autcm xqualiter diltare a ccn- 
tro te&sc linese dicuntur, quando i ccncro ad ipfas pcrpeti- 

"' diculares tiuQx xquiles ' funt. ergo a b«c d i centro squa- 
licer dittant. Sed ii a B c o ^qualiter dilteni i ccntro, hoc 
dt, xqualis fic pe ipft egj dicoAB ipH cd sequalem efle, 
iifdem enim conliru<!iis , fimiliter oftendemus a b duplam 
efle ipfius A F, c D duplam ipfius cG. & quoniam aequa- 
lis eft A E ipli E c, erit fic ex a E quadratum quidrato cz 
EC scquale. fed quadraro quidcm ex a e sequalia ^ func qua- 
drata ex e F F A : quaiiraco autem ex e c xqualia ^ quadraca 
ex EG Gc- quadrata igiiur ex kf fa quadracis ex eo gg 
scqualia funtj quorum quadrarum ex eg xquilc eit qua- 
draco ex ep, elt enim eg ipfi EFa:qua]is: reliquum igicur 
ex AF quadratum xquale ett reliquo cx cc. crgo af ipli ' 
CG clt aequalis. atque cfl ab tpDus af dupla, & cd du- 

fila iplius co. In circulo tgitur xquates reftse hnea: xqua- 
icer k ccntro diltanc. Ec qua aequalitcr ^ centro dilianc^ 
incer fe func sequales. Quad oportebat deinunltraTe. 
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PROP. XV. THEOR. 

Tn circuh maximt fmJem tfl JtAmtttr : aimmn vtrt 
femper propinijum ei faaper cenirum rramfii, rt- 
nMtore majar eji. 

Sit circulus A B c D, cujui diametpr a d, ccntniin t ; & 
propioquior quidem diatnetro ad (it bc; rcmouor vcro 
FG. dko A D maximam cHe, & Dcmajoremquam i g. Du- 
cantur enim ii ccniro e ad ec fc pcrpendtcDlircs eh ek. 
& quoniam b c propinquior eit ei quae per ccninun tnn- 
fir, remDtior auccm ( c •, ciit 
E K quam s n major. pooa- 
tur ip(i E H aequalis f. l, & 
per L tpfi e K atl re^os ao- 
gulos AmOa lm in n produ- 
carur, & jungatur e m E H 
EFEG. quoniam igiiur Eri 
e&squalis e l, eric 6c b c ipti 
MNXqualis t. rurfus quoniam 
zqualis elt a E ipfi g m, &c d g ipfi v. m, eric 8c a D ip&s M e 
EN aequalis, lcd me en *majoies ruuc ouam m n ; crgofit 
h D major e(t quam m n : 8c m n clt aKjualis b c, ,cfit 
igimr a d quam b c major. guod cum dus e m e n duaboi 
PB EG xquales Gnt, angululquc men major angulo FEOf 
£c bilis M N bafi p g major ■ eiic. oftcnra auiem cft m n ae- 

Sdii BC ergo & Bc quam fg c(l major. maxima igitur 
• K D diamcccr, & b c major quam f c. Quare io cifculo 
masrimi eCt diameicr, aliarum vero (cmpcr propinquior ei, 
qua; pcr , centrum cranGl, remotiorc elt major. Quod de- 
non&rare oportcbac. 

tPROP. XVI. THEOR. 
$^ iiatmtm circult ad reSios angulos ab exlremitate 
Aukur, caAt extra citculam ; ^ in iocum qui tn- 
ter rtBam lineam., ^ circumferenliam interjicitar 
altera reSia linea non caJet : 6* femictrculi angulus 
emnt angula acuto re^ilineo major eji ; reliquus 
aatem mtnor. 

Sit circulus a b c dtca centrum d, & diatnetnim a b. 

dico xcQ^ia lincani, quK i ^wiOui a jp& a b ad rcflos an- 

gulos diidtur (;xtra circulum cadcre. aoa enim j fcd, d fieri 

E potcit. 
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C EucLiDis Elementorum 

potcft, »dac intus, ut a c, & D c juagannir. icaque quoniam 

xqualts elt da ipfiDC, eric &c angulus dac anguloACD 
ni. xqualis *. tedtus auiem eft o a c ^j ergo & a c d dt redtus j 
P- ac proptcrea anguli d a c a c d duabus reiiis squales func. 
inii. quod facri non poEcft ^. non igitur i 

pont^o A ipG B A ad rcdtos angulos 

du^ cadec incra circulum. fimiUcei 

ollendemus ncque in circumfcrcn- 

ciam cadere. extra igitur cadat ne- g 

ceiTe cfi. cadac ui a e. dico in lo- 

cum qui inccr reaain lineam a t: & 

circumrercntiam cha interjtcicur, 

alteram rei^m lineam non cadcrc. 

(i enira fieri potelt, cadac uc f a, 

& k pundlo D ad F A perpcndicula- 
mi. ris -' ducacur d g. & quoniam redus 

eftaogulus agd, minorautemrctto 
mi. DAG, eric d a quam oo major '. 

QKjuaiis auicm clt da ipQ dh. raa- B 
jor igicur elt dh ipfa dg, minor 
majore, quod fieri non pocelt. non 
igicur in locum qui inter reilam ii- 
neam & circuTnfcrenciam incerjicitur, aJcera refla linea 
ca'det- dico prEccerea angulum remicirculi, qui rcifta iinea 
B A, & circumferentia c fj a condneiur, omni angulo acuto 
re^ilineo majorem eflci reliquum vero concentum circum- 
fereniia c h a , & reda liDca a e omni angulo redlili- 
neo efle minorem. li cnim eft aliquis anguius redtiJineu» 
acucus major quidem concento refla Jinea ra, & cha cir- 
cuinferentia,auc aiiquis miaor concenro ch a circumferencia, 
8e rcita linea a e, in locum qui inter circumierentiahi c h a, 
Sc redam lincam ae interjicicur, cadei aliqua redta linea 
qu3B facicc angulum majorem quidem coniento rcdta linea 
n\ & c H A circumfereniia, qui fciliccc redis lineis con- 
tinccur, minorem vero concenco circumferentia c h a, & a £ 
j retai linea, non cadii auccm ' 1 nou igiiur cric aiigulus acii- 
tus qui reif±is lineis concineCur, major angulo contento i 
rcila linea ha, & c h a circumferencia ; neque minor con- 
cento' circumterentia c h a, & a e rcfla linea. 

cor- Ex hoc manifeltum elt rciftam lineam quj ab eit- 
tiemicace diaraeiri circuli ad rcftos aiigulos duciiur, circu- 
lum contingere, &c redtim lineam contingere circulum in 
una tancum puniao, quoniam quae occurric in duobus pua^is 
iatn ipTum cedic, ut oitcnlitm efl. 

PROP. 
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■ PROP. XVn. PROBL. 

^^ Jaeo puftffo reS&m lineam Jucrre ywrf Jtlmn cir- 
cttUim cotiriitgaf. 

Sic datumqmdcm punaum a, datus auicm drailus acD. 
opofcet a piindo a rciaam lineam duccrc, qu« circulum 
BCD concingac, fuaiatur enitn cencrum circuli e ; fic junil» 
A E, cen:ro quidcm e, intervjllo autem E a ciiculus Ato 
defcribatur: & a pnaito d 
ipG B A ad rcdios angulos • 
aucaoir d f : jungancurquc 
E B F A D- dico a pundto a 
duOam eflc a b qax circu- 
\um BCD contingii. quoniam 
cnim a centrum eft circulo- 
nnn b c d a f c, crit e a ae- 
qualis EF, & ED ipfi EB. duac igitar .__ . . 
ED xquales funt, & angulum communem concincni, qui eU 
ad E. crgo balis d f bali a b cll * Kqualis, iriangulumque » «. buyj 
D E F Kquale criangulo k b a, &C rcliqui anguli rcTiqiiis ao- " 

gulis. acqualis igitur cil angulus eb a angulo ldf. « iOf 
ledtus cft. quarc & re^s e b a : atquc cft e b cx ccnth>. 
qua aucem diametro circuli ab cJicremiratc ad rcdto* angulo* 
ducicur, circulum cootingicr. ergo ab contingit circulum.r<^. << 
> dato igitur pufiao a dutia eft rcdta linea a b qux Circu- •'"'"•• *l 
tatD B c d contingic. Quod faccre iTportcbat. 

PROP. XVIII. THEOR. 
P^iS? circuhnn contingal ^uadam reffa Iinea, a cenlra au 
tem in contaffum reffa liaea dimtur^ ta ad (ontin- 
gentem perpendicuhru erit. 

Circulum enim a b c conringat quadam refla tinca d k in 
^iunito c : & circuli A B c ccniruni furoacur f, i quo ad c 
flucaTur Fc. dico fc ad i- ^ 

p&tD D E pcrpendicuiarem " 

elle. fi cnim non ita tir, du- 
cacur 'i pundto f ad d e pei- 
pcndiojiaris < f c. quoniam 
tgtcurangulus fg c re^tus eft, 

earic g c f acucua *, ac proptc- V^ I ^X^ * y- 

reaFGcangulusmajorangu- ~ _ _ _ 




» ,^.1^ 



)q PCG. majorem autem angulum majus lacus ' fabtcndic. < i 
imior igitur e& fc Qu^m fg. ^qualis autem PC ipli 'CB, 
.- .. E 1 ergo 
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EOCLIDIS Elementorum 

' ergo F B ipli F G cH inajor, minor majore, 4]uck1 fieri noB 
poicfc. non igimr fg eli perpcncjicularis ad df, limiliicr 
oftendemus nct^ue aliam qiiampam cHb prastet ipfam Pc. 
crgo pc ad DE clt pcrpendicuUris. Si igiiur circulutn con* 
tingac quscdam re<f ta linca, a cencro auccm in conta^m rcfU 
linea duoiiur, ea ad conringenccni pcrpcndicularis erit. 

PROP. XIX. THEOR. 

Si tirsuium contingat ^uaJam reflaJinea, a contafla- 
mtcm aJ re^os an^uhs conriagenli refla liaea dw 
vatur : in ea ctrcah centrum erit. 

Qrculum eaim a BcconcingaC quzdam redUIinca db in 
c, & lipun£tocipliD& &d rcdtos angalosducatur ca. dico 
in ipfi A c circuli centrum elTe. non cuim ; fed, fi Beri pocdt, 
(ic F ceucrucn, &JuagaturcF. 
quooiamigiturcirculum abc 
coniingit quxdam rcfta linca 
DE, £c ^ ccncio ad conca- 
Aim duQtt cll F c i ctic f c 
ad ipfam de perpendicula- 
il. huju4. fii*. TcQm igitur anguluscH, 
F c 8. cft ButcrD & A c E re- 

fdus>, crgo FCE «ngulus c(t ^uatis laguTo ace, roinor 
majori, quod fieri noo poccfl. non igitur f ccncrum elt a b c 
circuti. fimilicer odendemus neque ^iud sliquod effe prse- 
tffrquam in Jpfa a c Qu*re ii circulum contiogac qu«dam 
re<a» linc», i contaitu «utem ad tcfios angulos conringenci 
redh linea dooictir; in ca drculi erit ccncrum. Quod dc 
moftllrarc oportebit, 
PROP. XX. THEOR. 
/• ciraih tfigMiMJ, fta *J caumm, Jnfdex eB eptt 
fmi •/ *wcmm/iremti4m efi, fiutiA circmif<r<m- 

& Ctrculuc A «c, ad oqus eentruta quidem angulos Se 

• ac» ad circuroteeotiaiB yeto aAC^&ePMlcm Qroiifcm i- 

' iIL^i^ b»ti»«be««. dKOiEC ufolunaDCDUBAc 

-»<». juncfecur eDim ab, & ad p pmdatmir. ta- 

"^am KA ctt «9iMlit B K, <« dc Mfri» kab ao- 

■* '«SMa*. M^^Air&ABSuAvbcesiaat 
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ipGus anguli e a b j fed angulus b e p eft aequiUs i angulis ^ i*-v*^ 

E A B E B A i CrgO B E F 2ngulu£ %nguli C A B Cft dnplcx- eft- 

dem rationc & angulus f £ c 

duplex ett iplius e a c. cotus 

igitur B E c codus b a c du- 

plex eric. rurfus infle^tur, & 

lit alter angulus s D c, junfba- 

que D E ad G producatur. fi- 

militer oftendemus angulum 

GEc anguliGDc duplum ef- 

fc ; quorum g e b duplus ctl ipfius o D b- ergo reliquus e e c 

reliqui bdc ett duplus. In circulo i^iiur angulus qui ad 

centruin, duplex c& ejus qui ad circum^rentiam cft, quando 

circuHiierentiam eandem pro bali hibeant. Quod oportcbat 

demonRtare. 

PROP. XXI. THEOR. 

/« eircuh, qui in eedem fegmenio funtt anguli inter fe 
aqmalei funt. 

Sit circulus a B c d e, 8e in eodem fegmento b a e d an- 
guli lint B A D B E o- dico eos iuter fc xquales dS>:,. fuma- 
tur cuim circuli aacde centrurei quod lit f: jungamur- 
quc 8F FD. Qjoniam an- 
gulus quidem b F d ell ad 
centrum, angalus vcro b a d 
ad circumferentiam, & cir- 
cumfetcmiam candem d c d 
pro bali babentj crit bfd 
aogulus •> anguli b a D du- 
plus, eadem ratione an- 
gulus BFD duplus elt etian 
BADanguloBED xqualis eric. li anj 
legmento minore fcmicirculo, 
ducamr a e, eruntque omnes 
anguli irianguli a b c sequales 

* omnibus angulis irianguli Bp-' — ^ ii ^i.ptiy 

DEG- & anguli abe ade 

liinc iequales per iidi^enut de- 

monflrata , Sc anguli a g b 

DCE fantetiamaequjjess ad " ^ e i;.pri^ 

veriiccm cnim funt : quarc & reliquus b a c rcliquo c e d X- ' 

qualis erit. In circulo, igiiur qui in eodem fegmento funt, an- 

guU iatei le a^iiiales funt. Quod opoitebat demonftrare. 

E;3 PROP. 




anguli bed- ergo angulus 
' bad BED funt tn 







EuCLIDiS Elementorum 

PROP. XXII. THEOR. "- ' 

S^ikilaterorum qua in circulis Jefcribantw, ai^oS 
oppofits Jttobus lellis (cquaies funt. 

Sit circuius ABDc, & in ipro quadrilatemra abdc dico 
angulos ipfius oppofnos duobus rc^is aequales eflle. Jungsfti- 
tur AD Bc: quonjaci igirur omnis crianguli cres anguli liuo- 

1 bus rcdis func sequaies o, crunc trianguli a e c tres anguli 
CAB ABC BCA.xquales duobusret^is. fed angulus abc efl 

. a^qualis * angulo a dc> in eo- 

' dem enim lunc fegmenco a b- 
D c. & angulus a c b «qualis * 
ipG A D E, quod lunc in eodcm 
ACDB (cgmenco : cocus igicur 
angulus B D c angulis a b c 
A c P xqualis eft. communis ap- 
ponamr bac angulusj cmnc 
anguli QAc abc acr angulis b a c Q D c «quales. fed 
Bftc ABc ACB funt aqualcs «duobus redis. crgo & an- 
guli B A c B D c duobus reftis iquales crunc. fimilicer often- 
demus angulos quoque a B n a c D duobus redlis eiTc aqua- 
IeS. Quadrilacerorum igirur, qux in circulis defcribunrur, 
anguli oppolici duobus leflis ^quales funt. Quod oporce- 
bac denionArarc. 

PROP. XXIII. THEOR. 

Super eadem refftt iinea duo circuiorum fegment» fmt. 
lia, ^ imequalia ex eaJem parie tioft confiitaentur. 

Si enim fieri poteft, fuper cadem refli linca a b duo ciroi- 

lorum fegmenia fimilia, & insqualia conrtituancur ex eadcm 

parte A c B A D b; ducarur- 

qnc A c D, & C13 B D jungan- 

jur, itaquc quoniam fcgmen- 

tum A c B limilc cft fcgmen- 

to ADB, fimilia autem cir- 

culorum fegmcnta runt qux 
. angulos fufcipiunc ■■ scqttales ; ^ 

eric acb angtilus Eequatis an- "" " 

I gulo A D B, cxtcrior inreriori, quod fieri non potcft *. Non 
' igirar fupcr cadero redta linea, duo circulorum fegmenta iimii 

lia, & injBqualia ex eadctn parte conftiiueniur. Quod de-, 

ropnftrare oportcbat, 

PROP. 
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PROP. XXIV. THEOR. 

Skper aquahbui reBis bneii Jimib* crrcaht 
menta ittterje ^fut/ia fmt. 

Sjat enira fuper Jcqualibus re^ lineis a b c D finiiiia cii- 
I colorum fegrecnra aeb cfd- dico fcgmeiitum asb feg- 
nKoco c F D sequale eflc. appficaco enim a E & fcgtncntu 
regmenro c F D, & poGto 
punao quidem a Jn c, ic£ki 
vcro linci itB in cDj con- 
gruei flc D punftum pundto 
D, ptOprcrea quod a n ipfi 
CD fil aqmlis. congruente J^ 
awem reaa linca a d rcftx 
cd; congruct & a e e feg- 

mentum icgmenco c f d. ii enira a b congruet ipfi c d, feg- 
mencum aurcm a e b fcgmcnto c f d non congruet, fed pcr- 
inutabicur uc c g d, circulus circulum in pluribus quiun duo- 
bus pun^is fecabir. etenim circulus c,GDCircuIumcFDrccat 
in pluribus pufu3is qukn duobus, videlicct in punttis c* 
C, D, quod heri noo * potell. non igitur googruenre rc^ a 
linea a a teiXx c d, non congruct & a c b fcgmentum [e%- 
mcnco CFD. quare congruer, & ipfi xquale erit Supcranjua- 
Ubus igicur redtis linei;> fimllii circulorum fegmcnia ioccr fe 
«qualia funt. Quod oportebac dcmonftrare. 

PROP. XXV. PROBL. 
CircuH Jegmento ti»to Je/athere circuhim cujus efi 

Jegmentum. 

Sit dacum circuli J^mentiun a b c. oporiet dcfcri- 
iKre circulum cujus a b c eft fcgmenium. Secerur 
.Ac bihriam <in d. & ^ pun^to d ipfi ac ad redlos^ 
■angolA ducatur t ^ 

J> fl,, & A B junga- 3 

tur. veligituran- y^r-^ 
gjXns A^D major /x L 
eft angulo bad, g^^z i ^ i fcz 
»cl minor, vel ipfi e 

iequalis. liiprimum 
major,&adreiaam 
Uneam o a, acque ad datum in ea puo&utD a condituatur 
angiilus BAEsequalis 'angulo abd^ & DBad sproducacur, ^ 
jbngimrque ec quoniam igicur angulus adk cft xqualis 
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EucLiDis Elementorom 

ii. angulo EAEj^^erit & be redallnca ipG EAxqualis: 6cqiio'- 
niam a d elt sequalis d c, communis autem o e, dux a d 
D e duabus c d d e xquales funt, atceia alceri ^ fic angulus 
ADE squalis angulo cde, redus enim ucerque cft, ergo 
& bafis A B bali 

i. Kcertxqualis^.red 
dftenra e[l ae «- ,^yT~~^ 
qualis EB. quare ^^ ^ / 
& BE ipfi EC cft ^- ^ : : r^- - -^ 1 
zqualis, ac proptQr 
rea tres rease li- 
neae a e ebec in- 
ter fe ra^uales funt. centio igitur e, intervallo autem un^ ipja- 

. nim AE EB EC circulusdercriptusedamper reliqua/traulj- 
bit punfU, & circulus dcfcriptus erit. quare circuli feg- 
tnento dito defcrJptus cfl circulus cujus fcgemcnmm eit. 
fed & illud conftat, fegmentum a a c femicirculo minus 
cflc; proptcrea quod centrum ipEus extra cadit. iiimilitcr, 
& fi angulus A B D iit xquilis angulo b a d, f^dta a d ^quali 
utrique ipfarum b D D c, eiuat tres redtx line<e a D d b d c 
inter fe scquales, atque erit d circuli defcnpti centrum, & 
fegmenium a n c femicircuius, <'.li vero anguius a b c minor 
fic angulo bad; conitiruatur ad rcQam liheam ba, & ad 
pundlum in ea datum a, angulo a b d xqualis angulus e a e 
incra fegmcntum a B c. erii; e ceniruin in ipfa d e, atque eiic 
A B c fegmennjm femicirculo majus. Circuli igitur fegmento 
dato dcTcriptus cft circulus cujus fegmenium elt. Q^od fa- 
cerc opoitebat. 

PROP. XXVI. THEOR. 

fn iCfiialihus circulis tequaJes mguli ^qualihas in- ' 
Jijiunt circumftrentiis, five ad centra^ five td cir- , 
Ctttnferenlias in/ijlant. 
Sim squales circuli a-bc def, & in ipfis xqulles an- 

guli ad centra quidem b c c e u i.~, ad circumfetentias vero 

fl A c E D F. dico B K c cir- 

cumfcrentiam circumfercn- 

tiae EL F xqualera cffe. jun- 

gantur enim bc ef. Quo- 

niam scquales funt aec def 

circuli, erunc fic quse cx 

ccncris xquaics, duie igitur 

'BG GC duabus eii hf £- 

quales funt : & angulus ad g squalis ai^ulo ad h. ergo & 

ba&s 
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bdis B c bifi E F ell: ■ zqiulb. lurrus quonitm cqiulu dt 
vtgialuB ad A aogulo ad d, (^men[um a a c liniilc » cnt » tkf. ^ 
iegmeaco kdf: & func fuper acqualibus reOis lincit b c tr. ^""' 
quae aucem fuper xqualibus redlis lincis (iniilia funE arculorum 
(egmenta, inter k aequalia ' funr. fegmcntum igitur b a c lcg- 1 
meoto E D F ell xqualc. kd & loius a b c circulus zqualis 
ell toti DEF. ergo & rcliqua circumfercmia ekc rcliqua 
ELF xquilis erii. In xqualibus igitur drculu scqualct an- 
guli (equalibus iniiltuni citcumtereniiis, bve ad cenita, live 
ad circumlcreniias infiltaat. Quod oportebat demonltrarc. 

PROP. XXVII. THEOR. 

/« a^aa/iiius cnca/is angu/i ftti tefnatthus iafiBaut 
^ circumferenlits tnm Je aqua/et fua/, fitK W cenna, 
^h Jive »d circumferenlm tnjijlmf. 

^V^In zqualibus enim circulit a b c d e f, xquilibus ciraun- 
l^ferentiis ec e f inliltant anguli ad centf» quidem boc ehf, 
ad circumfercntiaa vero e a c e D f. dico angulum bg c in- 
gulo E H F, & angulum b a c 
angulo E u f aqualem c^Tc. 
(i quidem igiiur angulus 
BGc xqualis fit anguloEi- 
manitdmm clt angulum | 
quoque b a c angulo e d P 
cdc sEQualem. Im minus, 
uaus ipforum eft raajor. fit - 

msjor BGC, & cooftituacur ad re^am lincaro bc, Se ad 
punfhim in ipfac, angulo ehf icqualis languluE bck. x- «ij.pi 
quales autcm anguli xqualibus infiflunt * drcumferentiis, tii.h 
quando ad ccnira tuerinr. crgo ciicumtereniia b k a»)ualis 
cft circumferentisc e f. fcd" circumfercntia e f Kqualis clt 
ipfi B c. ergo fic B K ipfi b c cft aqualis. minor majori, 
quodfieti non poccH. non igitur inxqualisclt angulua bgc 
angulo E H F : crgo cJt xqualis, aiquc c(t anguli quidem B c (^ 
dimidium angulus qui ad a ; anguli vero e u f dimidium qui 
ad D' angulus igiiur qui ad a angulo qui ad d cft a^ualif. 
In xqualtbus igitur circulis, anguli qui xqualibus truiltunt 
circumferentiis inter fe ccquales funi, livc ad cenira, (ive ad 
—^cumferencias iciUftant. Quod oportebat demonftrate. 




EuCLIDIS Elementorum 

PROP. XXVIII. THEOR. 
/atequalibus ciixulis aqualts re8<e }me£ circtimferen- 

tias tc^uales auferunt, majorem quidem majsri, mi- 

mrtm vero mimri. 

SJnt xquales circuli .i b c n f. p j & in iplis xquales refta 
linea; bc ef, qus circumferencias quidem bac F.DFmip 
jorcs aufcrant, circumferentias vero b o c e h f minoTet. 
dico circumrcrenciam b a c majorem majori circumtcrcnti*, 
BDF, & minorem .circum- 
tercnnam e g c mioori e H f 
scqualeni cflc. rumantur 
j. enim ccntra •> circulorum 
K, L, junganturquc b K K c 
E L, L F. Qijoniam circu- , 
li Equales liint , erunt & ^' 
qua: ex centris icqualcs *. 
duK igittlr BK KC funt xquales duabus el Lf: & bafis 




BC JcquaJis eft bail efj crgo angulus bkc angulo el f eft J 
eS.piiml. '■lEqualis; wquaics autcm angull aequalibus inliftunt circura- J 
Ja6. Iiujui. fercntiis, quando ad centra fuerinc ■'. quare circumferenti» | 
BGc Equalis eft circumferentiEC ehf, fcd & totus abc j 
circulus coti def eft Kqualis. reliqua igiiur circutnferentia * 
E A c reliquac e p f iequalis erit. Ergo in ffiqualibus circulis 
Kqoales redte lineae circumferencias «qualcs auierunr, ma» 
jorem quidem majori, minorem vero minori. Quod dCi 
rnonilrare oportebat. 

PROP. XXIX. THEOR. 

/« a^mlibus ciicuits, aquales cinumferenlias lequi 
ks \eEite lintie juhtendunt. 



YiUH"- 



Sint xquales circuliAitc def: & in ipfis aqualcs adb^ 

p«f,"fr*ei- mantur circomfercntise bgcehf, & bc ef jungantui 

*""■ 'tJico redaro linc^ b c refliffi e f Kqualeci effe. iumaa 

«i.hujui. tur cnim cenira " circuiorura k, l, & jungamur bi 

K c K L D F. quoniam igituT cirf umterentia e g c eft a 

qualis circumtercnii^e ehf, erif^^angulus. b k c anguli 

i V}. huju». E L F xqualis », & quoniam circuli a bc d e f funt asquale^ 

t. otl. I. & qu!e cx centris sEquales crunc ■-. dus igiiur u k k c funt 9» 

hujus. ' quaies duabus e l l f ; & scquales angulos coQiinent. quari 

i(».priini. bafis Bc iMfi EF eft ^i ffiqualis. In :eqUalibus igirur circuUl 

' sequalec circumfcrcnrias jcquales reda lincs fubcenduilt 

Quod oportcbac demonftrarc. 

P R O P. 
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PROP. XXX. PROBL. 
Tiatam drmmferentiam hifariam fec»t. 

Sit data circumferentia a d b. opo^tet a D D circumfercn- 
tiun bitariam (ecare. Jungacur a s, & in c birariam * fccetut : " 
i puridto autcni c ipri a n ad redtus angulos ducatur c u. Sc 
iingaiitLir aq db. quoniairi' 
igitur rt c eft Equalis •■_■ r., 
Commiiais autem cd, du£ 
kz CD duabus D c c d se- 
qudes funt ; & angulus acd 
squalis angulo bcd, redtus 
CQim uterquc eH: : ergo batis 

AD bad BD elt *Kqijalis. x- » *. pnni 

qualcs autcra redixJineaz '■circumfcrcniiasjequalesaufctunt,''**-'"'^' 

Sire circumferentii ,^ d circumfcremi^ bd xqualis cri[. 
ita igiiur drcumferentia bifariam lefta elt. Qjod facere 
^■toonebac. 

H PROP. XXXL THEOR. 

^^9n circulo mgulus, ^ui in femicirculo, reSius ejl, ^ui 
P WTO in majori Jet^tnerito, minor efl }e^o, ^ fut i» 
I mixori, major rcffo; ^ infuper majorii quidem 
I fegmeuti augulus relio major eji, mimris vero (eg- 
menii angulus reflo mincr. 

Sic circulus a b c d cujus diaiiieter b c, centrum autem e i 
&c jungantur ba ac ad dc. dico angulum quidem qui 
ell in /cmicirculo b a c reflum cffe, qui vero in fegmento 
A Bc majorc femicirculo, videiicct angufum a Bc, miiiorem 
eiTe redto, & qui e(t in (eg- 
mento a d c minorc femicir- 
culo, hoc elt angulum adc, 
reito majorem. jungacur a e, 
8c BA ad F producatur, ira- 
que quoniam be cit squalis 
F. A , erit 6c angulus £ a s, 
angulo EBA aqualis «: 'rurfus 

quoniam ae elt squalis ec, &; angulus ace angulo cae 
squalis « erit. totus igiiur anguius b a c efl arqualis duobus 
A 3 c A c B angulis, cft autcm, & anguliia f a c excra tri- 
auguhim abc, duobus abc acb squalist. abgulus igitur^ 
BAc eft aqualis anguio FAci ac propterea uterque ipfo- 




rum rcSus ' 



quate in {emicirculo b a c angiilus b ac reflus ' oef. t 

Cft. P"!"i 



l 
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elt. & quoDiam crianguli a fi c duo anguli a B c bac duo- 
Ji^.piimi. ^^ te£tis func ''minores, redtus auicm bac, cht abc an- 

gulus rc^ mJDor, aiquc elt in .lcgmenLo abc majore fc- 

mtcirculo. quod cum in cir- f 

culo quadritaierum fit a bc d, 

quadriiaterorum vero qui in 

circulis defcribuniijr , anguli 
iit.hujuj, oppofici duobus tei.t\s lint 'x- 

qnales : crunc a B c A D c an- 

guli a:quales duabus re^is, Sc 

Iangulus ABc miuor eft redlo, 
reliquus igitur a d c rcflo major crit, atquc cll in fegrncnco 
ADC minore fcmicirculo. dico pr^rerea majoris legmenct 
aagulum qui contincEur abc circumferentia, fic rcda linea 
AC refto majorem effe; angulum vcro minons legmenti, 
contcnmm circumferentia a d c, & tcdU linea a c rcdto mi- 
nOrem. quod quidcm perfpicue apparet. quoniam angulua 
qui rcftis liocis e a a c continctur redtus clV,- erit & con- 
tentus ABc circumfcrentia, & rcfta Imca ac k&o major. 
niifus quoniam aogulus concentus reitis lineis c a a f re- 
itos cft, crit qui continecur refla linea ca, & adc cir-. 
cumferencia, minor re£to. In circulo igicur angulus qui in. 
fcmicircuio, rcdtus eft, qui vero in majotc fegmenco, minor 
©II reflo, & qui m rainori, major redto: & infupcr majons 
quidem fcgmcnci angulus redio major clt, minoris veio 
ie£to minor. Quod demonftrare oportcbac, 
Car. Ex hoc manifcftutTi clt, (i ciianguli unijK angulus bc 
SEqualis duobui, cum redtum e[l'e; propccrca qu6d & qui 
doinceps eft, iifdem elt squilis. quando auccna anguli dein- 
/Drf. lo. ^^P" func «quil", neceflario retai fua:/. 

"""'" PROP. XXXll. THEOR. 

,5"/ circuhm cmfingat quaJam reiia linea-, « cn»- 
ta^tt mtem in circuMm ducatur reffa hne» ipfuit 
fccms ; mguli qms ad coHtmgeutsm /acit, ^qaales 
crunt i!s qui in alterms circuh fegmenlis conjijiunt. 

Circulum enim abcd contingat qua;dam rcdla Unea ep 
10 B, & a pundo B ad circulum a bc c ducatur rcdta linca 
SD ipliim uccunquc fccans. dico angulos quos bd cunn 
EF coniiagenie facit, Kqualcs eQz iis qui ia alcernis circuli 
fegmeniis coiiliftunc. hoc eit angulum f b q ctle xqualcm 
mgulo qui confticuitur iti o a B Jcgmcmo, vidclicet ipfi 

OABj 




L I B £ R III. 
dab; angalutn vero dbe aequalem angulo dcb qui ifl 
ftgmento d c b conlti;uitur. ducatut enim a punao b tpli 
EF ad reOos oangulos ba; 6c ia circumferencia bd luma- , 
tur quodvis pundtum c ; jun- 
ganturque a D D c c b. C^o- 
niam igitur cirLulum abcd 
contingit qusedam reda linea 

Lbf in (junao h, & a con- 

^ftu B ad reiSos angulos con- 
IJDgeDti dufta cit SAi crit in 

ipfi B A ccntium * A B c D cir- £ R r t i^.fth 

" "; quare BA ejurdem circuli c diametcr cft, & angulus'?^-' 
B in femiciculo eft ^ redtus. reliqoi igitur anguli e a D J'-'™'bu 
) uni redo cxquilcs func. fed & ABF/elt reiitus, , ji*prj 
ergo angulus aqf fequalis elt angulis £ad abd. corD^flxnaa 
munis auferatur a b D. rcliquus igiiur d □ F ei, qui m al- 
lerno circuli fegmento conliltit, vidcliccc anguJo sad, eft 
cqualis. , & quoniam in circulo quadrilatertim clt a b c D, & 
U^U (^s oppo&ci xqualcs i funt duobus redtis ; erunt D B F , i,. ]hj 
DBE anguti angulis ba d bcd zqualcs.' quorum bad o- 
ftenfus cn xqualis ipfi d b f ; ergo reliquus d b e ei, qui in 
akerno circuli fegmento dcb conftituitur, videlicet ipfi 
j>CB, xqualis erit. Si igitur circulum contingac qua^dam 
leOca Jtnea, i concaftu vero in circulum ducamr reua linea 
ipliim fecans ; anguli quos tecit ad contingentem, xqualcs 
«nint iis qui in alternis circuli fcgmencis confiftunr. Quod 
oponebac demonllrare. 

PROP. XXXni. PROBL. 

SupsrJata re&a linea defmbere/egmenlum drculi,qmd 
Jufcipial angttlutn dalo anguh re&Uineo ajualem. 
Sic datare£ta linea ab, datus autem angulus redtilineus, 

qui ad c. ttaque oportec fjper data redta Imca ab defcri- 

Dere fegmentum circuli, quod fufcipiat angulum xqualera 

anguloqui eft ad c. Adrc- 

^m lineam a £, & ad pun- 

^m io ea dacum a, conlti- 

tuacur angulus bad angulo 

qui efl id c xqualis «. 6c ^ 

pun£to A ipli a d ad re^os 

angulos iducicur ae; fece- 

tur autem a b bifariam ■' in 

F, acque ^ pun^o f ducatur fg ad rciftos angulos ipfi a B ; 

fe GB jun^uur. quoniain iginu ap eft icqualis fb, com- 
munis 
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I 



f 



munis flutem F g, dusc a f f g duabus b f fg icqualcs fuo(i , 
& angulus A F G squalis angulo b c c. ergo ba(is a g bt& I 

t. G I) clt <f Ecqualis. icaquc centro g, incervallo autem ac cir- ] 
culus dercriptus cranfibLt c- 
tiam per h. defcribatur, & (it 
A B E, jungaturquc e s. quo- 
niam igitur ab excrcmicaie 
diamari ae, & ^ pundlo a, 
ipfi A E ad reikoi angulos 
duifta ctt ad; ipra ad cir- 
culum ' concinget. & quo- 
niam circulum abe concingic qujcdam reita linea ao, SC 
a contaflu qui eft ad a, in. circulum a b e duita cil reai 

,. linea a g : eric angulus d a b squalis / angulo qui in aUerno 
circuli fegmento conitituitur, videlicet ipli aeb. fed an-' 
gulus DAB, angulo ad c elt xqualis. ergo 6c angulus ad, 
c angulo A E Q sequalis cric. fupcr daca igitur re^a linea a b, 
legmcntum circuli dcfcripcum elt a e G fufcipiens anguliun 
A E B, dato angulo qui eft ad c, jEqualem. Quod taceie 
oportebac. 

PROP. XXXIV. PROBL. 

y^ Jato drcuio Jegmmtum abfcinJete ^uod ft^cipt^ 
anguiunt Jalo rcffilineo aquaiem. 
Sit dacus circulus abc, datus autem angulus' reflilineuB 

qui ad d. oportet k circulo a b c l^menmm abfcindete. 
,, quod fufcipiat angulum angulo ad d squalera. Ducatur • 

refta linea e f circulum a b c ^ — --^ 

in pundio b concingens : & 

ad rcdtam lincam bf, £c ad 

puniSam in ea b, conftiruacur 

angulus F B c angulo qui e(t 
. ad D xqualis i>. quoniam igi- 
'lur clrculum ahc conringit 

quxdam rc£la iinea e F in b .t » xr 

punfto, & a concaflu B dufla eft bc, ericangulus Fscae- 
,, qualis cei qui in alcerno circuli fcgmemo conlticuimr. led 

FBc angulus angulo qui ad D clt xqualis. ergo,& angulus 

in fegmenco bac angulo ad d xqualis crit. a dato igi- 

mr circulo abc, abfcifTum clt fegmcntum quoddam bac, 

fufcipiens angulum dato angulo rciSilineo qui eft ad D, iB- 

qualcm. Quod ftccre oportebac. 

PROP. 



^\ 
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tPROP. XXXV. THEOR. 
m circulo ^a^ refla linea fefe muiuo fecent, reSiim^ 
gulum fuh fegmenlis unius conlenlum., aijuak eji er, 
^uodfuh alletitts fegmenlis comtnelur, re^angtdo. 
In circulo cnim a bcd, duic icQx lineae /i c bd (c(e mi- 
cuo in pundo £ fecent. dico re^tangulum conrcncum fub 
A E E c iequale cfle ei quod fub d e e b conciiietur. li a c B o 

■_ per cencrum cranieant, ita uc e Cc centrum abcd circuli; 
manife/tum efl requalibus exiftentibiis asecdeeb, & 
rectangulum contentuni fub a e £ c xquale eHb ei quod fub 

, D E E 6 contineiur. fi a c D b aon tranreant per cencrura, 
fumatur ccnirum circuli a b c d quod fic f : & ab f ad rc- 

I &as lincas ac db perpendiculares ducaniur fu fh: jun~ 
gancurque fb fc fe. quoniam igicur re^ quxdam linea 
CF pcr centrum duiita reflam lineam quandam ac non du- 
Oiam pcr cenirum ad KStos angulos lecac, 3c bi^iam ipraoi 
fecabit". quare AGipfiGCcft 
xquaiis. £c quoniam refta 
linea ac fedta ell in parces ' 
equales in pundlo c, £c in 
l^artes ioxqualcs in i " '" 
redaagutuni fub a 
concencum, una'cum ipfius 
t G quadraco i', xqualc qua- 

drato ex g c. commune addatur ez c f quadratum. ergo 
:c£tangulum fub a b Ec, una cum iis quae ex &g cp qua- 
drails, 3»juale c(t quadraiis cx c g c f. fed quadratis qua; ex 
E G G F xquale ' elt quadratura cx f £ : quadraris vcro ex c g i «^.printj 
c F zquale cft ' quod ex f c fic quadratum. rcifiangulum igicur 
fub A E E c, una cicm quadrato ex f e, xquale efl quadrato 
ei F c- clt aucem c f iCqualis f r. ergo re£tangulum fub 
A E E c, uni cum quadraco ex e F, aeqaale efi: ei quod nt 
F B tit quadraco cadem ratione & rcdtangulum lub D E e B 
uni nim quadraco ex f e, acquale elt quadraio cx f b. often- 
fiim luicem eft & re^nguium fub a e e c, un^ cum quadrato 
n tZf xquale ei quod fit ex f b quadraco. crgo redtangulum 
fiib ii E E c, una cum quadratc ex t e, xquale elt rcdtangulo fub 
Bk Ea, uni cum quadraco ex fe. commune auferatur 
FE quadratum. reliquum igitur redangulum fub ae ec, . 
icliqao Aib d e e b red]:angulo aequale erit. Quare fi in ctr^ 
cqIo duK tcGtx linese fefe mucuo fecent, redtaneuium fub feg- 
unius contentum lEquale clt ei quod fub alterius feg- 
' cootinetur. Quod demonltrare oporiebat- 

^ PROP- 
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FROP. XXXVI. THEOR. 

Si extrM drculum aliquoJ pm&um fumatttr, ^ ah 
eo in drculum cadmt dttiC reSitc tittsie, qmrum al- 
lera ^uii/etn citculum (ecat, allera vcro cOHtingat:, 
reliaKgalum qmd fuh totn fecante, ^ exteriui af- 
fumpta inler punHum ^ curvam circHmferentiam 
cmtmetur, aquale erit ei, qmd a coniingente Jit, 
quadrato. 

Extra circulum CDim adc fumarur aliquod pundtum d, 
& ab eo ad didium circultim cadant dux ledbe linea: d c a 
db: & dca quidem circuium abc fecct; db vero con- 
tiogac. dico redtaagulum {ub a d dc, quadrato, quod fit ex 
D B, jcquale tS^t. vcl igitur u c a pcr centrum tranfit, vel non 
tranfit. primum tianrcac per centtum circuli abc, quod iit 
S, & E B juDgatur. erit 
ail.bnjai.angulus EBD rcilus ". 
icaque quoniam reda 
lioea A c bifanam fedla 

»eft in ^ & ipfi adjici- 
tur c D, redHngulum 
fub A D D c, una cum 
quadraco cx e c, e- 
tCIkundi. quale * eric ei quod 

nc ex E D quadrato. se- a 

qualis autem e(t c c ipfi e b, ergo refiangulum fub a d d c, 
un^ cumquadrato quod cx eb, xquale cft quadtato ex i£D. 
(47.pri1ni.fed quadraium ex e d elt xquale quadraiis ripfarum e g 
BD, redtus cnim angulus ?lt e b d. rediingulum igitur 
fub AD dc, una cum quadrato cx eb, sequale elt ipfaruiD 
EB, 6D quadratis. commune auteratur quadraium quod ex 
eb; ergo reliquum fub ad dc rcdtanguluro, quad;ato quod 
Bt \ conitngence d b xquale eijt. fccundo d c a non tranfeac 
i I huius P^' centrum abc circuli : fumaturque iiceotrum s, & adi 
' A c perpcndicularis agaiur k f, & jungancur e b e c E D> 
rei^s igicur elt e F d angulus. & quoniam rcQa linea quae*. 
dam £F per cenifum dudta, reiftjm Imeani quandam ac 
non duQam per ccncrum ad redtos angulos fccat, & bifa- 
»j.liiiJo». riam ipfam fecabic. quare af ipfi fc ctt asqualis- rurfus 
quoniam reda linea a c bifariam fedta elt in f, aique ipG 
adjicitur c d, cric reaangulum fgb a d d c,- unii cum qua-j, 
drato ex f c, sequole << quadrato quod ex f d. commune. 
appoaatur quoil ex rs quadratt^m. lefiaiigulun) igitur fub. 

AD DC 
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«D DC uoi cum quadratis cx fc fe cft Kqualcqvisdratis 
u DF FE. fed quadratis quidcm ex df fe aqualc clt 
'CX DR quadratum,- etcnim redtus elt angului £fd: 
quadracis vero ex c F f e Kquale cit c quadratum cx c k- t 
ergo redtangulum fub ad dc, una cum quadraco qutxl cx 
CE, elt sequale quadraco ex edj xqualis auieni e(t CE iplt 
EBi re&angulum igirur fubAD dc, una cum quadnco ck 
E B, jcquale eft ex t: d quadrato. fed quadrato ex e U ac- 
qualja Juncquadrata<^cx ee bd, fiquidem rcitus eftangulus 
tflD. crgo redtangulum fub ad DC, una cum quadra- 
to ex EB scqualc elt cis qux ex eg bd tiunt quadratis. 
coramune autcraiur quadratum ex e B. rcliquum igiiur 
tit> AD DC reflangulum quidraco quod fic cx db scquale 
etic. Si igitur extra circulum aliquod pundtum rumatur, &c. 
Quod oporccbat dcrronltrarc. 

PROP. XXXVir. THEOR. 

& eXtra drcubtm fumatur ah<juod punSIunii alftie 
ah ea in drcu/am caJanl e/u^ re&<s Imea, quarum 
allera ^uieiem circalum fecet, altera vero inc/dat : 
^t autem, quoii fub tota fecante, ^ exterius afktm- 
pt» inter punSium^ ^ curvam c/rcam/erentiam con- 
tinetur reSangulum, aquale ei fuoii ab tncidente fit 
quaJralo ; incidess Imea civcuhtm coritinget. 

Extra circulum cnim adc rumaiur aliquod punftum d, 
atquc ab ipfo in circulum cadant duK rcCtK iinea; d c s, 
ob; dca quidcm circulum fecet, db vero incidat: Ctque 
. 'eftangulum fub a d d c sequale qua- -i^ 

driio quod fit ex d b. dico ipfam dd 
circolum ABC conungcre. Ducatur cnim 
/efla linca d e .• contiugens circulum a b c, 
& (ijmatur circuliABC centrum, quod 
fit F, junganturquc fe fb fd. ergo an- 
gului F E D rcdus eft *. & quoniam d e . 
Qiculum A B c contingic, lecac autcra 
oca; reflangulum fub ad oc sequale 
eric ' quadrato ex d e. fcd redtangu- 
Inro fut> AD dc poniiur xquale qua- 
drgtfo CX DB. quadraium igitur quod 
« D E quadraio cx d b squale erit. 
Kpropcerea iinea de erit ipfi d b zqualtf. eft autcm & f e 
cqualis F B. dua: igitur de ef duabus ds bf ^cqualc^ 
F lunt ; 
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1 8. primi. fiint ; & bafis communis fd; angulus igitur dep eft <<a6qualis 
an^oDBi?; reOus autem eft dbf, ergo & dbf eft re^s. 
atque eft f b produfia diameter. quae vero ab extremitatedia- 

r Gor. t6. metri circuli ad reAos anguios ducimr, circulum contingit ^. 

lujus. ergo d b circulum a b c continpat necefle eft. fimiliter de- 
monftrabitur & fi centrum fit m ipfa a c Si igimr eztra 
drcuium fiimatur aliquod pundbim, &c: Quod demonftrare 
oportebat. 

C9r. Hinc fi ^ punAo quovis extra 
drculum afliimpto, plures lineaB redte 
A b Ac drculum fecantes ducamur; redi- 
angula comprehenla fiib totis iineis a b 
▲c, & pastibus extemis a b a f, incer Te 
funt aequalia. nam fi ducatur tangens 
AD, erk redangulum fiib b a a e sequale 
quadrato ex a i!>; & reflangulum fiib c a 
a p ddem quadrato ex a d erit asquale. 
unde reOang^la hsK asqusUia emnt* 




EUCLIDIS 




FIgura rc^ineainfi- 
gura refiitinca dercribi 
diciiur, quando unuf- 
quilque figurs dnicnpxx io- 
gulus , unumquodque latus 
ejus in qua. ddcribitur, con- 
tinpc. 



Figura Gmiliier circa (jguram defcribi dicitur, quando □- 

Qumquodque laius dcfcripiie, unumquemque angulum ejua 
:a quam defcribiiur, cDntingic, 



Figura redtilinea in circulo defcribi di- 
citur, quando unufquifquc defcripcse fi- 
gursc angulus circuti circumferenuam 
coQiiagic, 



jura re^linea circa circulum de- 
fcribi dicitur, quaodo unumquodque la- 
tus dcicriptx, circuli circuinferenciam 
coiUioeit. 

F» 
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V. 

Circuius Gmiliter in (igura rcQilinea dercribi dicinir, 
quando circuli circumferencia unumquodque latui cjus in 
qua defcribicur, concingir. 

IV. 

Circulus circa figiiram reftilineam defcrbi dicitur, quando 
circuli ciicnmiecentia unumqucmquc angulum ejus circa 
guatn defcribicur, coacingic. 

VII. 

Rc&i linca in circulo aptari dicitur, quando cjus cxcrema 
in circuli circumferencia fuerint. 

PROPOSITIO I. PROBLEMA. 

/ff Ja/o circulo, Jata reiia linsa: quo! diametro ejus 
tnajor mn Jitt lequakm reSiam Imeam aptare. 

Sic datus cicculus a b c, data aucem rei^ linca non [na< 

jor circuli diamctro d- oportec in circulo a b c kQx line* 

D aqualem redtam lineam apcare. Ducacur circuli a b c di»- 

meter b c li quidem igicur 

B C lic Kqualis ipfi d, fadtum 

jam eric quod proponeba- 

tur. etenim in circulo a b c 

apiaca clt b c redx lioex d 

xquslis. lin cninus, major 
» eft Bc quam d, ponaturque 

ii l'. ptimi. * ipfi X) xqualis c E : & cen- 

tro quidem c interYallo autem c e circulus defcribatur 

aef: & ca jungatur. itaque quoniam punflum c cen- 

Ilrum cft AEF circulii crit ca ipli ce Kqualis. fed d elt 
jequilis cE. crgo & d ipfi ac scqualis crii. in daco igiiur 
circulo ABC dacse re£tx linex d, non majori circuli dia- 
mecro, ajqualis aptau eft ac. Quod lacerc oportet»[. 




PROP. 11. PROBL. 

Itt c/rcalo Jato, Jato triattguh ajHiatj^ulatn trian^a- 
iutn Jefcribsre. 

Sic datus circulus 



Sic datus circulus a B c, darunt aucem trianguluin d ^r. 

oportec in A B c circulo dcKribere criangulum ctiangulo d e f 

«iSunii, S^ionguluin. ducacuT le^ linca c a a coDiingens ' circa-' 

lum 




r L I B E R IV. «f 

lum A B c in pundto a : 6c ad reaam lineam a h, & ad 

pun^Uim in ea a, angulo d g F sequalis !> angulus coalUtua- 

tur HAC. rurfus ad redlain n 

iineam ag, & ad pundum 

in ipraA,angulo DF£ sequalis 

* conflituamr angulus gab; 

& B C jungaiur. quoniim 

igiiur circulum a b c contin- ^ 

git quxdam rcdia ij a o j i 

conta<3u autem in circulum 

dudta ell Ac: crit hac angulus aqualis e ci qui in al-(3: 

lerno ^irculi rcgmcnto confiltit, vidclicct ipii a d c. fcd 

H A c angulus squalis elt anguio d f. f, ergo & anguUis a e c 

angulo D e F dt sequalis. eadem ratione 6c angulut a c b 

eit xqualis angulo dfe, reliquus igjtur bac angulus re- 

liquo EDF aiquaiis rfctit. crgo trianguluni abc triangulojz. 

DEF eft Kquianguium, & defcriprum ell in circulo abc. 3»' 

In dato igitur circulo dato triangulo fequiangulum triangu- 

!um delcriptum eft. Quod facere oportcbal. 

PROP. m. PROBL.- 

Circii dattttn circulum {rianguh dato aqmaniulum tri' 

angttkm defcribere. 

Sit datus circulus a b c, datum autem triangulum d E F. 
oportei circa circulum a b c defcribere triangulum triangulo 
DEF sequiangulum. Protraharur ex utraque parte ef ad 
pundla H,G, & fumamr circuli abc centrum k: & rctta 
linea sn utcunque ducatur; conftituawrque ad rettam li- 
neam k B, & ad punitum 
incaK,anguloquldcm deg 
aqualis " angglus b k a, an- 
gulo autem d f h squalis 
* angulus BK c, & per a, b, c, A ^ 
punfia ducanrur reftjc li- /l 
neac lam kBN ncl cir- / _^ 

culum Aic comingentES *■ m " N ^ 

Quoniam igitur circulum abc contlngunt lm m s nl 
■n punais A, B, c, ^ centro autem k ad a b c punSa du- 
cunf ur K A K B K c i crunt anguli ad pundta a b c rcifti c. e 
& quoDlam quadrilaleri a M b k anguli quaiuor quatuor re- 
3ts xquales (unt ; ctenim in duo triangula dividltur, quorum ' 
anguli K a M K B M funi reifti j erunt reliqui a k b a m b du- 
obus reais lequalcs. funt autem & d e g d e f atquales 
duobus redis. anguli igicur ak b amb angulis dec def 
F 3 ie<iuales 



A 



F 

{ 

•i,p 
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aequiles funt, quorum a k b ipfi d e g ed xqualis. ergo re- 
llquus A M B reliquo d t f xqualis crit. limiliter demonltra- 
bicur auguius l n b ipfi De£ xqualis, ergo & reliquus 
M L K clt Kqualis 'i reliquo b d f. sequiangulum igicur elt 
■ L M N iriangulum triangulo d e f ; & defcripcum ell circa 
circulum abc. Quare circa datum circulum rriingulo dato 
xquiangulum criangulum delcriptum elt. Quod ficerc o- 
portebac. 

PROP. IV. PROBL. 

/n dato irtatiguh ctrcutum tiefcribere. . 

Sitdacum criangulum A B c, oportet in triangulo abc cir- 
'-culum dcfcribere. Sccentut ^anguli abc bca bi^riam 

rei^is tineis bd cd qux conveniant inter fe in d punifto ; 

& k pundlo D ad reiias iineas a b b c CA pcrpendicularcs 
i. * ducantur d e d f d g. Quoniam angu- 

lus EBD clt aqualis angulo fbd, clt _a_ 

auccm & rc<Sus b e d recto b f d ajqua- 

lis : erunt"duo triangula eed dbf, 

duos angulos duobus angulis xquales 

habencia, & ununS latus uni lateri a;qua- 

le mrique commune b d , quod fci- 

licct uDi ^ualium angulorum fubtendi- 

tur. ergo & reliqua latera rcliquis late- 
ii.ribus Eq'ialia chabebunt, acquc erit d e 

xqualis df. & eadem raiionc dg sequa- 

iis DF- crgo & de ipfi DG e!t jequalis. 

ires igitur rcitEC lioese de df nc in- 

ter fe squales funt ; quare centro d iniervallo auccm unius 

ipfarum de dp DG circulus dcfcripius eiiam pcr reliqua 

tranlibic purnaai & reflas lineas ab sc ca continget; 

propterca quod redti func ad e F g anguli. li enim ipfas fe- 

cer, qux ab extrcrnitate diamctri circuli ad redtos angulos 
ii.ducitur intra circulum cadet, quod clt abfurdum ■^. non 

igitur centro d, intcrvallo aucem unius ipfarum d E d f d G 

circulus defcriptus fecabit reflas lineas aq bc ca, quare 

ipfas continget; atque erit citculus defcripus in criangulo 

ABC. In dato igitur triangulo abc circulus efc defcri- 

pms elt. Quod iaccre oporccbat. 




L I B E R IV. 

PROP. V. PROBL. 

' Circ» datum tria^ukm chralim Jefcrihere- 

Sil damm criangulum abc oportet circa datum miogu- 
lum Asc. circulum dcrcribere. Sccentur a B a c biftriam • ' 
in D, E punSis : & a pun^is o s iplis a B a c ad redh» 
tngulos i ducantur d p e f qua; quidem vcl intra triangii- * 
lum ABc convcnianr, vel in reila linca e c, vel entra 
^ipfam. convenianc primo incra criangulum io puoAo f : fic 




BF Fc fa jungancur. quoniam igitur ad c(l acqualii dd* 
communis autem & ad redlos angulos dfj cric balit ap 
bali FB sequalis <. rimilitcr oflendetur & cFsequalis fa., 
Ccgo fic 6 F eft xqualis F c. ires igiiur fafqfc imcr fe 
sequales func. quarc centro p, intervaJlo autcm unius ipbrum 
r A F B fc circiJus defcripius eciam per reliqua punfU cranf- 
ibic : aique eric circulus dercriptus circa triangulum a B c 
& dcfcribacur ut a B c fecundo d F E F conveniunt in re^ 
linea B c, in puntio f, ui in lecunda ligura, Sc a f juRga' 
tur. fimilicer demonHrabimus pundhtm i-' cencrum eOe cir- 
cuJi circa criangulum a b c defcripci. ponremo d F e F con> 
pVenianc excra criangulum abc rurfus in f pun^to, ut in 
tenia figura ; & jungantur a f f b f c. & quoniim rurfus 
A D elt aequalis d b, cominunis aucem fic ad re^os angulos 
■jtey balis a f bali f b asqualis erii. fimiliter dctnonftrabimus 
l& c F ipli F A squaiem ak. quare & b F ell xqualis f c- rur- 
iiis i^Cur cencro f, incervallo autem unius ipfarum f A F 3 
F c circulus defcripcus & per reliqua tf inlibic punda y ac- 
icue erit circa iriangulum a b c defcripius. Circa dacum 
;j^(ur triangulum circulus defciipius elt. Qiod focere 
nporcebat. 

Cor. Si triangulum (ic recSanguJuni cenCrum circuli cadet 
in lacus angulo reflo oppofitum. li acutangulum cadec cen- 
tium intra triaogulum. li obcufangulum cadet excra. 

< F* PROP. 
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PROP. VL PROBt. 

Ih d4io citcuU ^uaJratnm dejcribtre. 

Sic datus circulus abcd. oporcet ia abcd circuloqua- 
dratum defbribere. Ducaotur circuli abcd diaroetri ad 
reSos angulos imer te ac bd: & ab bc cd DAJungan- 
tgr. Quoaiam igicur b £ eft 
acqualis e d» etenim centrum 
eil E, communi^ auCem^ & ad 
redlos angulos ea; enc bafis 

«4. primi. B A sequalis «baQ a d. & ea- 
dem ratione ucraque ipfarum 
Bc CD utriq^ ba ad eft xqualis ; 
aequilacerum igimr eft a b c d 
quadrilacerum. dico & redhngulum efle. quoniam enim 
redla linea bd diamccer eft abcd drculi, eric BADfemi- 

h 9^. certii. circutus. quare angulus b a d redu^ ^ eft. Sc eadem racione 
unufquifque ipforum ABCBCDCDAelt redtus. redangu- 
)um igicur ett a b cl> (^uadrilacerum. oftenfum autem e(t, & 
sequilatemm eflTe. erjgo quadratum neceflario erit, 8c defcri* 
ptum eft in circulo a b c d. in dato igitui; a b c d circulo 
quadratum a b c d defcripcum eft. Quod facere oporcebat. 

PROP. VII. pro:bl. 

Circa datum circulum quadratum defiribere. 

Sic datus circulus a b c d. oporcet fcirca a b c D circulum 
quadratum defcribere. Ducantur circuli a b c d duac dia- 
metri Ac bd ad redlos inter fe angulos, & per.pundta a, b, 
C, D ducantur circulum a b c d (J j^ f 

417. tcrtii. condngentes ^fgghhkkf. 
(^oniara igitur fg conun^ic 
circulum abcd, a centro au- 
cem E ad contadfcum qui eft 

y iS. tcrtii. ^d A ducitur E A ; erunc * an- 

fuli ad A red^i. eadem racione, 
: anguli ad {Jund^ b, c, d redti 
funt. & quoniam angulus a £ b redus efl, eft autem & 
e iS.primi. rcdtus E B G j erit G H ![)& A c parallela ^, eadem ratione, &c 
Ac parallela eft fk. limiliter demonftrabimus & utramque 
ipfarum g f h k ipfi b e d paraHelara efTe. quare & g f eft 
1 3o.primi. paralleia H K. <^ parallelogramraa igitur funt gkgcakfb 
f 34.primi. BK, ac propterea g f quidem eft «Sequalis h k, g h, vero ipfi 
f Kt & quoniara a c sequaiis eft b d ^ fed a c quidem utrique 

ipfarum 
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r Ip&nim c H F K eft d ^qualis j d d vero xquatiE utrjque g P 

|ilic, & ucraquG c B FK ucrique cp HK xquahs eric. Kqui< 

..iateruRi igiiur efl fghk quadrilatetum, dico Sc redan- 

gulum ctfe' quoniam enitn parallelogrammum cflGBE*, 

acque elt refius a e b angulus, & ipfe a c b re^us erit. fi- 

militer dcmonltrabimus angulos etiam sd pun£ta 11 k f 

L leilos e(Te. reiftangulum igiturcft quadrilatcrum fghk. de- 

Kmonftratum autcm eit &c xquilaterum. etgo quadratum lic 

Hnecenceft, &dercriprum elt circacirculum abcd. Circa 

K^acum igicur circulum quadratum dcfcriptum dt, Quod 

^ucere oporcebac. 

[ i 



PROP. Vni. PROBL. 
/« t/a(o quatirnto drcttlum dejtrtbeve. 



Sit dacum quadratum a b c d. oportet in quadrato A B r D 
circulum dcrcribere. SeccEur utraque ipfarum a b a d bi- 
fariam ain puniitis f, R. & per e quidem alccrutri ipiarum « la.ptJi 
AB cD parallela *duca[ur eh: pcr f vero ducatur fk pi- 
railela * aketutri ad dc. pa- A K D iji.pdi 

rallelograramum igitur eft u- V^^^\ ~~^ I 

^ numquodquc ipforum a K k d / \I 

Ha HHDAGGCBGCD:& J^ vj V 

Bhtera ipforum qusc cx oppo- l 1 7 

" lito, funt Kqualia=. & quo- [V / < 3+-I»k 

niam da eft Ecqualis abj & 1 ^.^1 ^ I 

ipfiusquidem Aodimidium elt U K C 

A E ; ipQus vero a b dimidium a f \ eric a e ipfi a f SEqualii'. 
quare & oppofita latera sequalia funt. ergo f c eft xqualis 
CE. fimiliter jlemonftrabimus, & ucramque ipfarum gh 
tiK utriquc fg ge aequalem efle. quaiuor igitur ge CF 
c H G K inter fe funt acquaks. icaque ccntro quidem c, in- 
rervallo autcm unius ipfarum gecfghgk circulus dc- 
fcriptus eriitm per reliqua tranfibit punQa, & redtas lineas 
AB bccd da continget; propterea quod anguli adE,F,H,K, 
rcfli funr : fi enim circulus fecabic redtas lincas a b b c c d 
A, qux ab cxtremitate diametri circuli ad rc(3os angulos 
icitur inrra circuium cadet ; quod ^ elt abfurdum. non igi- ^ jg^ ,.„, 
ir ccQcro quidem c inrervallo autem unius ipfarum c E G f 
CH GK clrculus defcriptus redhs lineas ab bc cd da fe- 
cabit. quare ipfas neceirario concinget ; atque erir defcriprus 
in quadraco a b c d. In daro igitur quadrato circulus dcfcri- 
pcui elt. Quod facere oporcetuc. 

PROP. 
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PROP. IX. PROBL. 

Circa Jaium quadratum circulum ilefcribere. 

Sic dacum quadratucn abcd. oporcet circa abcd qua- 
dratum circulum defcribere. Jungantur ac bd, quae 
fe invicem in pundfco e Tecent. 6c quoniam d a eft acqualis 
ab, communis autem ac; dux da ac duabus ba ac sc- 
quales /unt; & bafis dc x- 
qualis bafi bc^ erit angulus 

« 1. piinii. D A c angulo B A c «qualis *. 
angulus igitur dab bifariam 
lcaus eft reSa linea AC.fi- 
roiliter demonftrabimus* u- 
numquemque angulorum abc 
BC D c D A redlis lineis a c ' 
PB bifariam fedum efle. quoniam igitur angulus d a b an- 
gulo ABc eft asquftlis, atque eft anguli quidem dab dt- 
midium angulus e a b, anguli vero a b c dimidium e b a ; & 
eab angulus angulo eba aequalis erit. quare & latus ea 

h ^.prinii. lateri E B eft ^ aequale. fimiliter demonftrabiraus & utram- 
que redlarum linearum Ec e d utrique e a Eb xqualem eCfe. 
crgo quatuor reaae lineac f. a e b e c e d inter fe funt ae- 
quales. centro igitur e, intcrvallo autem unius ipfarum e a 
eb ec ed circulus dcfcriptus etiam per reliqua pundla 
trandbit * atque erit defcriptus circa a B c D quadratum. de- 
fcribatur ut a b cd. Circa datum igitur quadratuiji circulus 
dcfcriptus eft. Quod facere oportebat. 

PROP. X. PROBL. 

Ifofceks friangulum conftituere ^ habe^^s utrmnque 
angulorum qui funt ad bajim^ duplum reliqui. 

Exponatur refta quaBdam linea a b, & fecetur in c 
« II. fecun- pun^o, ita uc redtangulum contcncum fub a b b c aequale «{ic 
di. ' ei, quod ex c a defcribitur, - 

quadrato: Sc centro quidem 

Ay intervallo autem a b circu- 

lus dcfcribatur bdej aptetur- 

que in B D E circulo redta li* 
^i.hujus. neaBDaequalisHpfiAcquaB 

non eft major diametro circuli 

bde: &jundlis da dc, cir- P* 

€ >. hujus. ca a d c triangulum c circulus a c p defcribatuir. jraque quo- 

niam rcdtangulum a b c a^quale eft quadrato quod fit ex 

Ac; 




W." 



L I B E R IV. 
jic; xqualis autcm eft ac ipfi sn; erir fub ab bc rcflan- 
Jum quadraio cx b d xquale. & quoniam eiicta circulum 
ACD rumpium c(l aliquod pundtum r, & a pundo b in 
circulum a c d cadunt dux tc£ix lioex e c a b d, quaium 
akera quidem fecat , altera vero incidil j aique clt re- 
iiangulum fub a b b c sequale quadraio ex d d : rctta li- 
nca B D circulum a c d c continget. quoniam igiiur b d con- ' "-7 
Ltingii, & a contadtii ad d dudta cft nr; crit bdc angu- 
Plus sequalis d ei qui in alterao circuii fegmcnio conlti-*''' 
Pcuitur, videlicet anoulo dac. quod cum angulus bdc a:- 
'■'qualis iit ipfi dac, communis apponatur c d A j toius igirur 
B D A eft fequalis duobus angulis c d a d a c- led ipfis c D a 
D A c exterior angulus b c d elt ' equalis. crgo & b D a ic- ' 5' 
qualis clt ipfi bcD' fcd bda angulus elt/Kqualis angulo/'- 
CBD, quoniam & kius ad laieii a b eit SEqualc. ergo & 
DBa ipfi ncD icqualis erit. tres igiiur anguli bda dba 
BCDinierfe squales funt. & quoniam angulus dbc xqua- 
lifi eft angulo n c d, & htus b d laieri d c eft j Equale. (cd b d f *•: 
ponilur a:qualis ipli c a, ergo & c a eft xqualis c d. quarc & 
angulus CDA xqualis ctt angulo dac. anguli igitur cda 
D Aclimuirumpu ipfius anguii d ac duplicesfunt. cftautcm 
£c B c n angul js angulis c d a d a c Kqualis i crgo & b c d 
duplcjt eft iplius DAC. fed bcd elt xquahs alierurti ipfo- 
jum B D A D B A. quate & uierque b o a d b a ipfius d a b 
eft duplex, Ifofceles igirur triangulum conftimtum eft a d b 

Ihabena utrumque eorum angulorum qui ILinC ad bafim, du- 
plum reliqui. Quud f^ccre oponcbat. 



.prt 
H 



PROP. XI. PROBL. 

fcy» t/ate circuh perilagonum tCfaiiatertim ^ iCqaiangu- 
lum ^efcniiere. 



Sit datus circulus a B c d E. oporiet in a b c d e circulo 
peniagonum icqujlatcrum & squiangulum dcfcribers. Ex- 
ponatur iiiangulum ifofceles 
FGH habens utrumquc co- 
rum qui funt ad b^im g h 
Angulomm, duplum " anguli 
qui eft ad f: & defcribaiur 
in circulo a e c d e rriangu- 
)o TGH fequiangulum t iri- 
angulum a c d, ita ut anguio 
quidem qui cft ad f Ecqualis fit angulus cadj utrique 
Vero ipforum qui ad g h, ut aqualis uierque a c D c d a. & 
uierque 




.bi^ 
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uterque igitur a c d c d a anguli c a d eft duplus. fecetur 
primi. uterque ipforum a c d c d a bifariam c rcSis lincls c E d b : 
&AB BC DE EA jungantur. quoniam igicur uccrque 
ipiorum ACD CDA dupius a 

eft ipGus c A D. & fcAi func 
bifariam rc^ lineis c e d b, 
quinque anguli dac ace 
ecdcdbdda imer k func 
sequales. aequales autem an- 

guli in aqualibus circumfe- 

;. tertn. renciis inhftunc d, quinque ^ ^ C 

igimr circumferentiz ab bc cdde ea sequales func in-' 
i.icrtii. ter fe. fcd aequales circumferentias « «quales reftae Jineae 
fubcendunc. ergo & quinque redtae lineas ab bccd de 
EA incer fe asquales func^ asquilacerum igitur eft abcD£ 
pencagonum'. dico £c xquiangulum cQb, quoniam enim cir- 
cumferencia a b aeqbalis eft circumferentix d e; communi;? 
apponacur bcd. coca igicur abcd circumferencia coti cir- 
cumfercntias EDCB eft aequalis, & in circumferentia qui- 
dem A B c D infiftic angulus a £ d, in circumferentia vero 
e D c B infiftic . B A e. ergo & b a e angulus eft xqualis an- 
gulo AED. eadem racione & unufquifque angulorum abc 
bcd cde unicuique ipforum bae aed eft asqualis. ae- 
quiangulum igitur eft abcde pencagonum: oftenfum au- 
tem eft & aequilacerum efle. Quare in dato circulo penca- 
gonum asquilaterum, & asquiangulum delcripcum eft. Quod 
facere oportebac. 

PROP. XIL PROBL. 

Grca Jatum circulum pentagonum aqutlatcrum ^ ^- 
quidngulum Jefcribere. 

Sic datus circulus a b c d e. oportec circa circulum a b c d e 

pencagonum aequilacerum & aequiangulum defcribere. In- 

pr IX. celligantur pencagoni in circulo defcripti « angulorum pundta 

'«s- efle A B c d E, ica ut circumferentiae abbccddeea fint 

r. tercii. aequalcs ^ 5c per punda a, B) c, d, e, ducantur b circulum con- 

cingentes ghhkkllmmg, & fumpco circuli A b c d e 

centro f, jungantur fbfkfcflfd. quoniam igitur 

re^a linea kl contingic circulum abcde in pundlo c> 

& ^ cencco f ad contaitum qui ett ad c dudta eft f c, eric 

8. tcrtii. F c ad ipfam k l perpendicularis <?. redhis ijgitur eft uterque 

angulorum qui func ad c. cftdem rarione oc anguli qui ad 

pun£ta b d redti funt. Sc ^oniam reOus aiigulus eft f c k> 

quadra- 





quadratum quod fit ex f k aequale ^ e& quadruii ex f c 
c K. & ob eandcm cauram quadralis ex f b b k «qui- 
le eli ^s FK quadratum. n 

quadrata igiiur cx f c c K 
quadratis ex fb sk xqualia 
umt, quorum quod ex pc 
ci quod ex FB eit xquale. 
crgo rdiquum quod cx c k 
reljquo quod ex b k xqualc 
ertc. icqualis igitur eft b K K r j. 

ipfi CK. & quooiam fb cft squilis fc, comraunis autem 
F K, dua: B F F K duabus c p f k aequalcs funt j & bafis b k 
cll xqualis bafi kc; erit angulus ' itaque bfk angulo<8. 
kfc aequalis, angulus vero bkf anguio fkc. dgplus 
igiiur elt angulus b f c anguli K f c, & angulus b k c du- 
plus iplius FKC. cadem racione, & angulus cfd anguli 
CFL elt duplus : angulus vero cld duplus anguli clf. 
& quoniam circumferentia e c circumferenrije c d elt a:qua- 
lis, & angutus bkc angulo cfd Kqualis /erit. atque eft/i^ 
angulus quidem efc anguli kfc dupius ; angulus vero 
DFC duplus ipfius LFC. squaliB igitur cll angulus kfc 
angulo c F L. itaquc duo triangula funt f k c f l c, duos an- 
gulos duobus angulis xquales habcntia, alicrum alceri, &c 
UDum latua uni lateri isquale quod ipfis comraune eft f c : 
ei^o Sc reliqua latera rcliquis lateribus cequalia habebunc;,^!! 
& reliquucn angulum reliquo angulo a:qualem. reifta igiiur 
iinea kc eftaqualis reaac CL, &angulusFKC angulo flc. 
& quoniam kc eft asqualiscL, erit kl iplius kc dupla, 
eadcm ratione, & hk ipfius bk dupla oltendctur. rurHis 
quoniam bk oltenfa elt asqualis ipfiKC,atque cnKLqui- 
dcm dupla k c, h k vero ipEus b k dupla : erit h k ipfi 
K L sequalis. limilitcr & unaquxque ipfarum c h g m m l 
oftendccur sequalis utriquc HK k l. Ecquilaterum igitur cft 
CitiKLM pentagonura. dicoetiam squiangulum elle. quo- 
niam enim angulus f k c clt xquaiis angulo f l c ; & often- 
ftis cft angulus h k l duplus iplius fkc ; ipfius vero f_l c 
duplus K L M : crit & h K L angulus angulo k l m squalls, 
fimiii raiione oftendecur & unurquifque ipforum k h g h g m 
G M L utrique h k l k l m sequalis- quinquc iglcur anguli c h k 
HKL klm lmg mgh intcr fe sequalcs funt. ergo xqui- 
angulum eft ghklm pentagonura. oflenfum autem e(t 
ctiam xquilatcrum efle: & defcripcum cft circa abcde 
circulum. Quod facere oporiebaL 

PROP. 
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EucLiDis Elementorum 

PROP. XIII. PROBL. 
/» dato pentagonOy ^md aijuihlerum ^ eejuiaBguium 
fit, arculum defcribeie. 

Sic daium pentagomim icquilitcrum & fequiangulum 
ABCDE. oporwc in abcde pentagono circjlum defcri- 

li- bere. Secetur uterquc angulorum bcd cde bifiriam « 
rcdtis lineiscF df; &a pundio p in quo convcniunt in- 
ter fe c 1- D F ducantur iz&x. lincs f B f a F k. Quoniam 
igitur B c eft aqualis c d, 
communis autem c f, ^mx b c 
CF, duabus Dc cf zquales 
Tunc, & angulus bcf eii »■ 
qualis angulu d c f. baGs igi- 
(ur B p baQ f D elb '^ ^qualis, 
& BFc triangulum a:quale 
triangulo dcf, & reiiqui an- 
guli reliquis angulis aquales, , <- k i> 
quibus aqualia latera fubtenduntur ; angulus igitur cbf an- 
gulo cDF icqualis ctic. & quoniam angulus cde anguli 
c D F eft duplus, & angulus qmdem cd e angulo a e c aqualis, 
angulusvero cdf angulo cBFsequalis ; eric & cb/i angu- 
lus duplus anguli cdf; ac propcerea angulus ahf angulo 
CBF fequalis. angulus igitur abc bifariam feiftus elt redta' 
linea bf, firoilicer demonftrabiiur unurnquemque angulo- 
jum B A E A E D rcdis lineis a f F e bifariam ledlum cQe. 
^ punao F zd redtas lineas abbccddeea ducantur 

'■ < perpendicukres FG FH fk fl f m- & quoniam angulus 
HCF elt Eequalis angulo kcf; eit aurem & redtus fhc 
redto FKc jequalis: erunt duo triangula fhc fkc, duos 
angulos duobus angulis aquiles habentia, & unum lacus 
uni latcii jequile, communc lcilicet utrifque f c, quod uni 
asqualium angulorum fubtenditur. ecgo & reliqua larera re- 

li. liquis lateribus ^qualia ^' habebunr, atque eric perpendicula- 
ris F H perpendLculari f k Kqualis. fitiiilicer ollendetur & 
unaquxque ipfatum fl fm fg asqualis ucrique fh fk. 
quinque igitur redl:e linex fc fh fk fl fm inter fe a;- 
qualea func. quare^centro f intervallo autem unins ipfarum 
FG FH FK FL FM, circulus defcripcus etiara per reliqua 
tranfibit pundta, & rcdlas lineas ab dccddeea con- 
tingec;propterca quod anguli ad g h k l m re(2:i func. li enim 
non contingec, fed ipfas fecec, qua: ab eKtremitacc diame- 
tri circuli ad redtos angulos ducitur, intra circulum cader» 

a. quod abfurdum ' edc olteafum elt, non igitur cencro f, &: 
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intervallo uno iprorum pundorum chklm drculus de- 
fcriptuErei^s lineas ab Bc cd de ea fecabir. quatcipfas 
contingat necefle eft. defcribaiur ui ghklm- In dito igi- 
rur pontagono quod e(t xquilaterum, & cequiangulum ciicu- 
lus dcfcripcus eft. Quod facere oporietjat. 

cor. Si duo anguli proximi dgnrx Kquilaterse 8c xqui- 
anguls bifecentur, &: a pundto in qur^ coeunt linc£ angulum 
biiccantes, ducantur reitx Hnex ad leliquos figurx angulut, 
omncs anguli Ggurae eruni bifeifii. 

PROP. XIV. PROBL. 
Circa t/atum pentagonum cjuod aquiUterutn ^ aqm- 
angulumjil, mculum fkjcnbere. 

Sit datum pentagonum jequilaterum & xquiangulum 
A B c □ E. oportec circa pentagonum a b c D E circulum de- 
fcribere. Secetur uterque ipforum b<jd cde angulorum 
bifariam . re&is lineis c k p o : A «9 piiiid. 

& 'i pundo p in quo conve- 
niunt Te&x linex, ad pundia 
B A Educantur f r f a f e. & 
unufqujfque angulorum c B a 
B d E A E D re^is lineis b f f a 
FE biforiam * fedtu» erit. Sc 
quoniam an^lus bcd angulo 
CDE eltxqualis- atquc eH anguli quidem bcd dimidium | 

angulus fcd, anguli vero cde dimidium cdf; eric & ' 

TCD angulus xqualis anguto fdc, quare8c latus c p lateri 
FD eftxquale c. fjmiliterdemonftiabiEur&unaquaequeipfa-i^fi.primL. 
rum FB FA fe xqualis unicuique fc fd. quinque igitur 
re&x linesc fa fb fc fd fe mter fe ^quiles funt. ergo 
cencroF,&intervallouniusipfarum fafq fc fd fe, cir- 
culus defcriptus etiam per reliqua [ranfibic puniia : acque | 

erit dcfcriptus circa pentagonum abcde quod «quilaterum 
eft 8c aequiangulum. defcribatur, &: fit abcde. Cicca da- 
nim igitur peniagooum sequilatenjm Sc xquiangulum cir- 
culus ddcripius eft. Quod ficere oportebat. 

PROP. XV. PROBL. 
In <lato circtth hexi^Qnum ^fuikterum, g^ aquiangU' 

lum t&fcribere. 

Sit datus circulus abcdef. oportec in circuJi abcd- 
■P hexagonum xquilaterum, & sequiangulum delciibere. 





.9^ 
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m Ducatur circuli flBCDEF diarocter ad, fumaturque cen- 

W> trum circuli g: & ccniro quidem d, imcrvallo auiem 

^t circulus dcrcriDamr egch, jun^ Eia cc ad punda 

^^ producaniur, Sc jungantur ab bc cd 

^B DE EF F A, diCO hcXHgOnum A BCDEF 

^B zquilaierum £cxquiangulum enTc. Quo- 

^P niam cnim c, pun&um centrum cft a bc- 

^f DEF circuli, erit ge ipfi GDxqualis. 

H rurfus quoniam d centmm cft circuli 

W EGCH, erit DE aqualis dg: fcd ge e) 

ipli c D xqualis oftcnfa el^ cr go c e ipfi 
E D cft a;qualis. ^equilaterum igitur elt 
EGD criangulum, ideoquc tres ipfius an- 

*cor j. guli EGD GDE DEG inter fe Kquales» 

primi. jijat • & funt trianguii Ircs atiguli sequa- 

t ji.primi. les * duobus reiitis. angulus iguur egd " 

duomm rcitomm tenia pars eft. Cmiliter oflendetur & 
Dcc duorum TeCtoium tertia pars. Scquoniam redta Unea 
CG fuper rc(!iam eb inliltens, angulos qui dcincepsfunt egc 

cij.primi. CCs duobus redtis xquales c efficit^ erit fic rcliquus cgb 
tertia pars duorum reitorum. anguli igitur egd dgc cgb 

i ij.primr. inter fe funt acquales. & qui ipfis ad venicem iunc an- 
guli BG A ACF FGF. JEqualcs ^ funt angulis ecd ogc 
CGB. quare fex anguJi egddgccgb dgaagf fge 
inter fe xquales funi. fed xquales anguli Kqualibus cir- 

I is. tcrtii. cumferentiis infilluni c fex igitur ciicumferentix a e b c 
CD DE EF fa inter fe funt ^quales; aquales auiem cir- 

ns.renii. cumfcrenrias acquales / reace lincK fubtendunt. ergo & fex 
reGie linex imer fe zquales fint necefle e(t. ac propterea x- 
quilaterum e(t a bcd e f hexagonum, dico & a:quiangu- 
lum effe, quoniam enim circumferentii a f circumfereniiK 
E D eit squalis, communis apponatur circumfcrentia a Bc D : 
tota igitur fabcd circumfcreatia xqualis elt loti circum- 
fereniix edcba. & circumferentiae quidem fabcd an- 
gulus FED infillit, circumfcreniia: vero edcba infillit 

I*?-'"'"' angulus APE. angulus igitur afe anguloDEF cltsaqua- 

klis, (imiliter oltcndentur & reliqui anguli hexagoni abcd 
E F Ggillatim aequales utrique ipforum a f E F e d, ergo x- 
quiangulum cft abcdbf hcxagonum, oltenfum auiem eft 
& Kquilaterum elTe : & defcripium clt circulo a b c D E r. 
la dato igitur circulo hexagonum :cquila<erum, & xquian- 
gulum defcriptum c(t. Quod faccrc oponebai. 

£x hoc manifetlum ell hexagoni lam,'!, ei quae ell ex 
ccntro circuli xqualeeflc. & )i per pundta aecdef con- 
tingentes circulum ducamus, ciica circulum delcribetur 
bcxa- 



] 
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9% 



f 



bexagonum Eequilarerum & aquiangulum, confcquenter iis 
quce in penragono di^a runi : & prxierea limilifcr io dato 
hexagono circulum inrcribcmus, & circumrcribemub. Quod 
faccce oporccbat. 

PROP. XVI. PROBL. 

L?« iiato cri culo ^aimiecagonttm teqi4italeTum ^ ttfai- 
aftga/um dejcribere. 

t Sitdaruscirculus ABCD. oportcrin abcd circulo quin- 

^agonum aEquiUierum & Kquiangulum defcriberc. SiC 

ic latus trianguli ^quidem iEquiiareri in ipfo cifcuio abcD ' 

•derctipti, pentagoni*vcro ^quilatcri laius a b, quargm igi- * 

tur pirtium eft a b c d f circu- 

lus quindecJm, earum circum- 

fercnria quidem a e c, ter- 

da cxiAens circuli, erii quin- 

que; circumferentia vero ab, 

qux quima eft circuli, eric 

trium. crgo reliqua b c elt 

duarum. feceiur b c bifariam 

io punflo E c. quare uiraque ipfarum a E 1! c circumferentia- t 

rura quinudecima pars eit abcd circuli. fi igitur jungen- 

resBE Ec, aequales ipiis in conrinuum redtas lineasincir- 

culorJABCD apiemus, in ipfo quindecagonum xquilate- ' 

nim & zquiangulum defcripium erit. Quod facere opor- 

tebat. 

Similicer autem iis qua: dida (uQt in pentagono, fi pei 
circuli diviliones,contingentes circulum ducamus, circa ipfum 
defcribetur quindecagonum xquilaterum &: s:quiangulum, 
& iafuper daio quindecagono sequilacero & .equiangulo 
'drculum infctibemus, gc circumfCTibcmus. 




,.J 



• FtuiUimi dtfinbiair latui A Cprrfirop. prxad.fi enim dua tattralitx*- 
gttii cinult ii^aibmtttf Mb a ■vttfm c , hernm BfipopiK ixirema intidim in 
fmiiti A, C txtrCM laerii iritaiuli cpiitfiti. 
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EUCLIDIS 

ELEMENTORUM 

LIBEll SJJINTVS. 
DEFINITIONES. 



I 



k Ats dl magnitudo magnitudiais , 
^ quipdo minor msjorem meiicur. 



Mulliplex cH major miaoris, quando majorem miaor 
mecicur. 

III. 

Proportio fcu ratio clt duarum magnitudinum ejufdem gc- 
neris, fecundum quaniicatem, mucua quxdam habitudo. 

IV. 
Proporctonem habcre inteT fe magnicudines dicancur, qux 
—'"-'■-■""" *■- inviccm fuDcrare poSunr. 



Propornonem habcre intet le iT 
cnuttiplicacx fe invicem fupcrare p 



In eadem propoitiooe loagnitudiiics elle dicilntur, prima 
ad fccundam fic certia ad quariam, qu^ndo primK & tercix 
icqae multiplices, fecundaj & quartiE seque multiplices, 
juxcaquamvis muliiplicationcm, urraquc urramque, vet uni 
fuperant, vel uoSi xquates funt, vet una deiiciuDC, inccr fc 
conaparatx. 

Magnicudincs qus canden] proporcioncm tnbenr, pro- 
poruoQalcs vocentur. 
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Ea magmtudinum Proportimaliam defimtio vul- 
go opud InterpreUs tradttur^ ^uam Ettelides tn E- 
iemento feptimo, pro mmerisjolum pejuit.jeii. 

Magnitudines dicuntur efle proporrionalc, 
— ando Prima Secunda; & Tertia Quartse x- 

emuitiplex eft, vel esEdem partes. 

Sed hxe definitto Numeris C^ quantitatibus com- 
mtnfuralfiiibus tantum compttit ; Adeoque cum V- 
niverfalis mnfit^ reSle ab Euclide in hoc elenunto 
omnium Preportionalium proprietaUs tradituro re~ 
jicitur ; & alia generalis {ubfiituitvT euivis ma^ni- 
tadinumfpecieicengrum/. Interim multum la^raat 
Ittterpretes ut Definittortem hU loci ab Euclide ex- 
po^tam^ ex vulga recepta numeroram Proportion»- 
iium definitione demonftrent i fedfacihus mtdto hm 
ab illafiuit quam iUa ab hac. ^pdfic oftendetnr. 

Primo Sint a e c d ^uatuor magnitadines ^un 
funt in eadem ratione -, prout in defimtione j-'» i»i«g- 
mtudines in eadem ratione effe expenuntur. Sitqtte 
Prima multiplex fecunda^ djco ^ tertiam eandem 
effe muhiplicem ^arte. Sit ex gr. a aqualts j B, 
tritcaqualis y D. Capiatur numerus quUibet v. 
gr. 2. per quem mukiphcitur j 
iS produHus fit lo: Etmagni- 
tudinam a fiS c Primee © Ter- 

.■ ^- , ,-^,- 2A lOB 2C lOD 

tite captantur aque multipiices 

2A 2C. Item magnitudinum z&d Secunda H ^««r- 

ta copiantur aque muUiplices iob, C^iod. Etper 

dtfin, qmntam.,fi ikfint aquales lo B, erint 2 c. *- 

, quales i o d. at quia a eft quintuplrx ex hypothefi 
ipfius B, erant za aquales 10 b. unde (i ac aquales 
I oD. &c aqualit j-d, hoc efi erit c quintuplex ip- 

_fiuj o q. e, d. 

G a Secundo 



» 



&L EMETtTORU M 

Secundo. Si a jit pars qutevis ipjius b, erit 
C eadem pars ipjius d. Nam quia eji Aads. jicut 
C ad D. cumque Afttpars quadam ipjius b, eritBy 
multiplex tpjius a -, adeoque per priorem cafum d 
erit eadem multiplex ipjtus C H proinde c ea- 
dem pars erit magmtadinis d ae ejl a ipfius b. 
q, e. d. 

Tertio, Sit a aqutdis quotlibet quarumvis 

partium ipfius b. dico i£ c eft aquaiem totidem 

fimlium partium ipfius d. v. gr, a infe cantineat 

quartam partem ipfius b quinquies ; hoc eji^ fit 

A aqualis ^b, dico ^ c efe aqualem Id. Nam 

quoniam A ejl tequalis \&; maltiplicando utram- 

que per 4, erunt 2A aquales jb. Capiantut tta- 

que aque mtdtiplices Prima H 

7t -^ ri ,j a: b:: C: D. 

lertta fctt. 4A & 4C; ttem a- 

lia aque multiplices Secunda & 

j-i ^ r 1 '^ ^j ^ J 4A fB 4C J-D 

^uartajctl. j-b ^d. fig per de- ^ ' ^ 
finitionem^ fi ifh fini aquales j-b, erunt 4C aqua- 
les j-D. at oftenfum ejt 4A aquales ejfe j-b. adea- 
que e? 4C aquales erunt fD, C^ c aqualis \d. 
q. e. d. 

IJniverfaliter fit a aqualis ^ b, erit c aqualis 

' D. multipUcentur enim a iS 

^ ^ 7- ,j j^ a: B:r C; D. 

c per m. Et h (3 D per n. 

Et quoniam efi A aqualis „, „„ „^ „„ 

- 2 . * r ■* iTiA nB mc no 

- B, ertt m a tequalts ns i un- 

deper def. j-tamn-rtnic aqualts ViD ; GS caquaiii 
~0. q. t. d. 



F 

^P^ Quando ai 
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VII. 



Quando autem acque inuliiplicium, multiplex quidm pri- 

mse fuperaverii multifjJicetn recundx, multiplex vcro lertiB 

non fuperaverit multiplicem quarCK, tunc prima ad recun- 

dam inajorcm proportionem habere dicitur quam tertiaad 

^ quartam. 

I 



Amlogii eA proponionum (imilttudo. 

IX. 

^ Analogia vero in tribus terminis ad minimum confiftir. 



f: 



X. 

Quando trcs magnitudines proportionales funt, prima ad 
terciam, duplicatam proportionem habere diceiur ejus quim 
habec ad fccundam. 

XI. 

Quando aucem quatuor magnitudines funt proportionalcs, 

prima ad quartam, triplicacam habere propDriiontim diceiur 

"jus quam habet ad fecundam, & femper deiucepB, una am- 

»•■— quoad anaJogia procefTerit. 



XII. 
Homolog^ vel (imilis rationis magnicudines, dicuncur 
anrecedcnces qujdcm antecedcntibus, coafequenCes veto 
confequentibus. 

XllL 
Alcema feu pcrmuCata ratio clt fumptiQ anteccdentis ad 
aatecedencem, & confequeniis ad confcqucntcm. 



Inverfa raCio e(l funoptio confequentis uC anteccdcntis, 
ad ancecedentem, ut ad confequentcm. 

XV. 
Compoficio raiionis e& fumptio antecedeniis uak cum 
confequeatc, tanquam unius, ad ipfam confequcuCem. 

XVI. 
Divilio ralionis elt furopcio exceirus quo antccetiens Ripe- 
rat confequentem, ad ipiam coDfcquenceoi, 

G 3 XVll. 



f 
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XVII. 

Cunverfio niionis efl fumpcio antecedends ad excclIuiTi 
quo ancecedens ipiam confequcntem fupcrat. 
XVJII. 

Ezxqua Gveex scquali[a.e raiio eft, cum plures inagni- 
tudines cxiiieiint, & sUx tpfis numcro sequalc!, qiuebinsc 
ruraaDtur & in cadcm ptoportione, fiieritque ut in primis 
magniiudinibus prima ad ultimam, its in fccundis magnitu- 
dinibus prima ad uJtimam : vel aliier, elt fumptio cxtrema- 
rum per (ttbtradiunetn mcdiarum. 
XIX. 

Ordinata proportio eH, quando fuerit ut antecedcns ad 
confcquentcm, iia antccedcna ad confequentem ; uiautem 
confequens itd aliam quampiam, ita conlequens ad aliatn 
qusmpian]. 

XX. 

Pcrturbata vero proportio eft, quando iribus cxiReniibus 
magRitudjnibuK, & aiiis iplis numero xqualibus, fucric ut in 
primis magniiudimbus anieccdens ad confequcntcm, iia in 
fecundis magnitudinibus aoteccdens ad conrequentcm, ut 
autem in primis magQitudinibus confcquens ad aliam quam- 
piain, ita in rccundis alia quaepiam ad antecedeniem, 

A X I O M A T A. 

I. 

Ejufdem five squalium seque rauliiplices inter fe aequa- 
les liinc. 

IL 

Quarum eadem a;que muliiplex elt, vel quariim acquales 
funt Kquc muStipliccs, & ipfae inter fc func squales. 

PROPOSITIO. I. THEOREMA. 

Si fuerint quotcun/jae magnitudinei i^mtctinqtte rna- 
gmtutiitiitm, afuahnm nunteto, Jiugu/a ftngukrum 
te^ue mukiplkes ; tjuotupUx eH urta tnagnitutfy uni- 

uj, totuphcei erunt ^ otnves omniutn. 

Sini qubicunque magnitudincs a B c d, quoccucque ma- 
|;oinidiocai E F,aequaliumnuinerOj Gngulxungularumeque 
" " mul- 
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ntiltipliceE. dico quotuplcx efl * b ipfius E, tolupUces e(le & 
AB CDfimul ipfaium e f fimul. Quoniam enim a b aquc 
rnultiplex eft ipfms e, ac c d ipCus f i quoc 
magnitudines func in ab iequalcs ipfi B, ^ 
tot erunt & ia cd aequales ip!i f. dtvidarur 
AB <]uideai in parCes ipli e sequales, qux- 
lioc AG gb; & CD dividamr io panesas- ' T 

quales ipfi f, vidcljcet ch hd, eric igitur— l^ 

iuulcitudo parcium CH hd Kqualis mul;i- 
ludini ipfarum ag ob. & quoniam ag cfl 
sequalie f., & ch sequalis f; emni 8c ag^ 
c H xqudes « iplis e f. eadcm ratione quo- 
niam gb elt xqualis e, &: hd ipli pj crunc 
GB HQ iequales "ipfis e f. quoc func icaque 
in AD aquales ipfi e, toc func & in ab" 
CD sequales ipfis e f. ergo quotuplex eft ab 
ipfius E, cocuplices etunc & ab cD fimul 
ip^rum E F (imul. Si igitur fuerint quoccun-^ 
que magniiudines quotcunque magnicudi- 
mim,!Equalium numeto,(inguliE fmgularum leque multipliccs; 
quocuplex eft una n^agi^itudo unius, totuplices erunc & 
oinoes omnium. Quod demonftrare oportcbac 

PROP. 11. THEOR. 

'S^ prim» fecunda aque mahiplex fuerit cc iettt» 
quartte, fueril aulem ^ faint» feiunda tcque mul' 
tipkx ac [exia quart^\ erit etiam compa/ita prima 
cum qainta fecutte^a tefue tnu/trp/ex ac tertia cum 
Jexta quarta. 
Sit prima a s fecund^ c xque muliiplex, ac certia d s 

Jluartsc F. fit autem 8c quinta B c aT 
ecuadse c xque multiplex, ac I 
feica BH quarc^ F. dicq & compo- T 
Ctam primam cura qtnnta fcil. ag Bt 
lccund^e c xque miikiplicem efle, 1 
ac terciam cum lexta Ic. dh quar- I 
tae f. Quoniam enim a e seque mul- t 
tiplex eft c, ac DE iplius p; quoc 1 
magnicudincs func in a a Ktiuales G C H p 
c, cpt crunc & in d'e ^qiiales f. eadcm ratione & quo: 
font in fi G iequales c, coc & in e h erunc aquales f. quot 
igitur (um in coia ag asquales c, coc erunc & in cota dh 
xquales f. crgo qaocuplcx eft a G iplius c, cocuplex cft & 
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D H ipfius F. & cotppofica igitur prima cum quinta a t fe- 
cundas c xque mulciplex erir, ac tertia cum fexta qh 
quarcae f ' quarc fi prima fecundac aeque mulciplex fueriry 
ac tercia quarcx, fueric auccm &quinca fecundae aeque mul- 
tiplex, ac fexca (juarcae j eric compofica quoque prima cum 
quinca aeque mulciplex fecundae, ac tercia cum fexta quartae. 
Quod oportebat demonftrare. 

Iprop. iil theor. 

Si prima fecunJa atjuc multipk» fuerit ac teriia 
quariiC ; fumantur auiem aque mubiplices prima 
^ tertia ; erii (^, ex nequali^ fumptarum uirajue 
utriufjue aqui muhipleXy aliera juiJem Jecund^^ 
aJiera vero quarta. 

Sit prima a fecundas b asque multiplex ac tertia c quart^ 
p : & fumancur.ipfarum a c aeque muiciplices e f g h. dico 
E F aeque mulciplicem 
efle ip&us b, ac g h ipG- F 
us D. Quoniam eniro 
EF aeque multiplex eft 
ipfius A, ac G H ipfius c ; 
quot magnicudines func y^^ ^ 
in £ F asquales a, coc 
erunt &: ih g h aequales 
c. divi(;Iacur e f qui- 
dem in maghicudines 

ipfi AaequaleSEKKF; E A B ^ C D 
GH vero dividatijr m ** ^ j-* 

magnicudines aequaies c, videlicet g L L H. erit igitur ipfa- 
liim E K K F mulcicudo aequalis mulcicudini ipfarum g L l h. 
& quoniam asque mulciplex eft a ipfius b ac c iptius d \ ae. 
qualis aucem ek ip(i a, & gl ipli c; eric ek xque mul-- 
tiplex ipfius B, ac G L ipfius. d. eadcm racione aeque multi- 
plex erit k f ipfius b, ac t h ipfias d. quoniam igicur prima 
EK fecundiee b aeque multipleic ett, ac tertia gl quarcacD; 
eft aucem & quinca kf fecundae b aeque mulciplex ac fexca 
l h quarcac d : eric & compofica prima eum quinca e f, (e- 
. hujus. cundas b asque mulciplex <*, ac cercia cum fexca g h, quartae 
D. Si igicur prima fecundae aeque fueric mulciplex ac cercia 
quarcae, furoantur aucem primac & certiae acque mulciplices : 
erit &, ex: aequali, fumpcarum ucraque ucriufque aeque raulci- 
piex, altera quidem fecundaS| altera verp quartas. Quod 
pftcndiflfe oportuit. 

PROP. 
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PROP. IV. THEOR. 

LSS prmn aJ fecumiam eanJem hahet proportknem 
^L, ^uam tertia ad quartam : ^ £que muhiplkei pt'im<e 
^F ^ tertite ad aque multiplicei jecund£ ^ quarta-, 
^B jttxta fHamyis multiplicationem, eandem proportia- 
^H nem hahhunt, mter je comparatiff. 

^B Ptimi A ad fecundam b eandem proporiionem habeic 
H^ain cenia c ad quartam d : & fiiinantur ip&rum qujdem 
' A c uccunque aquc multipli- 

ces E F i ipfirum vero b d aliffi 

utcunque xque multiplices g h. 

dico E ad G ita c(le ut p ad h. 

Suininmr rurfus ipfarum e F x- 

que multiplices k L, & ipfarum 

c H ccque multiplices m n. quo- 

niam igitur e aeque multiplex eft 

ipGus A, atque f iplius c; fu- 

oiancur auiem ipfarum e- f Kque 

njulciplices k l : cnc k sque 

mulciplex • ipfius a, atque l ipii- 

usc. cadem rationc M icquc muU" 

tiplex eric ipfius u, acque n ipfius™ 

D. 6c quoniara eft ut a ad b ita 

e ad D- fumpcx autem funt ipfa- - 

rum A c xque multlplices K l; 

& ipfarum b d alix utcunque x- 

que multiplices m n : fi * k fu- 

pcrat M, fuperibit & L ipfam n^ 

£c G xqualts xqualisj & G minor 

minor. funtque k l quidem ipla- 

rum B F xque muliiplices; m n 

vero iprarum g h alise uicunque 

xque mulriplices. ut Igitur e ad 

G iia r eiit f ad h. quare (i pri- 

ma ad fecundam candem habeat 

proportiooem quam tertia ad^ 

quariam^ 6e afque multiplices primai ac tertix ad xque 

FQultiplices fecundx ac quarcK, ju^ita quamvii mukiplicaiiQ- 

nem, eandem proporrionem habebunt, inter fe connparatae. 

Quod demonllrare oponebac. 

Quoniam igitur demonftratum ell fi k fuperat m, & l 

ipfam M fuperarej & fi xqualis, sequalem tde, &:fiminor,' 
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inorem ; conftac ctjam fi t^ fiipcrarac k, & n fupcrare ipfkm 
& G xquali*, SEqualem efle ; & Q minor, ininorcm j ac 
opEcrca ut G ad E ' ica cfle h ad f. 

Car. Ex hoc roanifeftuin eii, li quatuor magnitudines rtnt 
proporrionalcs, & tnverfe proportionales tflc. 

PROP. V. THEOR. 

Si tnagHilu^o magtiilu/iMis aque muhipkx fu atijue 
ahlaiA ablat^e ; ^ reiiqua. reiifaa? aqae multiplex 
erit ac tsta totiut. 

Magnimdo a b magnitudinis c d aeque mu^ciplcx fit at- 
que ablata a e ablacae c F. dico & reliquam e b reli()U3e p o 
xque muliiplicem elle aique totam a k 
totius CDi Quoiuplex cnim eft ae ipiius A'' 
CF, lotuplcx fiac & F. B iplii» cg. & quo- 
niam a t; a;que multiplex elt cf atque eb 
ipfius cGi eric ' ae xque muJtiplex cFj E 
ac AB ipfius gf; poni'ur autem xquc muU 
tiplcx A E ipfius c F, ac A B ipGus c d. 
xque muliiplex igiiur ell ab uCriufque gf 
1. C O i ac propterea g F ipli c d eil ^^ Kqua- 
lis. communis iiuteratur c f. reliqus igt- ^ ry 

(Ur G c aiqualls efl: reliqux d f. itaque 
quoniam AEa:quemultiplexett cF, ac eb ipfius cG, eftque 
CGKqualis df; erit Aaaquc mulciplex CFjSCaB iplius fd. 
xquc muUiplex autem poniiur a e. iptiut c f, ac a b ipiius 
CD. ergo E8 eft xquc muliipiex rxj, ac ab iplius c d- & 
reliqua igicur e d rcliquK f d xque multiplex eft, atque tota 
A B torius CD. Quare fi magmtuiio roagnitudinis aque mul- 
tiplex fit atque ablata ablatae : 8c rcliqua reliquK sequc eric 
mulciplcx, ac lota lotius. Quod oportcbat demonftrarc. 

PROP. VI. THEOR. 

Si ^u£ magnitudinei daarum magnitudmum teque ^ 

multiplices Jint^ ^ ablat^ quiedam fint earundem 

a!^ue muhiplices : erunt ^ retiqn^ vel eijdem *■- 

^uales, vil ipfarum aque muhiphc%S'. 

Dux magnitudincs a b c D duarum magnitudinum e f 
seque mulciplices finc, & abhtx a g c H e^irundem fint «que ^ 
multiplices. dico & reilquas g b ti d vei iplis E f xqualcf 

cilc, 
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eOe, vel ipfarum «que multipliccs, Sic eiiim prjmo ( 

xqualis e. dico & hd ipfi f efle ac- 

quilem. ponarur ipfi f a:qualis c K- & ^ 

quoniani ^G xque muliiplex ell e ac 

c B ip(ius ¥ i eftque g b ^uideir xqua- 

lis Ej CK vero xqualis f: eric ab 

aquc muliiplex « e, ac k h ipflus f. 

seque autem multiplex poniiur a B ^ ' 

ipfius E, ac c D ipQus f. ergo k H s- 

quc roultiplex clt f, ac c d iplius f. 

quoniam igitur utraquc ipfarum k h 

CD eft aque multiplcK f, eric k h fc- 

qualis^cD. communis auferatur c h. 

crgo reliqua kc rcLiquse HD elt x- ' 

qualis. fed k c cft ^qualis f. & h d 

igituT ipli p cLt squalisj ideoque c b 

ipfi E, & H D ipfi F aquilis etit. fi- 

miiitcr demonlirabimus fi c B mulii- - _ 

plex fijeric ipGus e ; gc h d ipfius f '' 

iEque muliiplicem efle. Si igitur dua: 

magtUEudines duatum magaiiudinum 

acque multipliccs jinC, & ablatx qux- 

damlint earundem ^que muliiplices : 

erunt & reliquse, vel eifdem jequalcs, 

vel ipfirum seque muliipHces. Quod 

demonltrare oportcbac. 
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PROP. VII. THEOR. 
ks ad emJem eatidem habent proporlioMem, ^ 
eadem aJ aqaales. 



SiDt aquales magniludines a it, alia aucem qusevis magni 
ludo c, dico utramque ipfarum a b *" 
■d c candem proportionem habere : 
& c ad utramque a Bfimiliier can- . 
dcm habere proporcionem. Suman- 
tur ipfirum a e teque rr.ultiplices 
D E, & ipfius c alia utcunque mul- j 
liplex p. quoniam igirur aeque mul- 
tiplex cft D ipfius a, ac e iplius b, 
eftque a ipfi b xi^uaiis; crit & D 
aequalis' e- alta auiem utcunque eit 
F. ergo fi D fuperat f, & E ipfam 
F fuperavic, & li squalis, «qualis ; 
^fiisiaoT, minor. ^funCD Equi- 
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dem ipHirun] a b xquc multipliccs : f vcro alia uccunque 
!■ Defin. aiulriplcx ipfiufi c- crir igitur * ut a ad c. ita b ad c. dico 
">'"■ infupcr c ad utramque ipfarum a b eandem habere pro- 
poriionem. iifdem cnim conftruftis fimiliier oltcodemus d 
ipli E xqualem eflc, (j jgiiur f {upcrat d, ipfam quoqae e fu- 
perabit; & fi scqualis, Kqylis; & fi minor, mmor. atque 
eft F quidem ipiius c muSipLexi d e rcio aliae uicunquc 
aeque mulnplices ipfarum a b. crgo 'Ut c ad a, its cric C ad 
b: vEquales igitur ad eandem, eandcm habent proportio- 
cein, & eadem ad xquales. Quod oHendere oportcbat. 

PROP. VIII. THEOR. 

/n/Cfua/mm magmttiJivummajor aj earniem,majerem , 
habel prcporiionem, ^uam minor. fy eadem ad mi- 
noTem, majtrem proportionem habel, fuam ad ma- 
jorem. 

Sint iniequiles magnitudioes, a s, c, & fic a b major. fic 
ilia vcfo utcunque u- dico a B ad d majorem haberc pro- 
portionem quam o ad d. & d ad c majorem haberc pro- 
portionem quam ad a b. CJuoniara a b major eft quam c, 
ponatur ipli c aequalis b e, hoc 
cft A B exccdit c per a B- itaque 
AE aliquoties mukiplicata ma- 
jor 'crit quam d. multiplicctur 
A B quoad fiar major quam o. 
&tquc ipfius multiplcx f a ipfa d 
ma^or. quocuplex autem ett f g 
ipGus A E, lotuplex fiat G H iplius 
E B, & K ipfius c. fumaiur eiiam 
ipfius D dupU quidcm l, iripla p, 
tx, (ic deinceps una amplitis, quo- 
ad ea qux fumitur mLiltiplex i- 
plius D, fiat prima quae fic major 
quam k ; fir iUi N- litque m mul- 
tiples ipfius D proximc minor 
quam n. quoniam iiaque n pri- 
ma multiplex elt ipCus d qos 
major cil quam k ; crit n Don ma- 
jor qujm k, hoc cft k non 

iqtie muliiplexlit fc iplius a E ac G H ipVius e b, eric fo 

'■ Kquc muliiplex ak ac fh iptius ab*. leque autcm mulci- 

plex cft FG ipfius ae aCK ipGus c, ergo fh squc raulci- 

plex eft A B, ac K ipfius ci hoc eft p h k ipfarur --■"-- 
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: mtnor quam m, 



£c cum 



AB &C 

func 



funt xquc [nulciplices. tatfus quoniim g h xque tnuUiplex 
e(t ipfius E B ac K iplius c, eltque e b xqualis c erit & g H 
ipli K xqualis c. fed k non minor elt quam m. non igicur a a r i.Azim 
roinor crit quam m, fed eii f g major quam u, ergo :ota Iwjai. 
FH major eric quara m & D. fed m & d fimul func sequales 
ipli N, quia M cil mulciplex ipljus d ipfi f proxime ininor, 
quore fh major eric quam n. unde cum fh fuperat N, K 
vero ipfam n non fuperat, & funt f h & k xque multiplices 
ipfarumAB & c, & elt n iplius oalia muliiplex, ergo '^ aB^ . oej 
ad D majorem ratioDem habebic quam c ad d. Dico prsete- bujui. 
rcft & D ad c majorem habere proponionem, quam d ad 
AB. iifdem enim conllruais fimilitcr ollendemus n fuperare 
. E, ipfam vcro F H non fuperare. aiqueeft n mulciplex ipfius 
D, &FH K alis uicuoque ipfarum ab c xque mukiplices. 
ergo D ad c majorein proporcioncm habei '', quam d ad a B. 
Iiuequalium igitur magniiudinum major ad eandcm majorem 
habei proporcionem, quam minor, & eadem ad minorem, 
majorem proporiionem habct, quam ad msjorem. Quod 
olKadcre oponebac. 

PROP. IX. THEOR. 

Sg^ eanJem praportroaer» hahent aei eanJem, inter Je 
funt a^uales ; ^ aJ faaj eadem, eandem habet /fc- 
fnrtionem, ipja etiam inter fe funl .cquttks, 

Ha[>eat enim utraquc ipfarum a s ad c eandeffl proportio- 
□em, dico A ipfi B sequalem elle. nam fi non effet sequalis, 
oon haberei oucraquc ipfiium A Bad can- 
dein, eandem proportionem. babec aurem. 
zquaUs igitur elt a ipli G- Habeat rurfus c 
ad ucramque ipfarum a b eandem propor- 
tionem. dico a scqualem eHe ipfi a. nifi 
enim ica fic, non 'habebit c ad utramque 
A B eandem proportionem. habet autem. 
ergo A ipfi B neceflario elt sequalis. Quae 
igltur ad eandem, eandem proportioncm 
babent, aequales inter fe funt : & ad quas 
eadem, eandem habet proporcionem, ipfse 

ir fe funt icquales. Quod demonftrare oporicbat; 
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PROP. X. THEOR. 

MagnirutiiHUm proportionem habentiut» aJeandeft, quee 
majarem proportionem habet, iUa major efl ; ad ^uam 
vero taJem tiiajotem habet proportmem,iUa minor ejl. 
Habeic enim a ad c majorem proportionem, quam b ad 

c, dico A qium b majorem cnb. li enim non clt major, vel 

xquaiis cA, vcl minor. sequilis autcm non elt a ipli n uLra- 

queeoim ipfjrum a b ad c eandem habe- 
■ rcr 4 proporiionem. aiqui cindem non 

habct. non cft igiiur a ipf.i F sequiilis. fcd 
' ncquc minor elt quam b, habercc i enim 

A ad c minorem proporiionem, quam B. 

atqui non habec minorem. non igi^ur a 

minor dt, quam e. oltcnfum aucem cft 

ncquc elTc «qualem. ergo a quim s ma- 

Jor erit. Habeat rurfus c ad b majorem 

proporiionem quim c ad a. dico b mi- 

norcm effe quam a. fi enim non eit mi- 

nor, vel aequalis eft, vel major. squalis udque non eft b 

ipfi A, etenim c ad utramque ipfarum a b eandem propor- 

cioncm ihaberet. non habec autem. ergo a ipfi b non eft 

xqualis. fed neque major c{t b quam a , habeiet enim c 

ad B minorem i proporiionem quam ad a. atqui non habct. 

non eit igitur b msjor quam a. otlenfum aiirem elt neque 

asquatem ene. ergo b minor cric quam a. Ad eendcm iglrur 

Eroportionem habencium, qnx majorem proportionem ha- 
ec, illa major cft ; & ad quim eadem majorcm habec pro- 
porcioncm, ilU minor eit. Quod oportebac dcmunitrare. 

PROP. XI. THEOR. 

Sl^te eidem ticdem fttat propertiotiei, ^ mter fe ea- 

dem funt. 

SiQt enim uc a ad b iia c ad d : uc auccm c ad d ita e 
ad F. dico uc a ad b, ica eOc e ad f. fumaniur enim ipTa- 



rumquidem a c e sque mulciplices g H k; ip&rum vero 
« D F aliic utcunque sque muUiplices l m n. QHoniam igi- 

c«r 
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tur cR uE A ad b, ita c iid d, 8c rumptx funt tpr&rum a c 
xquc multipliccs c u, & iprarum b o alix uccunque xque 
[nuttiplices l m ; fi «g fuperai l, & H ipfani m luperabit; 8c 
3 xqualis, sequalis ; fic fi minor, tninor. rurlus quoniam dl: 
~C c ad D, ita & ad f, & fumpix funi iplaium c t xque 
lultiplices li K, ipfarum vcro d f alijc uccunque Kqae mul- 
bpHces M N j li ' H fuperat m, & k ipram n fuperabic j SiHtf. dA 
^oalis, Kqualisj Scfi rriinor, minor. fcd fiHfaperaiM, &l">jai. 
[ fupcrabit Lj & fi sequalis, xqualisj &c li minor minor j 
^uare li c fuperat l, & k ipfam n fuperabic; Sc G Mualis, 
sequalis^ & (i minor, minor. & funt c k quidem iplarum 
A E aeque mulriplices ; l n vero ipfarum a f ali^c utcunque 
aquc multiplices. ergo ■• ut a ad e, ita crit e ad ¥■ Qux igi- 
nir cidem escdcm funt proportiones, & inter fe cEcdem (unc, 
Quod oltendille oponuit. 

PROP. XII. THEOR. 
jSi efuotemque ■magnitudina proportiomks fuerint ; ut 
ad unam coafe^aentmmj ita p- 

tfeqaenlei- 



mia mtecedentiu 

Tunt antecedentei otnnes ad omnes c 



Sint quotcunque magnitudines propbnionales a B c d 
E F, & ut A ad B, ita lir c ad d, £c £ ad f- dico ut a ad b, 
ita efTe a c E ad b d f. fumantur enim ipfarum a c E x- 
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-) Mi- 



que multiplices g h k, & ipfarum b d p aliK urcunque 
icque muhipliccs l m n- Quoniam igjiur ut a ad b, ita eft 
cad D,&EadF,& fumptse funt ipfarumquidem A c e aequc 
multiplices G H K, ipfarum vero b D F alite utcunque seque 
tnulcipUces l m n j fi ' g fuperat l, & h ipfam m fupera^t, . 
Sc K ipfam » ; & (i aequaJis, xqualis j & (i ininor, minor. 
quare & li g fuperac l, fuperabunt & g H k ipfas l M n i 
^fixqualis, a:qualcs; & fi minor, minores. funcque g, & 
G H X ipfarum a, Sc a c e sque muliiplices, quoalam li 
foerint quotcunquc magnitudines qaoicunque magnitudinum, 
scqualium numcro, fmgula: fingularum xquc mukiplices j 
quocupleic elt una magniiudo unius, cotuplices » erunc fic, 
omnes otonium. £t cadem raiione l & l m n ipfarum 
~c B o F func Kque muluplices. eit igitur «uc a ad e, ita 
A C K 
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A c B 2d B D F. Qiiirc fi quotcunquc cnagniludines propor- 
tlonales fucrini, ui una aaiccedentiuip ad unam conlequen- 
tium, ita erunt ancecedentes omnes ad omnes confequcntes. 
Quod dcroonltrarc oporccbat. 

PROP. Xm. THEOR. 

Si pritna ad fecundam eandem babeat proportianetn 

fuam lerlia ad tjttortam, teriia aulem aa ijuarfam 

majorem proportimem hahe*t fuam ^uinta ad fex- 

tam : ^ pttma ad fecundam majcrem habebil pro- 

portionem quam qainta ad fexlam. 

Ptima enim a ad fecundam b eandem proportionem ba- 

bcai quam teriia c ad quartam d, icrtia auLcm c ad quariam 

D majorem habeit proportionem quam quinta e ad ic^tzra 

V- dico & primam a ad fecundam b majotem proportionem 

M. . . Cr. i H' ^ 

A. . C' * t. . 

B^ . D- . F. — - 

N, , , , K» . 1— L»— ' — ' — • 

habete, quam quiniani e ad fextam p. Quoniam enimc ad 
D majorem proporcionem habc: quam e ad f, func quscdam 
ipfarum c E icque multiplices, & ipfarum d f aliae utcun- 
que aequc mukiplices ; uc muhiplex <• quidcm c fupctet mul- 
lipiicem d; multiplex vero e non foperet mulciplicem f. 
fumamur. & fint ipfarum c e zque multiplices g h, & ip&- 
rum D F alise uicunque icque roultipUccs k l, ita uc c qui- 
dem fuperet k ; h vero ipfam l non fuperci : & quoiu- 
plcx eit G ipfius c, tomplex (ii £c m ipfiua a; quotoplex 
autcm K ipfius d, tomplex lit & n ipfius e. fic quoniam 
elt ut A ad B ita c ad c, & fumpix funt ipfarum a c x- 
que multiplices m c, & ipfarum b d aliffi uicunque xque 
muitiplices n K ; fi ^ M fuperat n, & c ipfam k fuperabit j 
& fi aqualis, sequalisi & fi minor, minor. fed g fupcrat k. 
ergo 5c M ipfam N fuperftbic. h vero non fuperat l. funique 
M H ipfaium A E sque muUiplices, & n l ipfarum b f aliae 
uccunque ^que muliiplices- ergo a ad b majorem propor- 
tionem habebic 'quim e ad f- Si igitur prima ad fecun- 
dam candcm habeat proportionem quam tertia ad quartam ; 
tercia vero ad quarcam majorem proportionem habeai quam 
quinta ad fcxtam : 6c prima ad fecundam majotem habebic 
proportionem quam quinta ad rcntam. Quod ollendere 
Sportcbat. PROP. 
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PROP. XIV. THEOR. 

'?>}ma ad letundam eandem haheal propoTtionem 
^uam tertia ad ^uarlam ; prtma autem major fit 
€jHam tertid : ^Jecunda ijuam quaria major erit ; ^ 

Ji^qualii, aquah; ^Jiminor, minor. 

Frima enim a ad fecundam b eandem proporiionem ha- 



B 



[ quam leriia c ad quartam d : major autcm fit a quam 
R. dico & B quam d majorem eile. Quuniam enim a major 
t& quam c, S: alia ell uicunque magni- 
tudo B, habebic " a ad b majorem pro- 
poraoncm quam c ad b; Ted ur a ad b 
ita c ad d. crgo & c ad d majorem ha- 
bebii t proporiionem quam c ad b. ad 
quam vero eadem majorem proportJo- 
nem haber, ilia minor ' eft. quare d 
elt minor qu^ b, ac propierei b quam 
D major erit. limiliter demonilrabimus & 
(i A aequalis flc ipfi c, & b ipfi d eHe x- 
qualem ; 6c li a lit minor quam c, & 8 
quam d minorcm effe. Si igitur prima ad fecundam eandem 
habeai proporiionem quam lercia ad quflriam ; prima auiem 
major (ic quim certia, & fccunda quam quarta major erit ; 
& (i aequafis, requaiis ; & (i minor, minor. Quod dcmon- 
ttrare oportebac. 

PROP. XV. THEOR. 

Tartei ivterfe comparatai eandem habent proportiontm 

quam hahent earum ^que muUipHces. 

Sit enim a b sque muliiplex c, ac d e ipfius f. dico ut c 
«d F, ica elTe a b ad d u. Quoniam 
enim aeque muliiplex ett a b ipfi- 
us c, ac D E ipfius F ; quoc ma- 
gnitudines funt in a b lequales 
ipii c, totidem eruni & in D E 
iquales f. dividacur a B in ma- 
gnicudines ipQ c xquales, qu£c 
(irit AC GH hb; & DE divida- 
Cur in magoiiudines xquales f, 
videlicec in D K kl lc; eric igi- 
ttir ipfarum a g g h h b multi- 
ludo aqualis multitudini dkki. "^ ^ "" *' 
L E. £c quuaiam xquales runc a e g ii h B, funtque d k k l 
H iE 



: 



E 



14 EUCLIDIS Elementorum 

. '■ujuj. L E imer fe xquales ^ uc a g ad d k, ita •< erit g h ad k l, & 
1. hujut- H n ad L B. atque erit ' ut una' aacecedentium ad unam 
conrequentium, ica omnes antecedenccs ad omnes confe- 
quences : cfl igitur uc ac ad d K, ica ab ad ds.- Ted ag 
ipfi c eft iequalis, & d K ipG e- ergo uC c ad f, ita crit a b 
ad D E. Parces igicur incer fe comparatK eandem habcnt 
proponionem quam habent earum a;que mulciplices. Quod 
oftendendum fiiic. 

PROP. XVI. THEOR. 

Si ^uatuar tnagnituJiaes propartioniiks fuermtt ^. 
psrmtitara proporlionales ermt. 

Si quaiuor magnicudines proporiionales a n c d, fiC- 
que ui A ad b, iia c ad d. dico & permutatas proportio- 
rales efle, videlicec uc a ad c, iia ede b ad d. Sumaniur 
eDJm ipiarum gui- _ 

dcm A n aiquc mul-^ ' ' ' " 

tiplices E F, ipfarumAi ' Ci ■ I 

vero c D aliac utcun-B, , d( , 

que Ecque mulcipli-^ _ ,^ 

ces G H. &quoniam^' ° ' ' "■* t— h 

Kque mukiplex elt e iplius a, ac f ipfius b: parces aucem 

4 tf , Iiujuj. iocet fc comparatK eandem habent « proporcionem quam 
habenc earum asque multiplices ; erit uc a ad B ita e ad f. ut 

i 1 1; huju<. aucem a ad b ita c ad d, crgo & ut c ad o ica * k ad f. 
rurfus quoniam c, n funt ipfarum c d equc niulciplices» 
partes autem inter fe comparatK eandem habenc proportio- 
nem, quam habcnt earum aeque multipliccs j erit .1 uc c ad d 
ica c ad h. fed uc c ad d ita e ad f. ergo '& ur e ad p 
iia G ad ». quod li quaiuor magnitudines proporcionalcs 
Lbiiiii. ^"^> P"™* autem major fic quhm certia ; 'tf. iecunda quam 
" quarCa major erit ; & li jequalis, sequalis ; & fi minor, minor. 

Ii igitur E fuperac c, & f ipfam H fupcrabiC; & li ifqualis, 
xqualis; &I1 miaor, minor ; funcquc e FipDrumA b xque 
mulciplices, & c h tpfarum c d alix utcunquc a;que mul- 
tiplices, ergo 'J ui a ad c iia eric b ad d. Si igicur quaiuor 
magnitudines proportionales fuerint, & permuuisc propor- 
lionalcs erunc. Quod oltendetc oportcbat. 
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PROP. XVII. THEOR. 

'i compofiliC miigu/tudines Jint proporlionales^ ^' di- 

vijtt' proporlionales erunt. 

Sint comporitx magnicudines proportionales ab be cd 
F. hoc cft uc A B ad B E, ira fit c d ad d f. dico etiam di- 
ifas proportionales cflb, videiicet uc ae ad eb ica «fle 
■ F ad F D. famantur enim ipfiium quidem aebbcffd 
:que mulciplices c h h k l m 
MW, iprarum vero eb fd aliae 
utcunque «quc mulciplices kx 
N P. Quoniam xque mulciplex eft 
G H iplius A E, ac H K rplius B B i 
eric a G H iplius a e leque mulci- 
plei^ ac G K ipfius A B. £eque au- 
tem multiplex eft c h iplius a e , 
ac L M ipfius c f. ergo g k seque 
tnulciplex cll a b, ac l m iplius 
CF. rurfus quoniam ^que mulii- 
plex clt L M ipfius c F, ac m n 
Ipfius fd; erjt " Lm leque mut- tr A C L 
'•"ilex CF, ac LN ipiius cd. fed aeque mulciplex erac lm 
__ ius CF, ac GK ipfius aa. ^que igicur mulciplex eft gk 
.^us A B, ac L N ipfius c D. quare g k L N ipfarum a b c D 
tequc mulciplex erunr. rurfus quoniam sque multiplex elt 
a K iplius E B, ac M N ipfius f d : elt autem & k x ipfius e b 
xque mulciplex, ac N p iplius f D ; & compofica H x ipfius 
E B seque muldplex elt ^ ac m p iplius f d. quare cum lic 
UC AB ad BE,'i[a cD ad df; Sc fumpcx finc ipfarum qui- 
dem A B c D xque multiplices g k l n, iplarum vero e b 
FD ali^ uccunque xque muiciplices hx mp: G ^gk fu- 
perat h x, & l n fuperac m p ; & fi sequalis» squalis j fic Q 
minor, minor, fuperec igitur gk ipfam hx, communique 
abtata h k, & g h ipfam k x fuperabic. fed fi g k fuperac h x, 
&LN fuperac mp: icaque fuperat ln ipfam mp: commu- 
nique m n ablata, & l m fuperabit n p. quare (i g h fuperat 
K X, & L M ipfam N p fuperabit. fimiliter demonftrabimus 
6e fi o h fic sequalis k x, & l m ipfi n p efle cequalem; & fi 
minor, minorem. func aucem g h l m ipfarum a e c p ^eque 
multipliccs, & iplarum eb fd alite uccunque jeque mul- 
tipUces K X N p. ergo t uc a e ad e b ita eric c f ad f d. Si 
igitur compoliiffi magniiudines fint proportionales , & di- 
vife pcoportionales erunC. Qjod demonltrare oporccbac. 
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PROP. XVIII. THEOR. 

Si Jivife ma^nUuJines fint propQrtianaks, ^ compo' 
JiliC proporliotiaies erunt. 

Sint divirx magnirudines proporcionales aeebcffd: 
hoc c(l ui A E ad E B, ica c f ad f d. dico eciam cocnpofitas 
proportionalcs efle, videlicec uc a b ad b e, 
ica cRc c D ad D F. Si enim non eft uc a b , 

ad D E, i:a cD ad D f^ eric uc ab ad be, ^ 
ica c D vel ad minorem quim f d, vel ad ma- j 
jorem. {ic primo ad minorcm, nempe ad 
DG. & quoniam e(t uc a b ad b e, ita c D i£ - 
ad Do, coropoiirae magnitudines func pro- 
porcionalcs ; ergo £c divifx proporcionales 

■ i7.hujas. erunc «. dt igicur uc a£ ad ee, ica CG ad 

G D. ponicur autem uc a E ad e b, ica c p ad B -'- 

t ti.hnjiu. fd. quare & *iic cg ad gd, icacF ad fd. 

at c G prima major eft quam certia c F. ergo & fecunda 

ri4„huiu*.DC quam quarCa df major^erit. red & mioor, quod ficrl, 
non potelt, Non igitur ell uc a e ad b e, itacDadDC fi- 
milicer oftendemus nequc ede ad majorem quam df. ad. 
ipfam igirur d f fii ncccnc eit. Quare fi divilas magniiudi-' 
nes Cnt proporCionales, & compoliia: proportionales crunr. 
Quod oporccbat demonftrarc. 

PROP. XIX. THEOR. 

Si fuerit ut loia ad totam, ila Mata ai ablatam : ^ 
rthqua ad reliqmm ertt ut tola ad lotam. 
Sic cnim uc tota a b ad tocam c d, ica ablaca a e ad abla- 

tam c F. dico & reliquam e b ad reliquam 
I fd ica effe uc toca a B ad cocam c d- Quo- 

h; niam cnim eft uc cota a b ad tocam c d, ica 

^HW.Iuijiu. A E ad c F. & permucando crit i ui a b ad 
H AE, itacoad CF. quoniam vero compofirie 

H magnjiudines func piopottionales, Sc divifs 

K ti^.hujiu. proportionales erunc*, ut igitur be ad ea, 
* ita df ad Fc: rurfufque permutando ut « 

B E ad D F, ica e A ad f c. icd ut a e ad c f, 
t\\,Wju,v.i. polua elfc ae ad cd. & reliqua Mgitur E^ D-i 

E B erit ad reliquam f d, uc cota a B ad c*>- 

tam c D. Quirc fi fuerit uc tota ad toiam, it:i ablata ad ab^ 

latam : & reliqua ad reliquam eiic uc :ota ad tocani. Quod 

demonltrare Dponebat. 



Si quatuor magnicudincs proportioDiIeG lint, per 
asnveriionem rationis proporElonales erunc. Siccnimuc ab 
d B E, ica c D ad D f, erit perniutaDdo a b ad c d, ita b e 
dablaCam df, erit & reliqua aq ad rdiquam cf, ut toiz 
HE ad totam cd. quarc rurfus permutando 8c invcrcendo 
' ■ : A B ad AE, ita c D ad cF. quod eftper convetlio- 
[pem raiionis. 

PROP. XX. THEOR. 

li?/?«/ tres magnituJines, ^ alia ipfis numeroaqu»- 
les, qua binai jamantur in eaiem propwlione ; ex 
afUali autem prima major Jit, fuam teriia: ^yuar- 
ta fUam fixta major erit ; ^ fi aquah, le^ualis ; 
^ fi minoTf minor. 

Sinc [res magnitudines a b c, & alise iplis numero «qua- 
les D E F bince rumptx fmt in eadem proportione j litquc 
ut A ad B, ita d ad e, Sc uc b ad c, ita e 
ad f; ex xquali aurem major fit a quam c. 
dico & D quam f majorcm e&-^ & (i z,- 
qualis, a^quaiem , & G minor, minorcm. 
Cjuoniam enim a major cft quam c , alja 
vero elt utcuiiquc b, & major ad eandem 
majotem habec ' proporcionem qu^m mi- A S 
nor; habebit a ad b majorcm proporcionem 
quam c ad b. fed uc a ad b, ita d ad e; & 
invertendo uc c ad b, ita f ad e. ergo & 
D ad E majorcm habcc propoitioncm quam 
F ad E. ad eandem vcro proponionem ha- 
bcniium, qu^ majorem habcc proportionem, 
illa major b cft, major igicur elt d quam f, * i».fc« 

limilitcr oitendemus & fi a fit jcqualis c, 8t 
D ipfi F aequalem efic ; & fi miiior, minorcm. r ; 
Si igitUT tres magnitnJines (i.icrint, & dlise ipfis 
numero xqualcs, qu£ btnx fumantur, & in eadem pro- 
portionei cx xquali autem priro.i major [ic quam tertia; & 
quarca quam fcxta major eric j & ti aequalis, ^equalis ; & (t 
minor^ mmor. Quod oltendere oporccbac> 
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PROP. XXT. THEOR. 

Sijint trei magnituJines^ (^ aha ipfis numerc iCjua- 

/esj qu^ bina fumantur ^ in eadem frofx^tione ; 

fit autem pertwrbata earum analogia^ ^ ex aquaU 

prima major fit yuam tertia : (^ quarta (juam fexta 

major erit ; ^fi aquabs^aqualis \ (yfiminor/ninor. 

Sint tres inagnitudines a b c, & aliae ipfis numero 
xquales d e f, binae fumptas & in eadem propor- 
tione. (ic autem •perturbata earum analogia, 
videlicet uc a quidem ad b, ita e ad f; uc 
vero B ad c, ita d ad e^ & ex aequali a ma- 
jor fic quam c. dico & d quam f majorem 
efle^ & (i aequalis, sequalemj & (i minor, 
roinorem. Quoniam enim roajor eft a quam 

. httjBf • c alia vero elt b ^ habebic ^ « a ad b majorem 
proporcionem quam c ad b. fed uc a ad b, 
ic^ £ ad F : & invercendo ut c ad b, ica e ad 
D. quare & e ad F roajorem habebic pro* 
portionem quam e ad d. ad quam vero ea- 
dem majorem proporcionem habec illa mi- 

o.hujus. nor e(t ^. minor igitur e(t f quam d; ac 

Sropcerea d quam f major eric. (imilicer o- 
endemus & (i a fic sequalis c, & d ip(i f 
ede sequalem ; & fi minor, minorem. Si igi- 
rur (inc cres magnitudines, & alias ipfis aequa- 
les numero, quas binas fumantur & in ea- 
dem proportione, fic aucem percurbata earum analogia, & 
ex aequali autcm prima major fic quam tercia : & quarca quam 
fexca major cric j & fi a^qualis, aequalis j & fi minor minor. 
Quod demonftrare oporcebac. 

PROP. XXII. THEOR. 

Si fint qmtcunque magnitudines^ ^ aliie ipfis numero 
aquaksj qune hina fumantur in eadem proportione : 
^ ex aquali in eadem proportione erunt. 

Sinc quotcunque magnitudines a b c, & aliae ipfis numero 
aquales d e f, binae fumptae in eadem proportione, hoc e(t 
uc A quidem ad b, ira d ad e, uc autem b ad c, ica e ad f. 
djco & cx aequali in eadem proportione e(Ie, uc a ad c, ita 
p ad F. fumantur enim ipfarum quidem a d acque multi- 
plices G H j ipfarum vero b e alias uccunque >aeque mulci- 

plices 
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plices KL, & ipratum cf alise utcunque xque multiplices 




M N. Quoniam igimr eft ut a ad i 






B, ica D ad E, & rumpls funt i- T 


T \ 




pfarum a d «que muUipliccs 


I 1 




G H, & ipfarum b e aliae uccun- 




que seque mulnplices k lj eric - - l i L X 




ur 4 G ad K, ica h ad l. eadem A 75 C D E K 


•*•>■! 


quoquc ratione eric uc k ad m, '^ f*^ M H L N 




ica L ad N. & cum finc tres ma- 
















gnicudines G k m, & aliK ipfis 
















numero xquaJes h l n, bina 
















fumpcae & in eadem proporcione; • 
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ex xquali o fi g fuperac m, & h 
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ipFam n fuperabicj Sc fi Kquaiis, 
















sequalis ; & fi minor , minor. 
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fuotque G H ipfarum a d Kque 
















muJciplices, & m N ipfarum c f 














alix uccunque awjue mulciplices. 








ui igitur A ad c, ica cric >; d ad -'- 

F. Quarc fi finc quoicunquc magnicudines, & aliE ipiis nu- 




inero aequales, quEC binie fumaniur in eadem proportione : 




& ex aequali in eadem proportione erunc. Quod demon- 




ftrare oporcebac. 


PROP. XXIII. THEOR. 




Sijiai tres magnmdines, ^ ali^ ipfis numeri afua- 
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/ej, fua bina Jumnnlur in 




endem proportione ; fit autem 
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perturhata earum anal^ia : ^ 
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ex afua/t in eaJern propefrlio- 
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neerunl. 1 l i 
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Sinc tres magnicudincs abc, & AECDEF 




aliE ipfis numero a:quales, bin:e G H K JL. M N 




fiimplse in cadem proportione, d e 
















F^ fic autcm pcrtuiljaca earum a- 
















naiogia, hoc elt fit uc a ad h, ita e 
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ad F, & uc B ad c ica d ad e. dico 
















ut A ad c, ica etFe d ad f. Sumantur 
















ipfarum quidem a B D sque mul- 
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opUces 6 H l: ipfamm vero c E F 
















slix: utciinque requc multipHces k 
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M N. & quoniam g h aque mul- 






tiplices func ipfarum a b, partes 




autem candcra habenc proporrionem quim habem aeque 
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ipGiruin mulciplices : erit *\xi n ad e, ica g ad ii. 8c (imiliv 
rjLtiotie ut E ad f, ica m ad n. aCque efl ut a ad b, ica e ad/ 

in.hujuj. P- ut 'igicurc ad H, icaM ad n. rurfus quoniatn eftut Badp | 
ica D ad E, & rumptx func ipfarum d d xqiie multiplices h Ub 
ipfarum vero c e alia: urcunque xquc multipliccs k m : ^nfl 
uc H ad K, ica l ad m. oltcnfum autcm eit 6c ut g ad H, iflfl 
eHe M ad n. quaniam igicur tres magnitudines propoiiiofl 
nales furic g h k, & alix iplis &umero azquales l m n, btfl 
nx fumpcse in eadem proportione, eltque ipfarum percurbaM 

cti.hujiu. analogia ; ex aequali, fi ' g fupetac k, Sc l ipfim n fupenM 
l)icj & G xqualis, zequalis; & fi minor, minor. func auceaif 
o L ipfarma a d xque raulciplices ; & K N seque multipli-^ 

i r. Det, ces ipfarum c F. ut igicur ■i a ad c, ica eric d ad f. Quare fii 

quinci. fuerlnt cres mignitudines, & alla" ipfis numero sequales, quasr 
binfc fumantur in eadem proporcione, lit auiem pcrcurbatd 
carum analogia : fic ex squali in eadem propociionc erunf 
Quod demonltiare oporcebat. 

PROP. XXIV. THEOR. 

Si prima ad fecundam eandem habeat propoTtionrm^ 
qaam iertia ad fuartam ; habeat aufem ^ qtunU 
ad lecutidam preporiionem eanJem, ^ttam JeXta at 
fuarlam : ^ compoftta prima cum qumta adjecuH' 
dam eandem proporiionem bahehit, ^uam terlia cuM 
fex/a ad quartam 

Primi A B ad fecundam c eandem habeac proporcioneoib 
quam lertia d E ad quartam f. habeac g"' ™ 

aucem & quima e g ad fecundam c 
proportiunem eandem quim fexta eh 
ad quariam f, dico & coinpofitam pri- 
mam cum quinta a g ad fecundam c 
candem proportionem habere, quam 
teniam cum fexra dh ad quartamB.. 
F. Quoniam enim elt uc b g ad c, ita 
EHad f; erit invertendo utcad bg, 
ita F ad t H. 8c quoniam ut a b ad c, 
ita ett DE adp: ui autcm cad bc, ica 
«u.hajui. F ad eh; eric «cxxquali ut a b ad bg, 
iia n e ad E n. quod cum divifx ma- 
gniiudincs (int proportionales, & com- 
( 18. hajui. P^^licsE propornonales *cruni. uc ignur 

a G ad g B, ita eii D H ad H K. fcd & A C D F 
hypoih. uc (GBadc, ica HEadp. ergo, cx-aequali, ut ag ad c, iM 
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erit D H ad f. Si igitur prima ad fecundarn eandem habeat 
ptoportionem quam tertia ad quartam: habeat autem & 
quinca ad fecundam proporcionem eandem quam [ezta ad 
quartam : & compofua prima cum quinta ad fecundam can- 
dem proporiionem babebit quam tercia cum foca ad quar- 
cam. Quod oltcndere oporcebac. 

PROP. XXV. THEOR. 

Si fua/mr magnituJmts fuerini propertmaies, maxi- 
ma ipfarum ^ mintma^ Juabus rcliquii majores 
erunl. 

Sint quaCuor magnitudines proportionales a b, c d, E, P ; & 
Gc uc A B ad c D, ica E*ad f. fic auccm maxima ipfarum a 8, 
& F minima. dico a b & f ipfis c d r ~ 
imajores effe. ponacur enim ipli qui- 

Idcm e icqualis ag, ipli vero f sequa- I 
pcH. Quoniam igitur eft uc a b ad 
|D, ica E ad F : eitque a g xqualis e, 
pcH asquaiis fj eric uc ab ad oc, 
P A G ad CH. & quoniam cft uc toti 
n ad cotam cd, ica ablaca ao ad ab- 
Pim eric c h ; & reliqua c B ad reli- 
|tBm H D ■ uc coca a b ad c d cotam. 
njajor auiera eft ab quam cD. ergo 
I & GB quam hd major eric. quod 
Wm A c fic Jcqualis ipfi e, & c h 
ipQ Fi erunt ag & Fipri cH & Ea- 
quales. li autem inxqtialibus xqualia 
"ddantur, toca iojequalia erunc. ergo 
ob HD iniequalibus exifteniibus, quippe cum gb fic major, 
fi ipfi quidem g b addantur a c & f, ipfi vero h d addan- 
turcH &e: fienc a a& f, ipfis CD& E neceflario majores. 
Siigicur quaiuor magniiudines fuerinc proporcionales, maxi- 
«a ipfarum & miaima, duabus rcliquis majores crunt. 
QjDd demonftrarc oporrebac. 
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EUCLIDIS 

ELEMENTORUM 



LIBEK^ SEXTVS. 



DEFINITIONES. 



1. 



Slmiles figurac re£tili- 
neaD func quse &c fin- 
gulos angulos sequales 
habenr, 6c circa asquales an- 
gulos latera proportionalia. 





U. 

Reciprocx figuras func 
quando in utraque figura 
antecedentes,& confequen- 
res racionum fuerinc cer- 
inini. 



m. 

Extrema ac media ratione fecari refta linea dicitur, quan- 
do fit ut toca ad majus fegmentum, ita majus fegmemum 
ad minus. 



IV. 



k 

»' 

\ 





Alcitudo cujnfque ligurx 
elt linea perpendicularis, qiix 
i vercice ad balim duciiur. 



Racio «t radonibus componi diciiur, quando rationum 
quantitaces inicr le mulriplicarXj aliquam cfficiunt 



PROPOSITIO. I. 
THEOREMA. 

Trianguh, ^ parallehgramtna qtta tandem babeYit al- 
litttdmem, Jnter fefmt ut bajes. 

Sint iriangula quidem a b c a c d, psralJelogramma vero 
tc CF, quK eandem habent altiiudinem, videlicer perpen- 
(iicularem ii pundto a ad bd dudlam. dico uc bafis nc ad 
CD balim, iracQe criangulum a£c ad triangulum aci>, & 
parallelogrammum ec ad cf parallelogtammum. ptoduca- 
tur BD ex ucraque parte ad K j-<. 

pundta H L, Sc ipli quidem 
"i xquaies quoccunque 
ur BG GH) ipfi vero 

iG CD ponantur quotcun- 

le sequales dk ki., ficAC 

K ALJunganiur. Quo- ^^______ 

niam igicur cBBCCHm-HCfBC 
ter fe squales func, erunc & cnangula a H g A G B a b c ,1 

inter ■• fe aequalia. crgo quotuplex e£l bafis hc iplius Bc j^s.prigl 
bafis, cotuples eft ahc triangulum trianguli abc- eadem 1 

racione quoiuplex cli lc balii ipCus bafis cd, coiuplex ,1 

eft &c iriangulum a l c ipfius a c d trianguli : & fi ^qua- |! 

lis elt H c bafis baii c L, & triangulum a H c triangulo mc )I 

eft -cequale: & fi balis hc bafim cL fuperat, & criangu- j 

lum AHC fuperabii triangulum alc: Sc fi minor, minus. 
quamor igiiur magnitudinibus cxiltcntibus, videiiccc duabus 
bafibus B c c d, 6c duobus triangulis a B c a c D, fuiTjpca '] 

funt xque mulciplicia bafis quidcm bc, £c abc trianguli, 'j 

videlicci 
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videlicM balis hc, & a hc triangulum: bafis vcro CD, & 
ttiaaguU ACD, alia uKunque seque multiplicia, nempc cr. 
bafis, & ALc triangulum; atque oftenfum eft fi hc bafis ' 
bafim c L fuperat, « trian> 
gulum AHc fupcrare trian- 
gulum ALC i & fi aequalis, 
icquale; & G minor, mi- 

tvtf.j. nus, eft igitur *utBc bafis 

*•■■*'• td bafim c d, ita triangu- 
lum A B c ad a c d triangu- 
him. £t quoniam trianguli 

r4i,ptimi. ABC diq)furo cft c paral- ^ 'J E C D Ji i 
lelt^ammum ec, fictrianguli acd parallelogrammum fc 

dij.^aiDu. duplura '-, parici <i3utem cum paritcr multiplicibus eandem 
inter fe proportionem habenc : igitur ut a b c triangulum ad 
triangulum acd, itaparallciogrammum ec ad cf paralle- 
logrammum. quoniara igitur oftcnfura eft ut bafis b c ad cd 
bafiiTt, ita cflc a b c triangulum ad triangulum a c D j ut au- 
cem A B c trisogulum ad triangulum a c d, iia parallel^^ram- 

«ii.^iiiti. tnum Ec ad cf parallelogrammum ; erit «ut bc b^s ad 
bafim CD, ita parallelogrammum ec ad Fc parallelogram- 
muiD. Qiiare triangula & parallclogramma jquK eandem 
habent altiiudinem, imer fe funt ut bafe^. Quod dcmon- 
ftrare oportebat. 

PROP. II. THEOR. 

Si uni iaterum tviavguli paraUda quadam refla Unea 
JuSa fuerit, propmimaiiter fecabil ipjius IrianguS 
iatera, ^ fi trianguli iatera proportiomiiler fefi» 
fuerint, ifua fefHoues conjungit reSa iinea, reiiqm 
trianguh iateri paraUela erit. 

Trianguli enim ahc uni laterumBC, paralleladuaturDE. 

dico ut BD ad DA, ica tSa ce ad ea. jungantur b£ cd. 

a }7.ptiai. triangilum igi[ur b d e triangulo c D c eit ■ xquale, io eadeiD 

enim fuat bafi de, 6cin eifdem df& bc pmllelisj aliud 

autem triangulum eft a D & : fcd xqualia ad idcm eandem 

k -. aDinii ''abent * proportionem ; ergo ut criangulum b d e ad triangu- 

' lum A D e, ita eft c d e tiiangulum ad triangulum a d & 

c I. bviui. ut autem triangulum b d k ad triangulum a d e, ita < eft b o 

ad DAj nam cum eandera alritudincm habent, videiicec 

perpendicularcm it pundto e ad ab du(ftam,.inter fefuilt 

ut bafcs. & ob eandem caufam ut c d b iriangulum ad tri- 

angulum ade, ita ce ad ea. 5c igitur ut bd ad da, 

rfii.qaiiiLi. iu eft •'CE ad GA. £t fi tiianguli abc Wera ab ac 

pio- 
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pioportionaliter fedta funt, 1. 1. ue b d ad d a, iia fiC c l 

ad E A ; jungacur d e- dico de ip& B c pantlelam 

efle. iifdem conftruais, quoniam eft 

ut BD ad DA, ira CE ad CAj ut au- A 

tein BD ad da, ica ^cft bde triingu- 

lum ad tmngutum a o E ^ & ut c e ad 

E A, ita c D E triangulum ^ ad triangu- 

lum AD!i, erit uc iriangulum b d e ad 

iriangutum ade, ica 'cde trianguium 

ad triangulum ade. quod cum utrum- 

que criangulorum b d e c d e ad trian- 

gukim ade eandcm habeac propotcio- 

nem ; erit b d e triangulum / triangulo 

CDE xquale; & ftint in eadem bafi 

DE- xqualia aucem tnangula, & in ea- 

dem bati conftituta, etiam in eifdcm s funt parallelis. ergo ^ j^.ptirai. 

DE ipfi Bc parailela ctt. Si igiiur uni lateium trianguli 

parallcla qusdam rcdta iinea dudta fijcrit, proporcionaliter 

f«»bic iplius trianguli latera. & li trianguU htera ptopor- 

cionaliter refta fiiennc, quae fe^iones conjungic re£u Imea 

reliquo crianguli laieri paraUela erit. Qiiod opoitcbaC de- 

monftrare. 

PROP. III. THEOR. 

Si trianguli atigulus hifariam feceiur^ fecMJ autem 
angulum re&a linea fecet etiam tafim ; bnjii partes 
tandem proporlionem habehttnt, ijmm reliqua trian' 
guli btera- ^fi bafis pxrtes eandem prtporttonem 
babeanl, ^aam relifua triaHgitli /atera; <jua k ver- 
tice ad feiiionem Jmitur reSia linea, trian^uli anga- 
lum btfariam fscabit. 
Sic ttiangulum abc, & fecetur angulus bac bi^iam '«4 ,, ptjMa 

rsfta linea ad. dico ut BDad dc, ita cHe ba ad aC. du- 

cstur per c ipli d a paralle- 

1»*CE, &produaaBAcon- / i *3<.priiiii; 

veniac cum ipfa in e pun- ' ' 

&o. Quoniam igitur in pa- 

Melas A D E c incidic re£ta 

lioea qu«dam ac, eric ca 

CE angulus angulo cad k- / ! "V^ c ij.priiai; 

qualis, fed c A d angulus po- 

nicur aequalis angulo b a d. ergo & b a d ipG a c e angulo 

cqualis erit. mrfus quooiam in paraltelas a o e c reSca. 

linea 




F 
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linei B A e: incidii, exterior angulus d a d sequalis elt ' intCM 

(lori A E c. otlenlus auiem cft & angulus a c e angulo b a 

3:quali5. ergo & a c l ipli a e c %qualis erit : ac proptereal 
I. htus A E sEqtiale d lateri a c. & quoniam uni laicrum irian--- 

guli B c B, videlicet ipli ec 
. parallcU duila eft ad; erif 

ut BD ad Dc, ita BA ad AEi 

xqualis autcro cll a li ipG a c- 
>' clt igiiur/uE Boad dc, ira 

B A ad A c. £t li Tit ut b d ad 

Dc, ita BA ad a c, & ad 

jungaiur. dico angulum b a c _ 

bifariam fedum clTe redta tinea a d. iifdcm enim conllr 

fiis, quoniam ett ut bd ad dc, iia sa ad ac; fed & 
. B D ad D c, ita j B A ad a e, eienim uni laccrum [riangt 
i. B c H, videlicet ipQ e c parallcla dudta cft a d, erit ^- & ut 
j, D A ad A c, ita B A ad a e. ergo a c ell ' Kqujtlis a e, ic 

firopterea & angulus a e c angulo ace ^xqualis. fed angiK| 
Lis quidem aec clt xqualis angulo extenori badj .aif' 
ij.pcimi. gulus vero a c E xqualis ' alterno c a d. quaie 5c 3 a d an^ 
eulus ipli c A D asqualis eric. angulus igitur b a c bifariacn 
leibAS clt rci5ta linea a d. Ergo li trianguli angulus bi&> 
riam fccetur, fecans auiem angulum refli linea eciam ba- 
fim fecet j bafis partcs eandem proportionem habebunt^ 
quam reliqua trianguli larera. &c fi bifis partcs candem 
proportionem babent, qtiam rcliqua trianguli latcra^ quse 3l 
vertice ad feiSionem ducitur rei^a linea, trianguli anguli 
bifariam fecabit. Quod oponebac demonnrare. 

PROP. IV. THEOR. 

f^/£jijuianguhrum irm^uhrum latera ijuie circum te^u»' 

ies aKgulos funtjproportionaliafunt. ^ homokga,Jivt 
ejufdetn rationis funt latera qux <e^miibus anguh 
juhtenduntur. 

Sim s^quiangula triangula a b c D c e, qux angulum qui 
dem AHC angulo dce, angulum vero acb angulo del^ 
lequalero habeant , & priEterea angulum b a c anguk 
CDt. dico triangulorum abc dce proportionalia clFe li 
icra qnss funt circa xquales angulosj & liomolo^, 11\. 
cjufdcm rationis lacera elTe qux a:qualibus anguiis ltjt> 
tenduntur. ponaiur bc in diredlum ipli CE- Ei quonir"" 
i^.pfimi.anguli abc acb duobus reais minores * func, aequalis 1 
tem c(t angulus acb angulo dec; crum abc dec t- 

gulj 
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guli duobus redtis iQinores. (]uare ba kd produfbe inter 
ie conveniam '■i pruducantur, &: coDvenianc in punaa p. ^ , 
& quoniam angulus oce elt iequalis anguio abc; erit pri 
' SF ipli Dc parallela. rur- r». 

fus quoniam a:qualis eft an- \ >v ' '"f" 

gulus A c B angulo d e c, pa- 
raUela^-eric ac ipfi fe. pa- 
rallelogrammum igitur ell 
, t A c D i ac propierea f a 
quidem ipri cd, ac vcro 

ipli FD eli •'xqualis. Sc quo- it c £ ^zt-V" 

niun uni laterum [rianguli fbe, videliceCipG FE,.paralleIa 
duda elt A c ^ crit • uc d a ad a f, ica b c ad c e. scqualis (1.1»/ 
auiem e(t a f ipfi c d. ut igitur b a ad c d. ita b c ad c e, 
& perroutando uc b a ad e c ica c d ad c e. ruifus quoniant 
cd parallelacit bp, eric euc bc ad c£, ita fd ad oc. fcd 
FDeftsqualis Ac. ergouc/ncadcE, ita ac ad de. pct-/^. quarf 
muiando igitur, uc b c ad c a ica c e ad e D. itaquc quoniam 1 

oltenfuni eit, uc ab ad bc ica dc ad ce, ucaucem bc ad 1 

c a ica c E ad E D : cric s eic ^quali , ut b a ad a c ica c o ad ^ ii.qitiiiii.'j 
DE. jtquiangulorum igitur crirngulorum proportionaiia . 

funr lacera quie circura aequalcs angulos. &c nomologa, 
fi7e ejufdcm rationis, Uccra funcqux xqualibus angulis fub- 
tmdumur. Qjod demonltrare oportebac. 

PROP. V. THEOR. 

Si Juo iriangu/a htera propor (ionttha itaheant, aquiati- 
guh erunl Iriangula, ©* a^uales habebant angulgs 
fu/i>uj bomologa latera fuhtendiMtur. 

Sini duo criangula a b c u e F, qus latcra proportionalia 
habeanr, hoc ell, fic ut a b quidem ad b c, ita d e ad e f : uc 
aucem b c ad c a, ica e f ad f d : & adtiuc ui b a ad a c> 
iia ED ad DF. dico crian- Afv 
gulum Aectriangulo def / \^ ^ 

xquiaiigulum eiTe, & ^qua- 
lcs habere angulos quibus . 
homologa latera fubccndun- 
tur, angulum quidcm a s c 
angulo D E f, angulum ve- 

ro B c A angulo e f d, 6c "■ 

prstcrea angulum bac anguto edf. Conftituatuwwini ■• ^ 
rcdam lineam e f, Se ad pun3a in ipfa e f, angplo qui- 
n ABc sequalis angulus fegj angulo autcm bca an- 
gulus 
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*».cnf.3i. guliis EFG. quare relitiuus bac angulu» *rcliquo egf effj 



D 



I 



xquatis. ideoque aequunguium elt criangulum abc triaa- 
gulo EGF. trungulDrum igitur abc egf proporcionalla.' 
fuDt lacera quse xquaiibus angulia fubccndunt. ergo ut a b ' 

<4. hujoi. ad Bc, ita GE ad lf, fcd uc ab ad ec, ita d& «d ef, 

d 1 1 .quinii. jgicur o E ad E F, ica li G E sd 
E F. quod cum ucraque ipfa- 
rum DB EG ad ef eandcm 

• 9. qoimi. proportionem hibcat, eric < 
DE ipii EQ ffiqualis.Eadem ra- 
tione& DF«qualis FG. ica- 
()uequoniam de eltxquaiis 
Ec, communis auccm ilf; 
dux D E E F duabus c b e f xqualcs funf, & baGs d p baQ r1 

/1. primi. Kjualis, angulus igitur def c(t xqualis /anguto G e f, | 
DEF criangulum xquale criangulo gef, & rcliqui aoguU 
reliquis angulis xqujfes, quibus iequalia latcra lubtenduncur.j 
ergo angulus quidcm def elt tcqualis angulo gef, angi^, 
lus Tcro £df xqualis angulo egf; & quoniam angului 
D E F c(l jequalis angulo g e F, & angulus c E F angulo a b <^ 
crit & angulus abc angulo fed «qualis, eadem racione 
& angulus A c B xqualis elt angulo n f E, 6c adhuc angulox 
ad A angulo ad d. crgo abc crlangulum criangulo DEf 
xquiangulum cric. Si igiiur duo triangula laccra proportio 
nalia habcant, a^quianguh crunc criaogulaj & sequales ht- 
bebunc angulos quibus homologa lacera rubcenduncuci 
Quod oporccbat demonftrare. 

PROP. VI. THEOR. 

Si fiuo Irianguk uaum angttlam uni anguh te^uakm ba- 
beant, circa lequales auiem angulos laiera proporti(h_ 
nalta ; a^uiangula erunt irianguU, ^ ai^uala habe» 
bunt angulos quibus homolega latera juhienduntm- 

Sinc duo triangula a b c D E f, unum angulum b a c unl 
angulo E D F aequalem habeniia, circa sequalcs autem angiK 
los latera proporcionalia, hoc clt, lic uc b a ad a c, ic^ 
E D ad D F. dico triangulum a b c triangulo c £ f 
quianguium effc, & angulum quidem a b c haberc 
qualem augulo d E F i angulum veto a c B angulo d f g* 
«»3.prinii. Conftituatur * enim sd rediam iineam df, & ad pun( 
Oa in ipf» D F, alccrutri angulorum a a c E D F xqualis 
angulus FDC, angulo autem i^cb xquatis dpg. reliquuf 

i^^ur 
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iginir ad B reliquo ad c eCi i xquaJis. crgo triangu-»] 
lum ABC triangulo dgf xquiangulum eil; ac pToptcTci f 
uc B A sd A c iia c clt G D ad d f : poniiur auicm 6c uc > a , , 
ad dc, iia ed ad Df- ui X 
igitur ''ed ad DF, iia G o j\ jj 

ad DF- quare ed aequalis / \ f^ — ~~~^G 

eft ' ipfi DG, & coramiuiis / \ / ^ ^~^~- 

D F. ergo duz b D D p dua- 
bus G D D F xqualcs func 
& angulus E D F angulo 
G D F cil JEqiialis; bafis igitur 

EF cfl /xqualis bali fc, tnangulunique def xqualc ima-f, 
gulo c D F, &c rcliqui acguli rtliquis angulis xquales, altci 
alteri, quibus xqualia lacera rubtenduntur, crgo anguiuf 
quidem ■o f g elt acqualis angulo d f E ; angulus vcro ad 
angulo ad e. (cA anguKis d f g xqualis clt angulo a c s : 
angulua igitur a c B angula d f li: clt zqualis. ponitur auti 
& B A c anguius xqualis angulo e D F, crgo & reliquus qot' 
ad B xqualis^elt reliquo ad e. xquianguluna igiiur ell trt- 
angulum a q c triangulo d e F. Qparc li duo crianguia u- 
num angulum uni angulo SEqualem habcflni, circa cquales 
autcm anguloi laiera proporiionalia ; xquiangula eiunc irt- 
angula, 6c ^quaks habebunc angulos quibus bomologa U- 
icra fub:enduntur. Qiiod oltendere oportcbac. 

PROP. Vn. THEOR. 

Bif Juo triangula unum avgulum uni angulo a^uaiem 

kabeant, circa alios aulem angulss latcra ftopwtima' 

iia, (^ re/ifuorum utrum^ae Jimul, vel mirtorem, 

vel fion mmorem reflo : aiquiangula erunt triangula, 

^ aqaales babebunt angulas circa <juos latera funt 

proportianaiia. 

■ Sint duo triangula a s c c e f, unum angulum uni angi 

equalenl habeniia, videlicec angulum b a c angulo c i 

xqualem, circa alias autem angulos abc dep lacera pro- 

porcionalia, ui fic d e ad e f, Gcuc a b ad b c '. & reliquoium ■> 

qui ad c F uirumque limul ininorem vel non minorem 

te^o. dico iriaogulum abc triangulo d e f xquiangulum 

efle j angutumque a s c zqualcm angulo d e F, fic reiiquum 

videlicet qui ad c teliquo qui ad F xqualem. Si insequalis 

elt angulus ABc angulo def, unusipforum majorerit^ fic 

joajor A B c : & conftiiuatur ■ ad rcdam lincam a b, & ad ^ ,. „|g 

■>"n£tui) io tpla e, angulo def xqmlis angulus abg. & 

J quo-. 
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quoniam angulas quidem .\ eft acqualis angulo d, angulus vera 
ABG angulo dsf: eric reliquus acb rdiquo DFgxqua-i 

;.Cor.ji. lis i. aEquiangulum igicur elt a qc rriangulum tnangulo d e F. 

""' quare ut ' a b ad b G, fic d e 
ad B F : utque d e ad e^ f, fic 
ponimr a 6 ad b c. uc igi- 
cur A B ad B c, lic a B ad b g. 
quod ctim AB ad utrumque bc 
BC candem habeac proporcio- 
nem, eritBc ipli BGaequa- _^^___ 

i. quinti. Jis 'i i ac proptcrca augulus ad B C J^ i 

r, piinii, c cll «qualis ■ angulo bg c. quare uterque angulofum b 
BGc minor elt redto, igitur qui ei deinceps elt ac b rns 
clt red;o. alque oftcnfus eit angulus a g b xqualis angulo 
ad f. angulus igttur qui ad f reiito major ell. atqui punitur r 
majar : cum c non e(t major rei^o, quod elt abfutdum. r 
igitur insqualis ett angulus AEcangulo def. ergo ipli 
.equalis. clt autem & aogulus ad a scqualis ei qui ad 
quare & rcliquus qui ad c xqualis ^ leliquo qui ad f- xquiangnii 
lum igiinr elt a b c criangulum triangulo d e f, Si igitur duq 
triai^ula unum angulum uni angulo xqualem habcant, circi 
alios auiem angulos latcra proportionalia, Sc retiquorum oi 
irunoque limul, vel minorem, vel non mmorem reiio : i 
quiangula crunc irianguU, & aequales babcbunc anguli 
circa quos proportionalia func laccra, Quod oporicbic de> 
monftrare. 

PROP. VIII. THEOR. 

Si in trimmb reffjngah, ab anguh reHa ad ba/im pet* 
psnJkmiTis <iueatur\ qute aj perpenjKukrtm lUHt 
triita^uia, (ytoti, ^ niter fe fimfiia Jtttil. 

Sic triangoJum retitangulum a B c, redtum habenj angi^ 
lum B A c : & i purnao a ad e c pcrpendicularis ducatOf 
A D. djco triangula 



A D c toci criangulo a 

''~~' " "miliacire 

UlguluS B 



incer fe fimilia eire. Quo 

S B A C « t 

qualts angulo a d b, rcitus 




crum uterque clt, & angu 
lus ad B communis duobus 
«i.c?'3i..triangijlh AEC abd; crit * 

prinii. reliquus acb reliquo B \d aqualis, arquiangulum igitur dl 
_ ♦4-lii'J"». triangulum abc iriangulo a b d. quare * ut ac qua: fub' 
cendii angulum reOum iriaiiguli abCj ad ba lubtendeM 

tein 



[ 
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tem anguluTn reAum trianguli a e d, fic iph a b fubteiidefls 
angulutn ad l crianguli a e c, ad d b fubiendeniem angu- 
lum xqualem angulo ad c, videlicec bad ipliusABD iri- 
anguli j & adtiuc a c ad a o rubtendenicm ingulutn ad b 
communem duobus triangulis. ergo irianguSum abc triin- 
gulo A B D xquiinguTum 
cil:- &c circa aequales angu- 
los latera habet proportio- 
nalia. fimile igitur ^ eft tri- 
angulum a b c trianguLo a- 
B D. eidem raiione demon- 
llrabimus eiiam adc trian- 
gulum triangulo abc flmile 
efle. quare utrumque iplbrum abd adc coti abc Crian- ]| 

gulo cA fimile. Dico infuper triangula abd adc eciam 
inter fe bmilia eHe. Quoniam enim angulu:^ b d a rcQas elt 
xqualis reftoAOCj fed & bau oltenius clt squalis angulo 
ad c; erit reliquus ad b reliquo d a c sequalis". zquiangu- 
lum igitur efl rriangulum abd criangulo adc. crgo * uc 
bd trianguli abd fubiendens bad angulum, ad da cri- 
aoguli A D c rubcendemcm angulum qui eit ad c, xqualem 
angulo B A D, lic ipfa a d cnanguli a b d fubtcndens angu- 
lum ad B, ad d c fubiendeniem angulum d a c ei qui cft 
ad B xqualem ; & adhuc b a ad a c rubtendentero angu- 
lum reOum adc. limile igiiur eft abd triangulum trian- 
gulo A D c. Quare fi in criangulo redtangulo ab aoguta t 

redlo ad bafim perpendicularis ducacur ; qux ad pcrpendi- 
cularem func crianguJa, & toii, Sc inccr fe fimilia func. '' 

Quod oportebac demonltrare. I 

Cor. Ex hoc manifeilum eit, in iriangulo reflangulo, ab 
angulo reflo ad balim pcrpendicularem dudam, mediam | 

proporcionalem efle inter (egmenca bafis ; & pixterea incer 
oaRni & balis fegmentum uttumlibcc, latus fegmenco con- 
lierminum, mcdium cdc proporcionale, 

FROP. IX. PROBL. 

A Jaia reffa linea imperatam partem ahfcirniere. 

Sit data reda iinea a b. oporcec ab ipfa a b imperaCam 
pavtem abfcindere. Impereiur pars tenia; & aucaiur ^ 
punao A quaedam redta linea a c, quK cum ipfa a b angu- 
lum quemlibec concineat ; fumaiurque in a c quodvis pun- 
'^im o, & ip6 AD aquales ■• ponaatur db ec, deinde jj.prii^ 
\z jungaiur 
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EucLiDis Elementorum 

i.jungatur bcj per d ipfi bc parallcla ^ (iucacur df. Itaque 
quoniam uni lacerum trian- a 

guli .( Bc, videlicet ipfi bc, 
panllcla du£ta eftPD; eric j-L 

ut c D ad D A, iia B F ad F A i 
dupli aucem elt c d ipGus da. 
crgo & B F iptius f a dupla 
eric. cripla igicur eft ba iptius 
A F. quare a daca teSti linea b c 

A B imperaia tertia pars a f abrcida elt. Quod facere opor' 
tebac. 

PROP. X. PROBL. 

2)d/rtM mffam lineam mfe^am, data reSia lineaJeiHa 
Jimiluer fecare. 

Sit data quidem re<^a linca infeiSa a b, fe£ta vero a c, 
oporcei rcdam lineam a b iDfeftam ipli a c ic&x. GDQUiccr 
recare. lit {eSa a C in pundtis d & e, & 
pooantur ica, ut angulum quemvis con- ^ 

cincani, jun^ijue bc per punda qui- 

i. dem D & e ipli QC paialldx .■ducantur 
DF eg: per d vero ipfi ab ducatur 
parallela dhk parallclogrammum igitur 
el( uirnmque ipforura fh hb: ac pro- 

I. pcerea d h quidem elt * ^qualis f c, h k 
vero ipfi GB. & quoniam uni laceium 
Crianguli d k c, ipli fcilicet k c, parallcla 

. dudti eft HEi cric ^^ut CE ad ed, ica 
KH ad HD. aqualis autcm elt kh qui- B K C 

dein ipli bg, hd vero ipfi gf. eft igi- 
tur uc cE ad ed, ita bg ad g f. rurfus quomam uni lace- 
rum crianguli age, nimirum ipfi eg, parallela dudk ell 
p D, uc E D ad D A, ica c etit g v ad f a. ied oltenrum cft ut 
CE ad ED, iia eCIe bg ad gf. uc igiiur Cbi ad ed, iiaeft 
B G ad G F, 6c ui E D ad D A, ita c F ad v a. crgo daCa 
re^a tinea inlei^a a b, daiic rcdta: lincx rcdse \ c limiliier 
fefla elt. Quod facere oporcebac. 

PROP. XI. PROBL. 
2)ual>us Jatis reffis lineis lertinm prcporiionaiem in- 
venite. 

Sim dacx duae redbe linex a b a c, & ponancur ica 

ui BDguIum qucmvis concineant, oporcec iplis a b a c 

tertjgiD 
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'Ciam proportionalem iavenire. Pioducantur a s 
pundta D E : poaanirque x 

ipli A c xqualis bd ^ & junAa 
Bc, ducatur ' per d ipG bc 
parallcla d e. quoniam igiiur 
uni laterum trjanguli ade, 
Videlicct ipCi d e parallela 
duiSa elt fic, enc i ut a b ad 
8D, iia Ac ad c b- xqualis " '^ 

.autem eft bd ipli ac, ut: igitur ab ad ac, ita ell ac 8d 
c E. quare daiis redtis lineis a b a c tertia proportionalis in- 
Veaca eft c e. Quod facere opOrtebac. 

PROP. XII. PROBL. 

Trihus Jatis rtfiis Uneis qmrtem proportimakm in- 
venire. 

Sint datae tres reftx linex a b c. oportet ipfis a b c 
quartam proponionalem inveairc. Enponancur dux re^x 
Unez D E d F angulum 
quemvis EDPconiinemes: 
oc ponatur ipli quidem a 
iequalis dg, ipfi vero b a- 

qualifi G E, & ipli c sequalis | \ " |, 

o H : junitaque g h, per G.' Vt |! 

.xipfiparallela 'ducaiur EF- [ \ *V-t^ 

uaque quoniam uni laterum E P 

trianguli d e f, nimirum ipfi e f, parallela duAa eft g h, eric || 

tit D G ad G E iia ^- D H ad H F. eft autem d g ipli a sequalis fb%.^A 
GE vero «qualis b, & dh aqualis c, ui igitur a ad b, itft 1 
c ftd [} F. quare daiis tribus rcdis lincis a B c quarta propor- J 
tioaalis invenia clt ii f> C^od bcere oportcbat. 1 

PROP. XIII. PROBL. I 

Siuahus Jatis re^is linets meJiam propor/imalem in- 
venire. 

Sinc datx dua: redse linese a b b c. oporcet inter ipfas 
* B B c mediam proportionalcm invenire. Fonantur in di- || 

refitum, 8c fuper ipfa ac defcribaiur fcmicirculus adc, I 

ducaturque ' ii pundto b ipli a c ad rc^os angulos b D, & « t i.m{ 
AD Dc Jungantur. Quoniam igiiur angulus adc elt in " 
femicirculo, is re^s * eit. & quoniam in triangulo reflan- » ^,,m 
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EucLiDis Elementorum 

gulo A Dc, ab angulo reilo 

ad balim perpendiculaiis 

du^ eft D B, eric d b me- 

dia proportionalis < inier fcg- 

menca bafis a b b c- duabus 

igimr datis rcdtis lineis a b 

b c media propercionatis _ 

inventa eft. Quod facere A. 

oportebat. I 

PROP. XIV. THEOR. 

^yEquaJium, ^ unum uni ecquakm hahentum angu- 
lum, fiaTaSetogrammorum /afera qu£ Junt circurn 
atjuaks angulos, rectpreca funt : £l quorum pa- 
raiiekgrammmtm unum uni tequakm babentium j 
angulum, laiera quiS circum tcquaks anguJos^ funt i 
reciproca ; ea inter fisfunt aqualia. j 

Sinc xqualia paraltelogramnia ab bc, xquales habenda ] 
angulos ad B, 6cponanCur in dire^tum db bE' ergoSc ia i 

,}, diredtum ' eiunc f b b c- dico parallelogrammorum a b b c 
lacera quse funt circum sequales angulos reciproca eflc : hoc ' 
elt uc D B ad b e ica elTc c b ad b f. Compleacur enim paral- 
lelogrammQm v e. & quoniam parallelogrammum a b k- 
quale clt patallclogrammo A_ — 

BC, aliud auiem aiiquod eft V 
F E parallclogrammum, eric V_ 

j ut A B ad p E * , ita B c ad F E- ^ 
fed ut A b quidem ad f e, 
ita ^cft D B ad fl E ; uc lutem 
B c ad F E, ita '^ c B ad B F j ut 

s, igiiur fi o B ad B E, ita G B ad 
BF. ergo paraUelogrammorum ab bc latera, quse circum 
sequiles angulos, cx concraria parie fibi ipbs refpondent. 
Ec fi reciproca funt feu ex concraria parte fibi ipfis re- 
fpondeanc lacera quae fmit ciicum Equales aogulos, lit nempe 
ut DB ad BE, ita G B ad bf. dico pirallelogtammum a b 
parallclogrammo b c xquale eiTe. quoniam eoim eft ut d b 
ad B E, ita g b ad b f, ut autem d e ad b E, ita ' a b patal- 
lelogrammum ad paralklogrammum f E, dc ut c b ad b f, 
itacBC parallclogrammum ad parallelogramum fe; eiit dSx. 

i.UEAB3dFE, icaBcadFE. sequaleigitur clt Ae<parallelo- 
graiDCQum psrallelognmmo b c. iu^go xqualium 6c unum 



L I B E R VI. 
uni xqualem habentium angulum parallelogramtnoium la- 
tera, quE circum aquales angulos, rcciproca Tunt, feu cs 
comrarii parce libi ipfis rerpondcnt: Bc quorum pirillc- 
logrammorum unum uni xqualem habemium auguium la- 
tera, qus circum aqoales angulos, reciproca funr, ea Imct 
le funt xqualia. Quod oportcbat dcmonnrare. 



PROP. XV. THEOR. 

■.fualium,^unum mi aijuakm haheutium angulum 
triangulorum latera, <ju£ circum iequiks ttngulos, 
Junt reciproca : Et ^uorum triangukrum unum 
trni aqualem habentiam angulum latera, t^ute cirtum 
^equatei anguks recrproca funi, ea inter fe Junt 
tequalia. 






SinC acqualia triangula ABc adf, unum angulum unian- 
guio aequalem habentia, angulum fcilicec bac angulo DrtE, 
dico triangulorum a b c a d e latera quse circum xqua- 
les angulos reciproca efle, hoc cib uC ca ad ad, ita 
el& EA ad AS. ponantur cnim iia ut in diredum fit ca 
ipfi AD. ergo & Ert ipfi AE ia dlrediom *erici &, 
jungatur b d. quoniam igi- B 1> 

tur iriangulum abc asquale 
eft criangulo a de, aliud au- 
lem elt A B D j e: ir uc c a b 
Iriangulum ad rriangulum 
B A D, ita * criBngulum a d li 
ad criangulum ba u. fcd uc 
triangulum quidcm c a b ad 
BAD criangulum , ita =■ c a 
BAD ad ipfum ba d, ita c 
«D, ica EA ad ab. quare 

5[Uacircum ^qu.lcs angulos, reciproca funt. Ec (i reciproca 
unc latera iriangulorum a bc ad^, fcil. fit ut ca ad ad, 
ItaEAadAB. dico iriangulum a b c triangulo A D E cequalc 
eOe. jund;a enim lutfus b d, quoniam ut c a sd a Dj ita clt i^ a 
•d rf B, ut autem c a ad a d, ita « a b c criangulum ad irian- 
gulum EA d; & ur EA ad A B, ita ■' crinngulum e aVj ad 
BAD triangulum, erit i' u: abc iriangulum sd triingulum 
BAD, iia [nangulum ead ad bad criangulum. uirumque 
igicur iriangulorum a Bc ade ad triangulum bad csndem 
habet proportionem ; ac propterea • sequale eit abc trian-f 
1 4. gulum 




EucLiDis Elementorum 

gultim triaDgulo ade- ^qualium igicur, & unum uni X' 
qualeoi habencium angulum tnangulorum lacera quse cir- 
cum xqualcs angulos, reciproca funt : Sc quorum triangulo- 
Tum unum uni xquaiem habenrium angulum latcra, quac 
circum aequales angulos reciproca funt, ea inter fc luai sc- 
qualia. Quod demonftrarc oportcbar. 

PROP. XVi;. THEOR. 

Si quatuorreBie linea ptopoTtionalesfuerinty fc^an^u- 
lum fuh extremis contentum aquale ejl ei reffan- 
gulo ^uod jub medtis conlineiur : Et Jireffangulum 
jub extremii conlentum ic^uah fuerit er quod fub- 
meJiis continetur, qualaor relia; linta proportin- 
nales erant. 

Sint quatuor redts lincs proporiionales ab cd e f, fit- 

que uc A B ad c D, ita e ad f. dico reiftangulum contenium 
lub teii\s lincis ab f fequalc efle ei quod fub ipfis co e 

ir. contmciur. ducaniur enim ■ ^ punflis a c iplis a b c d ad 
redos angulos a G c H j ponamrque ipfi quidcm f xqualis 
A G, ipli vero e «qualis c h, & complcantur b g D H patsl- 
lelogramma. Quoniam igi- t^ 

tur eft u; A B ad c D, iia e 
ad f; eft autcm e «qualis 

,[ CH, & F ipfi ag: ericfrut 
' AB ad c D, ita CH ad AG. 
parallclogrammorum igitur 
BC D H latera, quse funi 

circum aqualcs angulos, re- a b c u 

ciproca lunr; quuniam aurcm iEqaiangulorum parallelo- 
grammorum laiera, qux funt circum xqu^ks angulos, 

I,. rcciproca funt, ea intcr fc lunc ^ jequalia- crgo paral- 
lelogrammum bg Kquale cft paralklogiammo d H. at- 
quc ell paiallclogrammum quiticm bc, quod fub rc^ 
lineis a B F contmctur, ctenim a g cft x:quali& f^ parallelo- 
grammum vero dh, quod conimetur lub iplis cd e, cum 
CH ipfi E lit aequalis, rcitangulum igitur contentum fub 
AB & F cJt xquak ei quod fub ipiis cD & E concinccur. 
Et fi re£langulum contenrum fub ab f lit xquale ei quod 
fub CD & E continctuT. dico quatuor ledtas Imeas propor- 
tibnales efle, videlicet ut a a ad cd, ita f, ad f. itldcm e- 
nim conltrudtis quoniam rcdlangulum conientum fub ab 
fie F ell xquale ei quod fub c d & s conimeiur, atque eft 
concennim 
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contencum quidem fub a b f redlangulum bg, etentm ag 
eil scquaiis f ; comentum vero fub c d e ett reftangulum 
D H, qu6d c H ip!i e (ic aqualis. eric parallelogrammum b o 
scquale parallebgrammo DHi & funt jequianguia. xquaU- 
um autem & zquiangulorum parallelogrammorum laiera, 
<)ux circum xquales angulos, teciproca lunt. c quare ut a s 
ad CD, ita CF) ad ag, xqualis autem eft c H ipli g, & ac 
ipli F. ut igitur a b ad c D, >ta e ad F- Ergo fi quaruor 
redti linese proporiionales fijerintj reflangulum fub extre- 
mis contenEum xtjualc eft ci eit quod fub mediis coniinetur: 
& fi retftangulum fub extremis contentum sequale fuerit ei 
quud fub mediis concinetur, quaruor rcftae lincK proportio- 
nales erunr. Quod oportebat demonllrare. 

L PROP. XVir, THEOR. 

^BS'/ tres reiia hne<e prnportmnaks fuirint, leSfangulttm 

^p fub exiremts contenlum a^aale eB ei fuod li medsz 

" fit ^uadrato : Et Ji re&avguimn fub extremh cott- 

tentam aquale fuerit ei ijuod a meJia jil quadralo, 

tres refi<e ImCiC proportmaies erunt- 

SiDt tres teflE lincE proportionales a b c; Bc fit ur a ad 

B, ita B ad c. dico re6tangulum contentum fub a c scquale 

eile ei quod k media b fit quadrato. ponaiur ipli b sequalis 



Et quoniam 
D; erir uC a ad b", ita D 
ad c- ii autem quatuor re- 
Hx lineae proportionales 
lueiint redangulum fub cx- 
tremis contentum eft ' ae- 
quaie ei quod fub mediis 
continetur, ego redtangu- 
lum fub A c 



ita 6 ad c, azqualis lutem b ipli 




sequaleeiquodcontinerur fub B d. fcd redtangulum concen- 
tum fub B D cft xquale quadraio quod (it ex ipfa b ^ ercnim n 
eft Kqualis D. reitangulum igitur contenrum fub ac eft 
aqualc ei quod cx b fic quadrato. Et (i redangulum con- 
lenrutn fub a c xquale fit quadrato quod fir ex b. dico uc a 
ad B, ica eire b ad c. iifdem enim conftrudtis, quoniam rcd- 
angulum concenium fub a r. sequale eft quadraco quod fic 
C2 b; at quadrarum quod fic ex b elt redangulum quod fub 
ipti B D continecur, eft enim b Kqualis ipfi d; erit rciftan- 
gulum contenium fub a c sequale ei quod fub b d contineiur. 
li autem rcftangulum fub extremis conrentum squale tue- 
uit ei quod fub mediis gontinctur, quawor refla; lincEc pro- 
B porcionales 



F 



EuCLiDis Elementoru 



M 



portionales * erunt. eft igitur ut a ad n, ita a ad c; icqualis 
auccm B ipfi n. ergo ut a ad b, na e ad c. Si igitur cre» 
iciflx lincx pfoporiionales fuefioc, redtangulum fub extrcmis 
concemum eft squale ei quod D media fic quadtaro. Et G 
reaangutum iub cxircmis conccnium Kqualc fuerit ci quod ^ 
media (it quadraio, crcs redta: lineic proportionales erunt. 

IQuod oporcebat demonftrare. 
PROP. XVIII. PROBL. 
^ Ja/a reffa litira Jalo reSi/ineo Jimik ^ fimtUtet 
pofitum reBilineum ^efcribere. 
Sit data rcdta Itnea ab, dacum aucem refiilineum cE. 
oporcec a redia iJnea ab redilinco c e fimilt;, & rimilicet 
poQium redtilineum dcfcnbere, Jungatur d f, & ad rcAam 
lineam a b, & ad pundta in ipfa a b, angulo qiiidcm c ae- 
■ i^.piinii. qualis angulus ' confticuacur 
c a n , an^lo auicm c d f 
SDgulus AOG. rcltquus Igiiur 
c F D anguius reliquo a G B 
ii,ro[.;i. eft * JEqualis. cjgo aquian- 
piimi. guluni eft FCD ttiingulum 

criangulo gad; ac propte- _ 

e 4. tujuj. rca e ut F D ad G B, ita v c ad 

CA, & CD ad AB. rurfus confticuatur ad reaam lineam 

^B G, & ad punfta in ipla b g, angulo quidem d r E xqualis 
angulus B G H, angulo quidem f d e sequalis .g b h. ergo re- 
liquus » ad E reliquo ad h eft xqualis. SEquianguIum igiiur 
cft triangulum fde triangulo gbh. quare uc tFDadcB, 
ica F E ad g H, & E D ad H b. ollenfum aucem eft & uc f D 
dii.qointi. ad CB, ita Fc ad GA, & cD ad A b: & ut igitur ■'fc ad 
AG, ita coad /1 B, &FEadoH, & adhuc ed ad h b. ica- 
que quoniam angulus quidem c f d eft sequalis aagulo a 0- 
e; angulus auiem d F e angulo b g h. eric toius c f E angu- 
lus coti A G H aequaiis. cadem ratione & c d e eft asqualis 
ipfi A E H, & praecerei angulus quidem ad c angulo ad a 
icqualis, angutus vero ad e angulo ad h. Kquiangulum igi- 
tut eft A H ipli c E, & latera circum iequales ipfis angulos ha- 
bec propotcionalia. ergo reiSiIineum ah rcdtiiineo c E f^ 
mileteric: a dacaigirur reda linea ab dato rcttilinco CB 
fimilc, & iimilicer poruum redtilineum a h defcriptum eil. 
Quod taccre oporccbac. 

PROP. 
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PROP. XIX. THEOR. 

^miliit triavgula inter fe Junt iit ^plicata proptr- 
tione laierum bsmologorum. 

Sint limilia iriangula a b c d e F habentia angoJum ad b 
xqualcm angulo ad e, & fit ut a n ad a c, ita d E ad e f, 
ita uc lacus bc homologuni fic lateri e f- Dico a b c crian- 
^um ad criangulum d e f duplicatam proportionem habere 
i^us quam habec b c ad e f. Suroaiur cnim ipfis " b c s f cer- ^ 
[ia proporcionalis bg, uc Gt j^ 

I BC ad EF ita E F ad DG. y\ 

& jungacur g a. quoniam //\ 

igiiuT uc A B ad b c, ica elt 
DE ad EP; erit permutando 
uc AB ad DE, ita bc ad ef. 
fcd uc s c ad E F, iia e f 
ad BG. uc * igicur a b 

ad DE, ita EF ad BG. quare triangulotum abg def 
latera, qux func circum xquales angulos, rcciproca func- 
quorum aucem criangulorum unum uni xqualcm ba- 
Dentium angulum latera, qux circum xqualcs angulos, 
rcciproca funt, ea inter fc aequalia <: funt. Kquale igitur 
eft ABG trianguium triangulo def. £<: quoniam elt uc 
fic ad EF, ita ef ad rg; G aucem cres rcct% linece pro- 
poirionalcs fmr, primaad lerciam duplicatam propotcioncm 
<i habet ejus quam habec ad fecundam : habebic igicur b c ad jDtf. ,o. 
B G duplicacam proportionem ejus quam habet b c ad e f. ut quintr. 
aucem bc ad bc, ica abc irianguiumad triangulum abg'. < i.bujui. 
ergo & A B c triangulum ad triangulum a b g duplicatam 
proportionem h:ibec ejus quam bc hsbcc ad ef. elt autem 
A B G triangulum triangulo d e f xqualc. & triangulum igiiur 
A Bc/ad triangulum d e F duplicatara proportioncm habebit 
ejus quam liabec b c ad e f- Quare (iiDilia criangula inter fe 
funi in duphcata propottione laterura homologorum. Quod 
oftendere oportebai. 

Cflr. Ex hoc raanifeflum ell, fi tres tcGcx, lineac propor- 
tionales fuerint, ut prima ad cerciam, iia eHe criangulum, 
quod fit k prima ad iriangulum quod a fecunda fimile, 8c 
fimiliter dclcriptum ; quoniam oftenium cft ut c b ad b g,' 
ita ABc triangultim ad triangulum adg, hoc eft ad trian- 
guhim D £ F. Quod oltendcre oporcebat. 
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PROP. XX. THEOR. 

SimiSa pofys^ea» i» Jimili* triangula dividmtviry ^ 
numtro .equalia, ^ ioOiobga totii ; g^ polygmum 
&d palygonnm daplKatam piaportio»em bahet ejus 
faam iatus hatmhgum habet ad bomologum latus- 
Sint fimilii polygona abcoe fchkl, &fitAB honjo- 
logum ipli F c. dico polygona abcde FCHKcin fiirilia 
criingula diWdi, & Qumcio scqualia, & homoroga totis; 6e 
polygonum a b c d e ad polygonum f c h k l duplicacam 
pfoportioncm habere ejus quara habec ab ad PG, jungaa- 
tur BE Ec GL LH. Ec quomam fimile eft abcde polygo- 
num polygono fghkl, angulus ba e angulo gfl cft 'X- 
qualis, atque eft ui b a ad a e, iia c p ad f l. quoniam igi- 
tur duo criangula funt a be a 

FGL unum angulum uni 
aogulo xijualem habentia, 
circum xqualcs auccm an- 
gulos laicra propunionalia . 
crit ' trianguium abe tri- 
angulo FGL Kquiingulum. 
etgo '& fimile. angulus igi- 
tur A B E xqualis elt angulo 

angulus zqiialis « loti f c h, proprcr limilicudincm polygo- 
norum. crgo reliquus e B c reliquo L G H ett Kqualis. & 
quoniam oblimiliiudinem triangulorum abe FGL,e(t*ut 
E n ad B A, ita L c ad G f. fed 8c propter liinilirudinem po- 
lygonorum », ut a b ad g c, iia cft f g ad c h ; eric cx ae- 
:i- quali uc 'J E s ad B c, ita L G ad G h. hoc eft circum xquoles an- 
gulos ebc lch laicra funt proportionalia ^ xquiangulum 
igiiur * c(t E B c criangiilum triangulo l g h. quare & =■ fimile. 
eadem raiione & f. c d criingulum fimite eft tningulo^ L h k. 
fimilia igitur polygona abcde FCHKLin fimilia trian- 
gula dividuncur, & numero scqualia. dico & homologa to- 
tis: hoc ett ucproporiionalia fini triangLila, & aniecedemia 
qoidem funi abe ebc ecd, confequeniia auccm ipibrum 
FGLLGHLHKi ScABCDE polygonum ad polygonura 
FCHKL duplicaiam propuriioncm hahere ejus quam laius 
homolo^m habct ad homologum hios hoc cft a s ad r c- 
quoniam enim fimile eft abe trianguliim triangulo fgl, 
habcbit ABE iriangulum ad trianguium fgl duplicaram 
II, proporiionem • ejus quam habei b e ad g l. eadcm ratione, 
& triangulum bcc ad glh triangulum dupticatam ''pro- 
porrioBcm habct ejus quam h e ad g l. eft / igicur uc a b £ 
trian- 




& toms rt B c 
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irianguliJin ad tiiaDgulum fge., ita triaDgulum bec ad 
o L H [riangulum. rurfus quoniam fimile elt triangulum e B c 
trianguio l g tt, habebit e B c triangulum ad [riangulum 
LGH duplicatam propor[ionem c ejus quam leHi linea ce; 
habet ad rci^am UL. eadem racione & ecd triangutum 

, ad triangulum lhk duplicatam proporiionem habet ejus 
quam c E ad h l. ell / igitur ut triangulum b e c ad triangu- 
luna LGH, ita CED triangulum ad triangulum liik. ollen- 
fum auiem eft & uc ebc [fiangulum ad triangulum lgh, 
iia criangulum a b e ad triangulum f g l- ergo ut trian- 
gulum ABE ad iriangulum fgl, ita triangulum uEcad 
CHL [riangulum, & triangulum ecd ad iprum lhk. & 

- igicur ut unum anteceden[ium ad unum confequentium i, {\cs ii.qaiw 
omma antecendentia ad omnia confequencia. ergo ut irian- 
gulum A B E ad [riangulum f c L, ita a i c d e polygonum ad 
polygonum fghkl: fed a b fi [riangulum ad [riangulum 
FG l duplicatim propor[ionem habet ejus qu^m latus homo- 
logum AB habet ad homologum latus fg, fimilia enim tri- 
angula indupiicata^^funtproportionelaterum hocnoiogorum.fe 19. bujt» 
«rgo & abcde polygonum ad polygonum fchkl du- 
plicatam proportionem haber cjus quam a b latus homolo- 
gum habet ad fg homologum latus. Similia igiiur poly- 
gona in (imilia triangula dividuniur, &c numero squalia, 5c 
homoioga totisj & polygonum ad polygonum duplicaiam 
hnbet proportionem ejus quam babet latus homologum ad 
bomologum larus, Quud oporiebtic demDnflrare. 

Eodem modo & in fimilibus quadrilateris oftendetur ea 
eflein duplicuta proportione laterum homologorum. oltcn- 

Iliim autcm efl £c iriangulis. 
[ c o R O L L. 

I. £rgo univerfe Gmiles figurse redlilinea: 
inier fe funt in duplicara proportione homo- 
logorum laterum. & d ipfis ag fg tertiam 
propor[ionalem furramus, qux fit 1 ; habebit 
A B ad X duplicaram proporrionem ejus quam 
habet a b ad fg. haber autem & polygonum 
ad polygonum, & quadrilaterum ad quadri- 
laterum duplicatam proporrioncm ejus quam 
latus homologum habet ad humologum la< 
tU3, hoc dt AB ad fc- atque oftenfum elt 
hoc in triangulis. B 6 X 

%■ Unlverre igicur inanifettum eli:, & cres re^ linex 
propor- 
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propoTtioiulcs fiieriDr, ut primi ad tcrtiam, ita e(Ie iiguram 
qii3t fic k prima, ad e»m qusc a fccunda, fmiikm & limiti. 
tcr dcfcriptam. Quod ofttndere oportebac, 

PROP. XXT. THEOR. 

S^a^ ei^em ieiitUneo jmt Jimiiia, ^ mler fe ftmtlin 

jmt. ; 

Sit enim uirumque reailineorum a b limile redtilineo e>^ 
dico & redlilineum a redtilineo b Qmite cfTe. Quoniaffl' 
enim fimile eit a reailine- 
um redtilinco c, & ipli a:- 
quiangulum ' crir, & cir- 
cum icquales angulos la- 
tera habcbit proporrionalia. 
rurfui quoniam fimile dt 
rciailineum s rcdtilineo c, 
aequiangulum ipli crit, Sc 

circum aequales angulos litera pioporiionalia habcbic <*. 
HCrumque igicur redtilineoruro a b ipu c aquiangulum eft, 
& ctrcum xqualcs angulos latcra habcc proporrionalia, quare 
& re^ilineum a ipC B clt xquiangulum, laceraque circum 
xquales angulos proportionalia haber j ac propcerea *a ipfi r 
cit limile. C^od decnonltrdre oportebat. 

PROP. XXII. THEOR. 
Si quatttor re^tc hnea propQrtionaks futrint, ^ re&i' 
finea tjua ab tpfis fiunt, fitntha, ^ fimtliter defcri' 
pta proportionaliit erunt. ^ Ji reililmea ^u,e ah 
ipfisfiuttt,fimilia, ^ fimihler defcripta, proportiona- 
Ha fuerint, fy ipja reBa line^ prgporfionales erunt. 

Sintquacuor reftx linesc proporiionales ab cd ef gh> 
*i8.hmut.& "t AB ad CD, ita (it EF ad gh. dcfcribancurque * ab 

»ip(is quidem ab CD (tmilia, & (imilircr polita red:ilinea 
kab lcd: ab iplis vero bf gh dcfcribaniur rcdtilinea 
fimilia, & (imiJiter polica m f nh. dico ui kab reflilincum 
ad reailmeum l c D, ita effe rettilineum m f ad ipfum n h 
tit.hiias. '■cailineum. Sumaiur iplis ^quidem ab CD tcitia propor- 
' [ionalis %; iplis vero ef gh tertia proportionalis o- &quo- 
niam eft ut a b ad c d, iia e f ad g h : w autem c d ad jt^ 
«ii.quinii iu G H ad o j eric ex a^quali c uc a b ad x, ita e f ad o. fed 
i a.cor lo. it A B quidcm ad x, itn e[t ' reftiliaeum k a b ad l c d redi- 
hujiis. " ' • , UQeum, 



redlilineijin / \ ^ A 
D, ,u .De / \ / \ 



w 



:q. 



HJ 



l.hnjq 
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lineum, ut autcm e f ad o, i[a i refiilineuin m f ad re£ti- 
liaeum n h. uc igirur k i b reailineura ad rcdtilincum 
LcD, ita eft " rcdiiineum mf ad 
N H redtilineum £t fi (ic ut k a 
reQilineum ad redtilineuni lcd, 
ica re^iineum mp ad rediilineum 

NH. diCO UC A B ad CD; 

E F ad G H. 6aE enim 

ica EF ad /pR, & defcribacur 

ipfa p R altemcri reflilineorum m f 

NH Gmile, 6c fimiliter polimm 

re£tilineum sr. quoniam igicurelt 

uc A B ad c D, iia e F ad p r, & 

defcripia func ab iplis quidem ab 

CD fimilia, & limiliter pofita kab 

LCD reAiJinea, ab ipfis vero ef 

F R fimilia & fimiliter polita redti- 

iinea m f s r, ertt i uc k a b reiii- , c 

lineum ad reailineum lcd, i:a reflilineum mf ad Rs3ei 

re6tilineum : ponitur autem & uc redtilineum k a b ad rc *'«'•- 

dtilineum l c d, ita m f rcililincum ad rediiineum n h. 

crgo ut redlilineum m f ad reiSilineum n h, ita m f reflili- 

neum ad redlilineum s r. quod cum rei5tihneum m f ad u- 

irumque ipforum n h s r eandem habeai proportionemj 

erit <> re<3ilineum n h ipli s R icquale. elt autem ipfi fimtle, h g. qutad 

&&mili[cr poficum. ergo gh eft zqualis pr. & quoniam 

uc ab ad cD, ita elt iLF ad pr: xqualisautem pr ipli gh; 

eric uc aq ad cd, ica ef ad gh. Si igitur quacuor rei^se 

tinex propor[ionales tijerinc, & re<3ilinea quse ab ipfis ti- 

unt, fimilia, & firailitcr dcfcripta proponionalia erunc : & fi 

leailtnea quic ab ipfis fiunc, fimilia, 8c fimilirer defcripta 

propoicionafia fiierint, £c ipfs redtx line» proportionales 

teiuni. Quod oportebac demonlliare. 
[ LEMMA. 

Vofitis trihttt reSlis fuihu/cuaque t, b ^ c; raiio 
primte A ad tertiam c, aquaiis eft rationi compojita 
ex rafiont prima a aj Jecuntiam b, ^ ratione Je- 
tunJa B aJ tertiam c. 

Sit V- G> numtru lemMrius expeneni fiu ^ienmimator ra- 
tionii A aJ B, hoc ejl fit a tripU iffiis e, ^ // mTnertit 
quattmariui exfOMens ratioms b ai c, erit /utmerue duade- 
narm t» mimri timarii & ^uattrturii tK»itiplitft>ime 

eamfo- 
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1 



ctmptljliit txpanen! ratiomt a ad c; m« jnia a contiwit b 

ter^ jeu duoJetiei. idem de aliis multipUciliiti vel fubmulti- 
flicibiu verum efi. Uaiverjalii vtro hujui Theormtth demon- 

firatio talii efi, ^antitas raliojus a ai r efi 



fiil, f«i multiplicans confe<jutn- 

tem frodutit antecedentem. Et * ^^— 

fimiSter ^antHas rationii n ad g 

cefi" jitque hm dua futnti- C— 

tatei inter fi multiflical^ effciunt numerum — ^ui tfi 

^ntitai rationU juam relfeneulum comfehenfum fub reiiii 
A e^ B haiet ad reffangulum fiiS t.&C reffis- Adeoi^ue diHa 
rgtit refianguli fub a iS' b, ad reSangulum fub a S" C ea e/i 
y«* in fenfu dtf. j. hujus, comfmititr ex ratioaibus a ada 
t!r fl aJc- /edper i. 6. reSangulum fui a c^ b, e/? ad reff- 
oMgufum fub n & c, ut A ad c. & igitur ratio Aadc Xfua- 
iii efi ratieni compopta ex rationiha A ad 6, i^ e ad c. 

Poficii vero qnatuor reifis ^uibufiuitjue A, B, c, ^ o ; Ra- 
th frima a ed quartam D le^fualis efi rationi covipofidi tx 
rMime primie a ad fttundam B, & ratione ficundte D ad tir- 
tiam c, cr ratione terti/e c ad quartam D. 

Nam in triius reffis a, C, S" D, 

ratio A aJ aqualii efi ratiovi a 

campofitte ex rationi&nt a ad c, g . 

t^ C ad D. Et haSenus e/i o- 

fienjum rationem a ad c a^ualem *- ' 

e/^ ralioHi ompofittt ex ratio- D 

iuIm a ad b O" b ad c. Et igi- 

tur ratio a ad d squatit efi ralioni compcpta ex rationibui 
A ad Bp B adcS" C ad D. Similiter ofiendetur^ hi ^uotctm- 
f« reSii, ratiOHcm prima ad ullimam te^ualem ejje rationi 
compofitit ex rationibui prima ad fuundam^ ficundte ad ter' 
tiam, tertia ad quartam, e^ ita deinceps ufyue ad ultimam. 

Si exponantur alia taagnitudines quahhet., prettr rifiat, 
idem obtinebit. ^l^od conflaiit fi concipiaituT lot refla a, b, 
C ^e. ordine pofita quot funt magnitudiues, ^ in eadem 
ratione : ita vii. ul riSia a fu ad riSam d ut prima ma- 
gniiudo ad ficundamy & refla b ad reUam c ut fecunda 
^agnitude ad terliam, ^ ita forro. Mauife''um efi per ii. 
f . ejlJi IX tequo reSam a ai nltimam reSam ficut prima ma- 
gnifudo ad ultimam. Sed ratio reSa a ad ullimam reSam 
^qualii tSI rationi cempofitie ex rationihn a adv, B ad c, & 



l 
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it0 parrB a/qve ad ulihrum ridav). Et^ ex hypeitefij ratio 
*iiji^ihtt rtif^ ad fiiti proximam, e*dem ifi eum ralifne 
magmtudinis ejufdem orJinii ad fiii proximam. £t igitur 
ratio pTimie magnitudiais ad ultimam tequ^lu ifi rationi cpm- 
fafitte ex ratmniiu) prim^ magmtudinii ad /ecitndam, fecundie 
M tertiam, ^ ita deineeps nffiie ad ullitnam. ^utd di- 
monfirare eperteiat. 

PROP. XXIII. THEOR. 

i^quiangula p&raUeiogr amtna inter fe propfirtionem 
babent ex kterihut cempofttam. 

Siot atquiangula paralielogramma a c c F aequalem hi- 
beniUfiCD angulum angulo ecg. dico parallclograminuTn 
Ac ad parallelogrammum cF proporiionem haberc com- 
poGcam ex larcribus, videlicec compolitam ex proponionc 
quam habet b c ad c c, £c e): proportione quam d c habct 
ad CE. ponatur enim ut dc i\i in dire- " " 

3um ipu c G. ergo & u c ipli c e in di- 

KSum 1« eric: & compleatur DG paral- \ j j e if.pclai 

lelogrammiim : exponaturquc reda li- j " 

nea quxdam k, £c fiac ut bc ad cg, ica 

* K ad L, uc autcm d c ad c e, ita l ad j i i i j ii.imjj 
M. proporcioncs igitur iplius k ad l, & / / / / i 

L ad M eiedem funt qu^ proportioncs / , / / / 1 

lacerum videlicec bc ad cg, & dc ad 
c E. fed proporCio k ad m compolica 

eft c,ex proportione k ad l, & propor- _ _ __ 

liooe L ad m. quare & k ad m propor- J. 1 J. nalat^ 

donem habac ex iatcribus compofitam. ''^" riiii. 

& quoniam elt ut bc ad cc', ita ac parallelogrammum ji.hajM 
ad parailelegrammum chj fcd uc sc ad cg, ica k ad l: 
enc 'ut K ad l, ita parallelogr&mmum ac ad ch para]le-(ii,qiiiM 
logrammum. rurfus quoniam cil uc dc ad ce, ita ch pa- 
rallclogrammum ad parailelogrammum cf: uc autcm oc 
ad c Et ita L ad m. ergo ut l ad m, ita erit ' parallelograin- 
DQum cH ad cf parallclogrammum. itaque cum oltenfum 
Qt uc K quidem ad l ica a c parallelogTammum ad parsIIC' 
logrammum c h : ut auiem l ad m, ica parallelogrammum 
cn ad CF parallclogrammum ^ eric /es a^uali ut k ad Mtf2%.<fua 
ica Ac parailelogrammum ad ipfum cf. habei autem k ad [ 

M propottionem ex iateribus compofitam. ergo & a c pa- | 

raUelogrammum ad parallelogrammum cf proportionem 
habd)it compofitam ex btcribus. iEquiingufa igicur paral- 
K Idogramma 
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lclogramoaa imer fe proportionem habenc ex Uceribiu coni' 
poG^am- Quod opoicebax deinonftiare. 

PROP. XXIV. THEOR. 

Omnis paTalUlofframmi, qua crrca Jiametram fitnt pa^ 
raHelogrammaj ^ loli^ ^ mier fe fimilia Jmt. 

SU piraUelogramms abcd, cujus diameier a c : circi 
diametruni vero A c parailelo^amma fmt e g ii k. dica 
parallelograinma e g h k fic toci a b c d, & incer fe iimilia 
cHe. Quouiam enim uni latcmm ciiaDguIi a b c, videlicet 
ipfi B c parailela duiki elt e f, erit ^ ui b e ad e a, ica c f 
adFA. quoniam rurfus uni laceium irijneuli acd, nempe 
ipfi c D dufla eft parallcla • — — 

F c, uc c F ad F A, ita ' eric 
DG ad c A. fed uc c F ad 
fa ita oftenfa eft & be 
ad K A. crgo & uc B E ad 

[j. EA, ica 'dg ad ga, com- 

[i. ponendoque ' uc b A ad a e, 
ita DA ad AG. & peimu- 
tando ut B A ad a d, i» e a ad a g.' paraUelogiammoruni 
igitur ABCD EG lacera, quie circa communem angulum 
B A D, propoiiionalia funt. & quoniam paiallela elt c f ip6 

II. D c, angulus quidem a g F efi d asqualis angulo a D c, an- 
gulus vero c f a xqualis angulo o c a, & angulus d a c eft 
communis duobus citanguiis a d c a c f ^ eiic igitur ciiangu- 
lum ADccriangulo Acpxquiangulum. eadem ratione £c iri- 
angulum a c b sequiangulum elt iriangulo a f e- toium igi- 
rur parallelogrammum abcd parallelograinmo eg ell ac- 

, quiangulum. crgo uc a d ad u c, ita • a c ad g f, uc aucem 
Dc ad c a, ica GF ad PA, & ut ac ad cb, iia af ad fe, 
& prseterea uc cb ad b a, ica fe ad ea, icaque quoniam 
oEten&m ell ut d c ad c a, iia e(le c f ad f a, ut aucem 

\a. A c ad c b, ica A F ad F e; crit/ex azquali ui d c id c b, ita 
G F ad F K- eigo paiatlelogrammorum a d c d e g propoi- 
tionalia func latera quae circum sequales angulos, ac propte- 
reajparallelc^rammum abcd paralldogrammo eg elt fi- 
njile. eadem raiione, & paiallclogrBmmum a b c d fimila 
elt parallelogrammo kc ucrumque igiiur ipforum ec hk 
parallelogrammoium, paralklogrammo abcd cfl limilc. 
quas auccm cidem icdilineo func fimilia, Sc iniei fe Gmilia 

ui.* funt. parallelogiammum igitur eg limile eft paiallelo-. 
giammo [)K. Quare omnis paralIelogramnii,qu9ecircadiaffle* 

ttam 
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mim func parallc!ogranima> & toii, & intet fe funt fitnilia; 
Quod oHendete oponcbat. 

PROP. XXV. PROBL. 
jD^/o re&ilineoy /itnile, ^ aliert Jato teqttale idem 
conjiituere. 

Sic dalum quiijem re^lineum cui oponet Gmile conlti- 
tuere A8C, cui aucem xquale lit d. oportcc ipft abc li- 
mile, & jpli o xquale iden conftictiete. Applicctur 4 ad »i^^rai 
redtam quidem iineam d c re^ioco 4 b c sequale paral- 
lelogrammum a e. ad rcdam vcro c e applicaur * parallclo- 
grammum c m sequilc 
ip(i D, in angulo fce, 
qui cBL angulo cft a:- 
qualis. in dtredtum igi- 
turieft BC ipli cF, & 
L K ipfi E M. fumancur 
' inter b c c f media 




pfoporlionalia g h, & 
ab ipfa c h delciibatur 
redtilineum k g H ti- 

milc Sc limilicer politum re£Ulineo a b c. £c quoniam eft 
uc Bc ad c H, ita G H ad c f, fi aucem Cres redhe Unex pro- 
portionales finc, uc prima ad tertiam <, ita eft Ggura quz* 
fic \ piima, ad cam quEC \ fecunda, limilcm & fimiliter de- ^jui- 
rcripcam ; crit uc b c ad c r, ita a b c rerftilineum ad re^- 1 

Uneum k c h- fed & uc b c ad c f, ita / parallelogtammum / 1. Iiujai. ; 
BE ad EF parallelogrammum, ut 1 igitur rc^tiliaeum ABC£ii.quiii[I,' 
ad Tcdilineum k g h, ica e e parallelogrammum ad paralle- 
logrammura liF. quare ft permutando uc aec redilincum a i(.qn!otI. 
ad parallelogtammum be, ita rcQilincum kgh ad ef pa- 
rallelograromum. cft autcm re^lineum a b c sequale pa- 
nilelograrDmo b e. aequale igitur cA & k g h rcd:IIincum 
piralleTognunmo e f. (ed e f parallelogrammum xquale elt 
rcAilineoD. ergo & re^lineum kch ipG d e(t SEquale: efl 
lucem GKH fimile redilinco abc. Dato igitur re<^liiieo 
ABc fimile, 8c alceri dato d sequale idem conltitutum eft 
S6 H. Quod £icere oporcebac. 
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PROP. XXVI. THEOR. 

Si i paraffe/o£ramrm paraHehgrammum attferatuT jt' 
mile toti, ^ Jimiliter pofitum, communem ipji ttn- 
guhm habens, circa eartjtm diamelrum ejl toti. 

. A parallelogrammo enim abcd parailelograramum av 

auferarur, Gmile tpli abcd, & (imilicer poiirum comnt^ 

nemque ipli angulum habens dab. dico parallelogramroaia 

A Bc D circa eandem elle diamecruni pariUlelogranimo af. Nod 

enim, fed li fieri poccft, 6c A & B 

paTallelogrimmi BOdiameter 

AHc, & producacur gf ufque 

ad «i ducaturque per h alcer- 

ucri ipfarum a o b c paral- 

lela K K- C^oniam igiLur 

circa eandcm diametrum elt 

A B c D parallelogrammum 

II. parallclogrammo na; & eric <• parallclogrammum abcd 
parallelogrammo KC limile. eigo uc ^DAadAB, itaGAad 
A K. ett autem & propter dmilitudinem parallelogrammo- 

i- rum A E c D E c, ut D A ad A B, ica G A ad A E. & " i^tur 
uc G A ad A c, ita c a ad a k. quod cum g a ad ucramque 

:'. ipfarum ak ac eandem proporiionem habeac; erir •'ae 
ipft A K squalis, minor majori, quod fieri non poccft. non 
igitur circa eandem diamccrum ell a b c D parailelogram- 
inum parallelogrammo a h. quarc circa eandem diamectum 
erlc ipG a f. Si igilur ^ parallelogrammo parallelagramraum 
auferacur limile coti, & limilicer pofitum, communcm ipfi 
aogulum habens, circa eandem diametrum eft toii. Quod 
derfionltrare oporcebat. 

PROP. XXVII. THEpR. 

Omttiam paraUeiogrammorujn fecwiiium eandem rt- 
Bam lineam applicatorum, ^ deficientium f^mii 
paraliel%rammis fimikbus , ^ fimiliter pofitis ei 
qua a difHiJio defcrihiiur ; maximum eji ejmd »d i^ 
midiam eft appHcatum, ftmih exiBens drfefiui. 

Sic rcdla linea ab; fececurtjue bifiriam iii c; 8c ad 

ad reifiaif lincjm applicetur parallelogrammum ad dc- 

ticicns figura parailelogramma ce, limili & fimilicer po- 

lita ei quK a dimidia iplius a b 4cfccipta elt. dico omnium 

parall»^ 
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paralletogrartiinorum ad rcdhm Ijneam ab applicarorum, 
cc deficiencium tiguris parallelograinmis (imilibus, & (imi- 
Jirer policis ipfi ce, tDaximum p e 

cQc AD. Applicetur enim ad f A f 1 

redtam lineam a b paralleio- / / \J / 

grammum a f, deficiens figura Jn\If\ ' 

K)araIIeIogramma hk fimili, & ' ' 

imilicer pofi:a ipli ce. dico 
i D parallelogrammum paral- 
e' - - 



t 



lelogramnio af raajus efle. a c K B 
Quoniam enim limlle eli parallelogrammum c £ parallelo- 
grammo hk, circa eandem diamecrum «fiiiic. ducacur co- ais.hajai 
rum diameter db, & defcribatur (igura. quoniam igitur 
CF ^eft xquale ip^ fe, ccnnmune apponatur hk- totum i4.;.prinil 
igitur c H toti K E eit sequale. fed c h cH ' lequalc c g, quo- , ;fi.(iiinj 
niam & re^almeaAC ipficB. crgoScGc ipli e k squale elt. «^ 

commune apponacur c f. totum igitur a f elt aquale gnor ) 

moni lmn: quare & ce, hoc elt ad parallelogrammum ■ 

parallelogrammo af eft majus. Omnium igitur parallelo- ' 

frammorum fecundum eandem rcdam lineam applicatonim, 
C deticientium ftguris parallelogrammis limilibus, & fimi- i 

liter pofitis ci qux ^ dimidia defcribitur, maximum elt quod ' 

■d dimtdium eft applicatum. Quod demonltrare obortebat. , 

PROP. XXVIII. PROBL. ^ 

.jilf/ datam re^am iineam Jalo re^ilmeo tejuak paral- i 

ielogrammam applicare-, defictetis fiiura parallelo- * \ 

gramma pua;jimilis fit alieri d^tie -. opwtet autem 
tiatum reciilineam, cui a:quale appbcafKium eft, mn 
majtts effe eo tjuoJ aJ tjimidiam appiicalur, fimi/i- 
hus exiftentibus defeQihm, ^ eo qaod a dimidta, ^ 
eo cai cportet fimile defictre. 

t>ic data quidem rciSa linea a b : datum autem redtilineum, 
cuioporcet xquale.adda[am redtam lineam ab applicare, (ic 
c, non majus exiltens eo quod ad dimidiam applicatum clt, 
fimilibus Gxiltencibus defedtibus: cui autem oportet fimilc 
deficere Gc o. oportet ad datam re^am lincam a b, daro 
rcftiiineo c xquale parallelogrammum applicare, deficiens 
fi^ra parallelogramma, qiia: rimilis fic ipfi d. Secetur a b ^ 

bifariam in e, &c ab ipla e u defcribatur " fimilc, Sc fimiliter « i %. ^uju^ 
porttum ipfi d; quod fit ebfg, & compIea.'ur ag parallc- ' 

lograminum. itaque ag Tel xquale ett ipfi c, vel eo majus, 

K. 3 ob ' 
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ob deCfrmiiuuoficm : £c fi quidem ac fit SEquile c, faQum 
jam crit quod pioponcbacur : cccnim id rc^m lincam a b 
(itto rcAiIineo c sequilc paraJlelogrammura a o •pplicatum 
eit, dcficiem figura patallelogramma h g o : 
fip ipli D Btniii. Ci autcm oon (" ' 
Kquale, crir he tnajusquam cj i 
que E F Kqualc elt h e. cigo, & e p ^-^ 

^uikm c elt majus. quo auicm ep 
iperai c, ci excefTui sequale, ipli 
vero D &mile £c limilicer powum, 
idem •conftituatur xlmn. fed d 
e(i Ijmile e f. quare & k m ipli e f 
limile cnt. fii igitur tc&^ linea 
K L homologa ipfi g e, l m vcio 
. ipli G F- & quoniam fcqualc cA 
EF ipQs c & KM, crit ef iplo km ma- 
cot.ia. jus. majOT (igitur cfl rcdalincacE 
'uj<". ipfa KL & G f ipla lm. ponatur 

cx xqualis kl, & r. o aequalis lm, & compleatur ygop 

parallclogrammum. xqualc tgiiur clt & limile x o ipfi k m. 

XX, hujus, lcd K M (imile clt f. p. crgo & ^ n o ipii c f dt fimile. circa 

'.i6.hajus. eandem igitur elt ^diamecrum xo ipii bf. fit ipfonun dia- 

mctcr GPB, fc figura defcribatur. icaque qiioniam e F eft 

tcquilc iplis r & K M limul, quorum x o clt sequale k m, crit 

reliquLis r** gnomon xqualis rciiquo c. & quoniam o r 

^.I.primi. clt < xqiialc x.s, Lommune apponatur s R. totum igitur oa 

;<.primi. loti xn elt aequaic. fcd xb cIt/an]ualcTEi, quoniam &la[ui 

<AG laicri EB. quare &c te ipii ob aequalc. commune ap- 

ponacur xs. ctgo toium ts cll acquale loii gnomoni T<i>+. 

ac r** gnomon ipli c oltcnfus clt Kqualfs;, & ts igitur 

ipfi c ^qualc eric. Quare ad daiam redlam tineam a b, daio 

reailineo c, Kquale parallclogtammum rs applicaium cft, 

dciitiens figura parallelogramma s R ipii D iiraili, quoniam 

& s R limiic cft ipii g b. Quod facere opotccbac, 

PROP. XXIX. PROBL. 

Ai datitm le^am lineam dato refliiiHeo a^uak paral- 
/e/agrammam app/ictrej excedem figura paraSe/o • 
gramma, qutC ftmi/is Jit a/ieri datee. 

Sit daca reila linca a b, datum vero re^lineum, cui opor- 
tet xquale ad ipfam a b applicare, fic c ', cui autem oporcec 
fimilc excedcrc d. oporcet ad rcftam lineam daio re^i- 
lineo c xquale parallelograminum applicare, excedcns 6- 

gura 



'"■ v^ 




L I B B R. VL 
gura paTallcIogranima fimili d. Secetur a b btferiwo in e, 
arque ex e d ipfi d Gmile, 8e fimiliier « pofinim paTalleio- 
grammum dercribacur e l. & ucriufque quidctD e l 8e c k- 

tquale, ipfi vero d limile, & limili- 
ler pottium idem *conftituamr g h. 
fimile igiiur eit g h ipfi E L. ficque 
X H quidem latus homologum hteti 
r L, KG vero ipG PE 6c quoniam 
parallciogrammum c H majus cH i- 
wCo EL, cric re£ta linea KH.major 
^uiim FL, & KG major quim fe, 
producantur fl fe, & ipfi qui. 

<lem KH xqualis (ic f l m, ipfi vero . . 

KG aequalts fen, & compleanir \ \ 
M N paralleJogrammum. ergo m n \ " \ 

sequaie eft & fimile ipri c H. fed g h } 

«ft fimile E L : M N igitur ipli e l fi- r 

lUile^erir; ac propierea circa can- \ i- ^-^^^% ei,.hiiiot. 

dcm diamecrum ■'eft el ipfi m n- ^ dis.hujuj! 

ducatur ipfotum diameier e x, & figura defcribatur. iiaque 
qupniam gh ipfi el & c cft aequalc, fed gh cft scquale 
MM; erit & mn icqiiale ipfi el & c. communc auferaiur 
EL. reliquus igirur 4r+ gnomon ipfi c clt xqualis. & 
quoniam a e cLt xqualis e d, aequale ' erit Sc &s parallelo- 1 36 primi. 
grammum paralleJogrammo ep, hoc eft ipfi/Lo. commune/4,5.primi. 
apponaiur e x- cotum igitur a x Equale eft gnomoni * r +. 
led « T -I- gnomon eft a:qualis c. crgo & a x ipfi c eric a:- 
qualc. ad dacam igitur reiUm lincam a b daco rci^ilineo 
c xquale parallclogrammum appticaium elt a x, excedenti 
^ura parailelogramma fo, ipfi d fimili, quoniam Sc ipli e l 
fimilc i cft o p. Quod fecifle oponebai. s **■ ^"f^ 

tPROP. XXX. PROBL. 
S)ttam reffum /incam lermm»l»tn extrem» c 
tattone fecare. 



Sic daca redta linea cerminaia a b oportec ipfum a b ex- 
trema ac media raiione fecare. Defcritniur 'cx ab qua- .^fi.p^inU 
ilratum bc, & ad a c ipli bc squale pardllelogrammum 
^applicciur c d, excedens ^figura ad ipfi RC fimili. qua-ti^hn^ 
dratum autem elt: b c, ergo £c a D quadratum eric. & quo- 1 

oiam B c eft aquale c D ; commune auferatur ce. rcliquum 
igitur DF reliquo ad elt squale. eft auccm & ipG sEqut- 
aogulum. crgo ipfonim b f a d latera, qux circum xquBles 
K \ angulos 
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4 huiui. ingiilos, reciproce funt ' propoittonalia. ut igitur F E atf! 

SD, ica elt ae ad bb. eft 
*.p[lmi. aucem f e «qualis rf a c, hoc 

eft ipfl AB, &KD ipli AE. 

quarc ut B A ad A E, ita ae pA 

ad E D fcd A B mapr clt 

quam a b. crgo a e quam 
t.quinti. E8 cft • major. reila igitur | ^| 1 A ^ B 

linca A a extrema, ic media ^ ^ "" 

larione (e&z eli in e. & majus iplius fegmentum cft 

^ori ficerc oportebac. 
Alicer. Sit data rcaa linea a b- oportct ipfam a b e^ 

trema ac media racione fecare. Secctur enim a b in c, ica 
I. lecun- reaangulum / quod continetur fub a b B c lequale iit tjut 

draco ex A c. quontim igitur redangulum fub a B S c jB^ 
7. hajiu. quale cii quadrato ex ac, criti uc ba ad ac ira ac ad cj, 

ergo A B reda linea cxcrema ac media rattone (cHi eft| 

Quod faccre oportcbat. 

PROP. XXXI. THEOR. \ 

/n reliangttlis triangu/h figrtra <JU£ fit J /ateie reffUrH 

aitgtt/am ftttten^enfe, a/faa/is ei? ers <jua k /aterh 

bttj teBum atigu/um continentibus fiunt, fmt/ibas^ 

^fmibler defiripits. 

Sit triangulucn rcQangulum a e c, rcdlum habens angu^ 
lum BAC. dico figuram, qus fit ex bc scqualem efle e4 
quie e>: BA ac tiunt iimibbus, & fimilitcr defcripris. dit* 
camr pcrpcndicularls a d. Quoniam igicur in triingulo red*' 
anguio ACB ab angulo re- ' 

£to, qui eft ^d a, ad bc ba- 
fim pcrpcndicularis dud:a 
r. bujut. clt A D, erunt ' triangula 
A B D A D c qua: funt ad 
perpendiculaiem rimilia to- 
li ABC, & inter fe. & 
quoniam limile elt a b c cri- 

angulum triangulo abd, crii ut 'CB adBA, ita ba 
B D. quod cum tres redtic lincK proportionales fijir, ut prlaW' 
i.Cor.io, ad (cniam, ira crit * H^ura qua fit ex prima ad eam quse ex 
joi. fccunda, limilcm, & fimiliitr dclcripiam. ut igitur c B ad 
B D, iia ^ura qua; fii ex c B ad eam qu:e cx b a, rimilem 
& rimilicer defcriptam. eadcm rationc, & uc bc ad c D, ii 
figura qux Gt ex b c ad eam quae ex c a. quar« fic ut b c 1 
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'pfas B D D c, iCa <; tiguia quae ex b c ad eas qux cx d a a c, c 

fimiles, & fimilicer dcfcrtpcas. jcqualis autcm cft bc ipfis 

BD D c. ergo ligura quse iit ex bc aqualis eft eis quae ex 

BA Ac fiunt, (imilibus, & fimilitcr defcripus. in rettangu- 

lis igiiuc triangulis, figura quse fic a laCerc redium angu- 

I lum fubtendcnre, aequaiis elt eis qux a laretibus redtum 

L,jngulum continemibus fiunc, fimilibus, & fimilitcr defcriptis. 

Hstuod oftenderc oporcebat. 

w 



.qiual 



PROI?. XXXII. THEOR. 



Si Juo irimguh tompmantur aj mum attgulum, <ju,e 
Juo laiera Juohus laleribus proportionalia haheant, 
Ua ut hotnohga htera ipjorum etiam fint parallclay 
reliaua trianguterum k/era in dmSum fibi tpjis 
cmifiluta eruttt. 

Sint duo triangula a b c d c k quK duo latera b a a c 
duobus taceribus cd de proponionalia habeani, fctl. iit li- 
cut B A ad A c, ita c d ad d e j parallela aucem fn a s ipfi 
D c & A c ipfi D E. dico B c ipfi c E in diredtum efle. Quo- 
niam eaim a b parallela elt dc, 8c in ipfas incidic rcQali- 
nea acj crunc «anguli sl' a « 

temi B a c a c d xquales 
incer (e. cadem ratione, 
& angulus c D E xqualis clt 
anrailo a c d- quare 6c b a c 
ipu CDE elt xqualis. & 
quoniam duo criangula funt 

ABC DCE, unum angulum B c £ 

ad A, uni angulo ad d xqualem habencia, circum xquales 
autem angulos lateia proporcionalia , quod (it uC b a ad 
AC, ica CD ad de; enc *criangulum abc Iriangulo dce i 
xquiangulam. ergo abc angulus clt aequalis angulo dce. 
odenrus autem eft & angulus a c d Eequalis angulo b a c. 
WMi igiiur ACE duobus abc bac eft aequalis. communis 
spponatur acb. ergo anguli ace acb angulis bac acb 
c B A xquales func. fed bac acb cba anguli duobus 
tt6tis ' lunt xquales. & anguli igitur a c e ac b duobus rc- r 
ftis acquales cninr. itaque, ad quandam reflam lineam a c, 
& ad pundlum in ipfa c, duae rcdse linca: ec CE non ad 
eafdem partes poliix, angulos qui deinccps funt ace acb 
duobus re<3is xquates efficiunc. ergo b c ipfi c E in diredCum 
* erit. Si igirur duo triangula componancur ad unum angu- i i4-.prii 
lum quse duo lacera duobut lateribus proportionalia ha- 
beant 
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beanr, ka ut homcriogi Ucera ipfoium etiam fuDt paTallelx i 
reiiqui trungulorum latera in dire^um libi ipfis conlUtuca 
crunt. Quod demonltrare oponebac. 

PROP. XXXIII. THEOR. 

/w circuSs /Cfua/ihas anguli tandem hahent proportio- 
tiem, quam circamferentt^ fuitus infi^ani, Jive 
ad centra , five ad circumferentias inftHant : adlnic 
nutem (^ JeBnreSt qttippe fui ad_ centra funt caa- 
ftituti. 

Sint SEquales circuli abc def; & ad centn qutdeffl 
ipforum g h (tnc anguli bgc ehf, ad circumfercntias vero 
sDguli bac edf- dico ut circumfereniia bc ad ef cir- 
cumfercnciam, ica efle & bgc angulum ad angulum ehf, 
£c angulum bac ad angulum EDt.' & adhuc fedorem e- 
G c ad E H p fedorem. ponantur enim circumfcrentise qui- 
dem ecscqualesquotcunquc ^ 

deinc^s c k k l ; circum- 

fcrencix vero ep, rurfus se- 
quales quo^cunque F M m N 
cc jungantur c k g l, h s 
HN. Quoniamigiiurcircum 
fcrenria: bc ck kl inter 
fc func xquales, & anguli 

ii. BGC CGK KG L inier fe xquales 'erunt. quotuplex i^tur 
ell circumfcrencia b l circumferentiae b c, complex elt & 
BGL singulUB anguli bgc. eadem racione 8e quocupiex elt 
circumfereniia n e circumfcrentiaE e f, romplex & e h n an- 
gulus anguli e h f. fi vcro sequalis eA b l circumferencia 
circumfercncix ENj & angulus bcl angulo ehn eric ac- 
qu.ilisj £c fi circumferentia el major ell circumfetenda en, 
inajor erit Sc B g l angulus angulo e h n ; £c fi minor, minoT' 
quituor igitur cxiitenCibus magnitudtnibus, duatnis nimi- 
rum circumfcrentiis bc ef, tc duobus angulis bcc ehf; 
lumprae func circumfereniix quidem bc, & bgc anguLi, 
xquc multiplicia, videlicci circumferentia bl fic bgl an> 
gulus; circumferemix vero e n, 6c e h f anguli, xquc mul- 
tiplicia, nempe circumfcrcntia e n, & angulus e u n. acque 
olteofum elt li circUmfeientii ii l fuperii circumtcrentiam 
E N, 6c B C L angulum fuperare angulum e H n j & li xqualis, 

- aequatem , & li roinor, rainorem efle. uc * igiiur circumfe- 
rentia bc ad ef circumfercnciam, iia anguiusBGC ad ao- 
gulum E h f. fed uc 6 g c aiigulus ad angulum e h f, ira ' 
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an^lus fiAc ad edp kngulum, utxrque eniiQ utriul(}ue ttt.q 
dtdduplex. & ut igitur sc circuinferenna ad circumferen- it>o.i 
tiara e f, ica & angulus b g c ad angulum e h f, & angulus 
•BAc ad EDF angulum. quare in circulis sequdibus angult 
candem habenc proporcioncm quam circumlercniix qui- 
fcus infinunr, five ad cenira, Gve ad circumrerentias in- 
^tant. dico infuper & ui bc circumferencia ad circumfe' 
»-entiam e f, ica efle feaoiem g b c ad h e f feflorem. Jun- 
S^Qiur enim bc cx, & fumpcis in circumfercnciis Bc CK 
pun^is xo, junganiur & bx xc co ok. icaque quontam 
<lu3B s G c c duabus c G c K xquales func, Sc angulos xqua- 
Jes continenci erit & bafis " j^ 
xcbafi CK aqualis. sequalc — 

« igicur cll c e c criangulum 
xriangulo g c K. & quoniam 
circumfereniia bc circum- ' 
fcreatisc ck eft Kqualis, & 
reliqua citaimtcrcntia quae 

complet coiumcirculum AB- ~^ ' 

c xqualis dt reliquas quas eundem circulum complec. quare 
&angulusBXcanguio cok elt/aeqijalis. limile igicur eltB-zi^.,, 
Xc fegmenium.? fegmenio cok: & funt in sequiHbus reais^j ,,.i 
lineis B G G K. qux autem in a^qualibus re£tis lineis fimilia cir- leitii. 
culorum fegmenia, & incer fe fc ttqualia funi. ergo fegmenrum h i*. a 
D X c elt sequale fegmenio c o k. efl autem & b g c criangu- 
lum criangulo c g k zquale. & tocus igiiur fedlor b g c fedori 
CGK aqualiserit. Eadem ratione &gkl redtor utriqueipfo- 
lumGBC GCKClt xqualis. trcsigiiur fedtoresBGccCK kgl 
«qualesfunt imer fe. fimiliier 6e fei^orcs u e f hfm dmn 
inier fe funi xquales. quoiuplex igiiur eft l b circumferen- 
tia circumfercntia bc, totupiex eft & gbl fetlor feftoris 
GBC- eadcm ratione & quoiuplex ell circumferencia ne 
circumfcreniiGe e p, loiuplex elt & h & h fedior fe^ris 
HEF. Sed fi circumfereniia bl citcurafcrcniix en eft ae- 
qualis, & fcdor b G L Kqualis eft feflori e h n ; & b circum- 
ferentia bd fuperac circumferentiam en, fupcrac & bgl 
feflor ieitorcm e H n ; & fi minor, minor. quatuor igiiur 
exiftentibus piagniiudinibus, duabus quidem bc ef cir- 
cumfercniiis, duobus vero fedtoribus gbc ehf, fumpta 
func aquc muliiplicia circumtcrcntife quidcm bc & gbc 
feflorif, circumfercniia el, & g bl ledtor. circumtcrenttae 
vcro EF, & reaoris HEF, ieque muliiplicia, circumfcreniia 
f.N, & HEN feaor, acque oltcnrum elt fi u l circumferen- 
tia fuperac circumfcreniiam e n, & fctlorem b g L fuperare 
fcdorem e h n ; & Ii xqualis, Kqualem cfTc i 8c li minor, 
minorem- 
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miQorem. eft ^ iginir ut b c circumferentift ad circumferen- 
dftm EF, ict fcAor gb-c ad haf feftorem. Quod often- 
dere oportebar. 

COROLL. 

I. Anguhif ad cencrum eft ad quatuor rdStos^ ut arous cui 
lnfiftit ad cocaiQ drcumferentiam : nam ut anguliis b ac ad 
ireAum, ica Bc arcus ad drculi quadrancem^ quare qut- 
draplicuido oonfequencesy eric angulus bac ad quatsor 
tc&otL ut trcus B c ad tocam drcun^erenciam. 

X. UMBqualium circulorum arcus i l b c qui asquiles fub- 
tendunc angulos^ 6ve ad cen- 
tra, Gve ad penpherias, func 
fimiles. Nam eft I L ad tocam 
peripberian} i l e> uc anjuilus 
lAL ad quatttor reOos : eft ve- 
ro uc lAL feu B Ac ad quacuor 
reAos, ica arcus b c ad coum ^^^s^ ^>?b 

peripheriam bcf. c^uare uc 

iL ad cocam periphenam i l e, ica b c ad cocam peripheriam 
B c F. ac promde arcus i l b c func Gmiies. 

3. Duas femidiadtietri ab ac ^ concentricis peripheriis 
arcu!5 auferunc Gmiles i l b c. 
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ELEMENTORUM 

LIBEll VNDECIMVS. 



DEFINITIONES. 
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Olidum eft, quod loDgicudinem, lacitudinem & ciiQv* 
[udincm habccj 

U. 
, Solidi (eiininus efl: (apeiEcies. 

m. ' 

Ke£ta linea ad planum reSa eft, ^uando ad onines rcEUs 
rmeas tjux ipram contingunt, & in fubjedto fiinc plaao, 

redos angulos elScic. 

IV. 
Planum ad Planum re£tum efl, cum redae lipcx qu£ 
communi planorum fedtioni ad refios angulos in uno plano 
ducuntur, alieri plano ad redtos funt angulos. 

I "■ 

■ ReOae lines ad pUnum inclinatio eR, cum a rublimi cer- 
Piniao leStx itlius iines ad planum declu<aa fiierit perpendi- 
Cularis ; aique k pundto quod pcrpendiculahs in ip(b plano 
cSecerit, ad propofiise illiua lineie extremum, quod io eo- 
dem eft pkno, altera refta lioea fiieric adjunfla ; eft, in- 
quam, aogulus acuius ioliltente lioea, & adjun^i cpmpre- 
beaTut. 

VI. 



I 

I 
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VI. 

Plani ad pUnum indinado ell, angulus acuius icttis Ii- 
ncis coiUcrUus, qux in ucroque planoittm ad idem commu- 
nis (cikioais pun^him dudbt, rc£tos cum fedtonc angulot 
efficiunc, 

VII. 
Planum ad pUnum fimiliier indinarl dicitur', atqui 
■lierum ad alccrum, cum diffi indlnacionum anguli intei fe 
fiierinc aequales. 

VUI. 
Pftrallda plana runi, qux inter (e non conveaiunt. 

IX. 
Similes foltdx 6gurx (tio^ quse fimilibus planis concinen' 
CUT, multicudine icqualibus. 



^qutilcs & Gmiles folidse figurx funt, qux fimilibus 
plaois [DuUitudine & magnicudine xqualibus continencur. 

XI. 
5oIidu5 ftDguIus eft, plurium quam duarum linearum qux 
fe mucuo conringuni, nec in eadem funt fuperticie, ad omnes 
lineas inclinacio. Vel folidus angulus etl, qui ptunbus qu^m 
duobus plaois anejlis in eodem non conliltcntibus pUno, 
Ted ad unum punoum cooOicuci* concinecur. 

XII. 

PjTamis elt figura folida planis comprehenra, qua; i 
tino plano ad unum pun^m conlticuuntur. 



Prifma eCt (igura folida r^ax planis cominecur, quorun 
idrerfa duo func 8c xqualia & fimilU, ic paralleUj '' 
veio paralldograiQma. 



Spbxra cft, quando fcmiuiculi manente dUmetro, 
Ounduflus fcaaidrculus in (eipfum rurliis levolvitur u 
moveii cccpeiac, cLrcuin affumpca figura. 
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XV. 






Axis aucem rphZKe efl quidcens illi reda lioea, 
lam remicirculus convertifur. 

XVI. 
•Centum Tphxrx efl idem quod Sz remicirculi. 

XVU. 
Djameter autem (pbxtx clt redla quxdam linea per ceo> 
uci du<^, £c uirinque a rphxrx fuperticie [erminara. 
XVllI. 

r Conus eH, quando re<3;anguti trianguli manente uno la- 
terc eorum qux circa re^m angulum, ctrcumdu^m [ri> 
aagulum in feiprum rurfus revolvitur, unde moveii cceperar, 
drcum anumpra figura. Atque It quicrcens te&i linei xqua- 
l^ fi[ reliquse qux circa reUum angulum couEineiur, or^ 
ogonius erit conus : fi vero minor, amblygonius : fi vera 
uor, D3fygonius. 

XiX. 
,Axis auccm coai eft quielcens iUa liaea, circa quani tri- 
isutum vertinir. 
^ XX. 

BaTiJ vero coni eft circutus qui Jt circumdufla TcBa linei 
BftribiEur. 

» xxr. 

C^ltndrus eft, quando re^anguli parallelogrammi ma- 
aiie uno btere eorum qux ciica reftum angutum, at- 
nndu^um parallelogrammum in feiprum luifus revolvicur, 
" ie ccepcrai moveri, circum afTunjpta fagura, 
XXII. 



Asis aucem cylindri eft quicfcens illa re&a linea, ciii 
aam parallelogrammum convertiiur. 

XXllI. 
Bafes vero cylindri funt circuli ^ duobut adverlis latQril 
IBE ciroimaguDiur, dercripti. 

L XXIV. 



'Ciml^^H 
ibuj^^ 



^Similet coni & cylindri fuQt, quomm 6c np, & baftum 

' proportioQiLlej liinc. 

XXV! 
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XXV. 

Cubus cft figura (blida fub (ex quadracis aequalibus coa- 
teota. 

XXVI. 

Tecraedrum efl figura folida fub quatuor criangulis aequa- 
libus & asquilateris coiuenta. 

XXVH. 

OaaedruiD eft figura folida fub oSo triangulis xquali&UP- 
& aeqtlilateris contenca. 

XXVIII. 

Dodecaedruin eft figura folida fub duodecim pencagootP 
asquaiibus^ & asquilaceris^ & asquiangulis concenta^ 

XXIX, 

. Icolaedrum eft figura folida fub viginti criangulis aequalt- 
bus, & asquilatei-is concenca. 

XXX. 

Parallelippipedum eft figura folida kt figuris quadrilatais^ 
quarum quas ex adverfo parallelas funt, contenca. 

PROPOSITIO. I. THEOREMA. 

jReff^ iineie pars quadam non efi in Jubjeffo plan^) 
quadam vero in fublimi. 

* 

Si enim fieri poteft, redtas lineas ab pars quidem ab 
fic in fubjedo plano,, pars vero bc in fublimi. eric re^ 
linea ' quacdam ipfi' a b 
in dire&um continuata in 
fubjedlo plano. fitque d b. 
duabus igttur dacis redis li- 
neis ABC abd commune 
fegmentum eft a b, quod fi- . 
eri non poteft : redta enim ' 
linea cum reda linea non 

convenic in pluribus punAis, qu^m uno. Non igitur re£taa 
lineas pars quasdam eft in fubjedo plano, quasdam vero in 
fiiblimi, Quod demonftrare oportebar. • 
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[PROP. 11. THEOR. 
^H£ veBa Uneis fe invicem ficent, in uno fmt phne^ 
^ omtie trimgulutn m uno plano conjifiit. 
Duae enim redse liaea: a b c d fe invicem in pundo k 
teceni. dico ipfas a fi c d in uno elTe plano, & omne iriin- 
culum in uno plano conli- " ~ 

?terc. Sumancur enim in ipfis 

EB EC quECVis punQl FGJ 

junganrurque cB FC, & fh 

GK ducantur. dico primum 

£BC tri;ingul'jm conMere 

in uno plano. li enim crian- 

gullEBc pars quKdam fhc, c H K „ 

vel GBK in fubjeiflo plano clt, reliqua vero in alio plano j 

erit & linearum e b £ c pars io iijbjedlo plano, & pars 

■n alio. quod fi trianguli ecb pars fcbg fic in fub- 

jeifio plano, rcliqua vero in alio, uirarumque re<3arum )i- 

nearum ec eb quxdam pars cric in fubjefto plano, qux- 

dam vero in alio. quod abfurdum efle ' oilcndimus. ttian- <■ 

gulum igitur e b c in uno eEt plano. in quo autcm plano fA 

s c E triangulum, in hoc eft utraque ipfarum e c e B : in quo 

autem uiraque ipforum e c E B, tn hoc - funt & ^ b c d. Ergo 

rei^ linex a b c d in uno funt plano, £c omne criangulum 

M uno plano conliltic. Quod erat demonflrandum. 

■ PROP. III. THEOR. 

jB Juo plana fe invicem fecent, comttiunis rpforurti Ji- 
Bio reBa linea erit* 

Ouo plana ab bc fc invicem reccoc, communls autem 
ipforum fcaio fit d b Jinea. dico lineam d b retaam elTc, 
fi enim non ica Er, ducanir 
^ pun<flo D ad B in .plano 
quidem ab n6a linea debj 
in plaoo autcm bc re£ia ii- 
nea dfb. erunc utiquc dua- 
rum re£iarum linearum d e b 
D F B iidcm cermini, & ipfse 
fpatium coniinebunc, quod 
elt abfurdum'. non igitur deb dfb rcAx linea; fuDC. G- «Axio. i 
railicer oltendemus neque aliam quampiam, qu£ k pun£to ?'<■"' 
D ab B ducitur reSam efle, praecer ipfam d b communcm 
fciiicet planorum a b b c fci^tloDem. Si igitur duo plana fe 
invicem feceot, communis ipforun} ieSua lefla linca erlt. 
Quod oftcndcre oportcbat. " L PROF. 
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PROP. IV. THEOR. 

£S reSla linea dmbm reBis Imeis fe invicem fecantiitts 
in communi feflione ttd relios anguhs iHfitiai, etiam 
Juffo per ipfas pkm ad reEios atigfilos erit. 
Refla linea quzdaiQ ef duabus redis lineis ab cd fe 
inviccm fecantibus in e punao, ab ipfo e ad leStos angii- 
los inlittac. dico e f etiam plano per a b c d du3o ad ic- 
^05 angulos elTe. Sumantur rei^Ec linee ea eb ce de 
tncer fc xquales : perque e 
ducaiur rcdta linca c e h uc- 
cunque: ficjunganiur AD cbj 
deinde a quovis punifto f du- 
cancur fa fg fd fc fh 
FB. & quoniam dux redbe 
lincK A E E D duabus reOis 
liacis c E E B xquales fum, & 

.r. angulos ^ ^uales a E D c E B concincnt, erjt ' a d bafis bili 

i. r B xqualis, & criangulum abd triangulo ceb xquale. 
ergo & angulus dae xqualis elt angulo ebc. elt aucera 
& angulus A e c ' xqualis angulu b e h. duo igiiur crianguli 
lunc A c E B E M, duss angulos duobus angulis xqualcs ha- 
bentia, alterum alceri, & unum lacus a c uni laieri eb x- 
quale quod clt ad xquales .ingutos. quare £c reliqua Utera 

j reliquis latcribus xqualia habebunc '. ergo ge quidem eft 
xqualis e H j a c vero ipli b h. quod cum a e lic xqualis 
E b, communis aucem, & ad reiSos angulos p& ; crit * balis 
AE bafi E B xqualis; eadem quoquc raiione & cf xqualis 
eric F D. prsclerea quoniam a d clt xqualis c B, & a f ipli 
F s, eruni dua: p a a d duabus f b b c a:qualcs, altcri al- 

ij, cerii & aftcnfa cll ba[is df sequalis bali fc. angulus^ig^ 
fur F A D angulo f b c eft aqualis. rurfus oitenla elt a c ac- 
qualis b h, fcd Sc a f ipli f B elt asqualis. duae igitur f a A 9 
duabus FB BM xquales funt, & angulus fag scqualis elt 
angulo F B H j uc demonltratum tuit, bafis iguur g f baG F H 
t& <> azqualis, rurlus quoniam g e oHenfa clt xqualis eh, 
communis auiem efj crunt dux ge ef xquales duabus 
liE EF^ & balis HF ed sequalis bafi fg. angulus '^igiiui 
CEF angulo hef elt %qualis, 6c idciico rcdus cltuierque 
angulorum g E f h e f- ergo f e ad o H uicunque pcr e du- 
iiam rcAos efficit angulos. Jintilitcr oftendemus p k cdaiQ 
ad omncs redlas lineas, qua ipfam contingunc, & in fut>* 
je&o fuDC plano, re<3os angulos eHicerc, re(3a aucem »i 
planuiD ic&i c& ' quuido a4 omnes re^as lineas ipfam con* 
tingcnie», 
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tiDgentes, & eodem exiltentes plano reftos efficic angu- 
los. quarc f e fubjeiSo plano ad te&os angulos infiihc. ac 
rubJedCum planum elt quod pcr ab CD re&is lincas duci- 
tur. ergo f e ad retftos angulos erit dudlo per a b c d 
plano. Si igitur redta Hnea duabus redtis lineis fe ioviccm. 
fccancibus in communi feaione ad reaos angulos infiftac, 
etiam dudio per ipfas plano ad redtos angulos erit. Quod dc- 
mooltrare oporcebac. 

PROP. V. THEOR. 
Si reSa linea tribus reBii lineis fefe tangentibuSf in 

commutii fe^imt^ ad re&os atjgulos iaJiBat, tres iUa 

reliie Imea in uno plano erunt. 

Re£b linea qusedam ab tribus xt&is lineis bc bd be, in 
concadu ff, ad redos angulos inCItac, dico bc bd be in 
uno plano efle. Non enim, fed fi fieri poceft, finc b d b e qui- 
dcm in fubjedto plano ^ b c vero in fublimi, 6c planum per 
AB BC producatur, com- 
munem uiique fe£tionem in 
fubjedlo plano faciec * re- 
damlineam; fuciat bf. in 
uno igiiur func plano per 
AB BCdudto, Cres reQa li- 
ne«e a b b c b f. 8c quoniam 
AB uirique ipfarum bd 
BE ad reiftos angulos inOltit, &c dudo per ip^ db SE 

iilano^adredtos angulos eric. planumaucem per db B£ ett ^ 
Libjedtum planum. ergo a b ad fubjedtum planum it&A elt. 
quare & ad ■= omnes reitas lincas ipfam condngentes, que , 
ineodem plano funt, redos facict angulos; fed ipfam can- b 
git CF in fubjedlo exiftens plano. ergo angulus abf redtus 
cft. ponicur auicm &c abc angulus rcflus. xquatis igiiur 
eft angulus abf angulo abc, £c in eodem junc planoj 
quod fieri non poceft. refla igitur linea b c non eft in fub- 
limi; quare tres re£tai linese bc bd be in uno func plano, 
Si igicur refta linea cribus rei3:is lineis fefe cangentibus, in 
communi fe<^ione, ad re£tos angulos infiitat, tres illse te&x 
line» in uno plino erunc. Quod demonitrare oportebat. 

PROP, VI. THEOR. 

Si du^e reita linete eidem phno adreHos angulosfue- 

rint, iUa inter [efe pamUeta erunt. 

Dux enim kQx line» ab co fubjeOo plaao finc ad 

rc£los angulof. dico ab iF& cd parallcUai cQe. occurrant 

■ l^ 1 "' «nitn 
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cntm rubje£to plino in puiu^is b d, jungaturque e d rc<3i 

Imea, cui ad redtos angulos in fubjcito plano ducatur - 

& pofica DE ip(i a b xquali, jun^anLur ' 

niam igicur a b re£ta elt ad rubjedlum 

plaDum, & ad omnes rcflas lineas quac 

ipram concingunt, & in fubjeifto funt 
« 1. Dtr. plano, re<^ angulos ' efficiec. contin- 
kiju. git auccm a b utraque ipfarum b d b e 

cxiftens in fubje^o plano. crgo uter- 

que angulorum jt B d a b s rectus eft. 

eadem ratione rcdus etiam eft utciquc 

iprorumcDB cde. & quoniam a b te- "' 

qualis efl ipli D E, communis autem bd. 

erunc dux: ab bd duabus ed dk %- 

quales, Sc re^os anguloi continent^ 
I4. piimi. bafis igitur ad bafi be cft ' Kquilis, 

rurfus quoniam a b cft sequalis de, 5c ad ipli be, du4 

ab bb duabus ed da sequales funt, & bafis ipfarum k% 
1 1, ptini.communis^ crgo angulus ab!!: angulo eda e!t ' xqua> 

lis. fed A B E reflus eft. redus igitur £; e d A ; & idcirc< 

E d ad D A cEl perpendicularis. fed & pcrpendicularis cft k 

ucramque ipfarum gd oc quatc ed tnbus re^lis lineis b'i 

DA Dc in comaQu ad redbos infiftit anguios. 
Jf. bi^). redta: lineae bd da DC ia uno funt Jplano- in quo autem 

liipt bd DA, inco elt ab, omne enim iriangulum in uno 
(■.hu;ui. rcrtplano. ergo a8 BDDc inunoplanotintneceficeft ; ac^ 

que cft uterque angulorum abd BDcroaus. paralielse igt* 
/iS.priini.tur/eft ABipIi cd. quarefiduie reiita lincK cidem plano ai 

re^os angulos fuerint, iilas inter fc parallete erunt. Q^E, T 

PROP. VII. THEOR. 

Si Jaa reSla hne£ pxraUelaJint, famautm- autem i 
tttrafue ipjarum quic/ihel punffa ; fua Jiffa pmffi 
cetsjutfgil re£ia tn eodem erttplmojn qua ^paraUeJa'. 
Sint du£ red» linex paralielse a b c 0, & in ucraque ip&4 

/um fumantur qua^ibec p^ 

punfta E F. dico re^am li- ' 

neam qu^ pundta e f con- 

jungit, in codem plano eQe, 

in quo func parallclEC. non 

caim, fed fi fieri pocelt, fic 

infublimi, ut egf, Sc pcr ^ 

EGF, planum ducaturquod 
«{.hujni. in rub;edlo pluig fe^onem iaciec *re£tam lineamj fts3at. 




oa^ 



r L 1 B E K. XL itff 

ut EF. ergo dux re^ linex egp ef rpatium conline' 
bunc, quod fieri non* potelt. noo igiturqux ^pundo ead^ i*. aiu 
F ducicur rea» Ilnea in fublinai ert plano, quare erit in eb P""""- 
quod per ab cd parallelas tranfir. Si igitur duse redtx li- 
nefc parallela; Qnc, Scc. Quod oporcebac demonitrare. 

PROP. Vm. THEOR. 

Si ^a<e reSa linea parallela Jint, allera autem ipfi' 
riim fhnti alicui fit ad reBos atigulos, 6" reliqtta et- 
demphm aJre&ts angulos eril. 

Stnc du3S te&x lioes parallelx a b c d, & alcera iprarum viiifinr*» 
AB fubjedo plano fic ad reiftos angulos. dico & reliquam Fnf.jaag 
c D eideni plano ad rcdos angulos cfTe. occurranc enim a b 
CD Tubjei^o plaoo in puniftis b n, &BDJungaCur. ergOAB 
CD B D in uno runt ' plano. ducaiur ipli bd ad re£tos tnEu- «;.huju: 
los in rubjedto pUno d & : & poniiur d e ipri a ii asquafis : 
jungancurque be a£ ad. & quoniam ab perpendicularis 
eH ad rubjedtum planum, &c ad omnes redtas lineas qua: 
ipfam contingunc funique in fubjeifto plano, pcrpendicu- 
Jaris * erir. re^us igitur eft uterque angulorum abd abe. *j. Dcf. 
quod cum in parallelas redlas lineas a b c d redla iocidit ■"")"'■ 
BD, eruncanguii ABD cdb duobus rcdis ^^ xquates. rcdbis c t9.primb 
aucem eft a b d. ergo & cd b e(t reflus ; ac propcerea c d 
perdendiculaiis elt ad B D. Sc quoniam a b dt sequalis d e, 
communis auicm e d, dua; a B b D duabus E o D B xqualci 
func; Scangulus A BD eit ajqualisangulo edb, redlus enim 
ucerquc ell, balis igitur a n bafi b E eft >< xqualis. rurfus d ^ '.pti 
quoniam ab :Equalis eft de, Sc be ipli adj erunc dus 
AB BE duabus ED DA xqualcs, alcera alieri; 8c balis ea- 
rum communis a e. qujre angulus a D E eft < scqualis angulo ( 8. primL 
E D A. redtus aucem e!t a a e- ergo & e d a efl reftus, & e d 
ad DA perpendicuJaris. Icd & pcrpendicularis eH ad Bd. 
ergo E d eciam ad planum per b d d a pcrpendicularis /erjc,/ ^ hnjm^ 
& ad omncs r&aas lineas quEC in codem exirtentes plano * 
tpf^m conringunt, redos^faciec angulos. ac in plano per^ ;. Dtr. 
B D D A clt D c, quoniam in plano per b d d a funt ^ a b J"!"? ■ . 
bd: inquoautemfunc AB BDincodem >eft ipfa dc. ^''"''ej^-^^l^ 
e D ipfi D c elt ad redtos angulos : ideoquc c d ad reitos '' ' 
angulos clt ipfi de; fed &eciam ipfi db. ergo co duabus 
rediis lincis d e d b fe mutuo fecancibus in communi feaio- 
nc D ad reiftos angulos inliltic ; ^c propcerca plano per o e 
DB eft < ad redtos angulos. planum autem per de db eit 
fubjedtum pianum. ergo cd fubjedo plano ad redos angu- 
los eri:. QLiod demonftrare oporcebar. 1 

L 3 emp. 
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PROP. IX. THEOR. 

Slfia eiJtm reflte Ime/e fmt paralleLey non exiHentes 
in coJem ia fuo ipfa platto , etiam later fe pa- 
raliela erunt. 
Sic utraque jpfdruni a e c D piralleU ipfi e p, non esiften- 

tei in eodcm, in quo ipfa plano. dico a b ipli c d parallelam 

efle. fumitur in e F quodvis pundhim g, a quo ipli e p, io 

plino quidem per e f a b 

tranreunre, ad redios angulos 

ducacur gh; in plano au- 

tcm cranfeuati per e f c o, 

rarfus ducatur ipB kf ad 

redhas angutos g k. & quo- 

niam e f ad utramque ipfa- 

lum GH GK elt perpendi- „ 
. cularis, eri[ ef ciiam ad reflos 'angulos planopercu gk 

tranfeunte. atque elt ef ipfi ab parallela. ergo & ab pla- 
■ no per HGK ad redos angulos *clt. eadem catione & cd 

pliDO per H G K eft ad redtos anguloi, ucraque igitur ipfc- 

rum A E c D plano per h g k ad reaos angulos eric, Si au- 

tcm duK redae linex eidem plaoo ad redtos angulos fiie- 
I. rinc, parallelae ^ erunt inccr fe, ergo ab ipfi CD clt pa- 

rallela. Quod deroonltrare oporcebac. 

PROP. X. THEOR. 

Si dux reSi^ linea fefe contingentes^ drnhus reSis li- 
ttets fefe contingenlibns Jint parallela, tion autem in 
eodem plmo \ a/jaales anguhs conttnehunt. 
DujE tcaae line« fcfe contingenccB a b cc, duabus refliis 

lineis de ef fefe cancingennbus linc 

parallelae, non autem in eodem plano. t, 

dico angulum asc angulo def ^equa- 

lcm eGe. afliimantur cnim b a b c E d » 

E f inter (e sequaies : & jaoganiur a d ■^ 

CF BE AC DF. quoniam.igitur BA ipH 
jj.priroi.BDXqualis eft&parallela, eric & 'ad 

zqualis &c paraliela ipG be. eadcm ra- 

tione 6c cf ipli be aequaiisSc parallcla 

crit. utraque igimr ipfarum a D c f 

ipfi BE icqualis elt & parjillela. qu^ au- 

tem cjdem redae iinea: funt parallelae, ^' 

non cxiltentes in eodem plano j £c in- 
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W^ fe parallcl^e t eruQt. crgo a d parallels e(t ipli c p & i ,. huji 
TaBjualis. atque ipras conjungum sc oFi & ac igimr ipfi 
I DFscqu3lise[l&'paral!ela- 6c quoniam duse reilx linex a b c j>,pti 
Bc duabus de ef xquales func, & bafis ac en xqualis 
bad D F i eric * angulus a b c angulo d e f xqualis. Si igitur ^ ^. a^ 
dus reiix lioeaf fefe contingences, duabus redHs lincis fefe 

Icontingendbus (inc parallelie, non autciii in eodem plano; 
jEquales angulos concinebunt. Quod oportebat demonHrare. 
: 



PROP. XI. PROBL. 

W^i/aiopimffo mfublimi, ai fahje&um p}anum,ptrptn' 
dicutarem reHam lineam eiucere. 




Sii daium quidem punfium io fubtitni a, dacum autem 
fubjeaum planum bh. oportet k pundo a ad fubjedum 
planum perpendicularem reftam lineam ducere. In fubjeao 
plano ducMur quxdam redia linea uicunque bc, £c ii pun- 
£io A ad Bc perpendicu- 

L hris agaiur " a d. fiquidem 

l^tur a d perpendicuEaris 

inc etiam ad fubjedtum pla- 

KBUm ; faibim jam crit, quod 

Bproponcbaiur : lin minus ; 

fducaiura pNndlo d ipli bc, , , ^ 

Fjn fubjcdto plaoo, ad redlos b d 'c 

*angulos de: & a puodto a ad de perpendicularis "du- iit.pri 
catur AF- deniquc per f ducaiur gh ipfi b c ' paralleta. < sr.prj 
Quaniam b c utriquc ipfarum d a d £ cH ad rcdios angulos, 
eric 'f & B d ad redtos angulos plano per d a d e cranfcunci. d i„ h^ 
quin ipli bc parallela eft ghj liautem fintdus redta: lincjc 
parallclse, quarum una phno alicui fii ad redlos angulos^ 
& reliqua • eidem plano ad redtos angulos erit. quare 6c • 8. h^ 
G H plano per e d d a tranfcunci ad redtos angulos elt : ac 
propterca ad omncs redtis lincas, qux in eodem plano es- 
iltcntcs ipfam contingunt elt / pcrpcndicularis. coniingit / ;. d; 
auiem ipiam af c.\iftens in plano per ed da. ergo gh '■"J'"' 
perpendicularis eR: ad a F. & ob id a F elt perpendicularis 
ad gh; cft auiem a f ad df perpendicuiaris. ergo af 

' pcrpendicularis elt ad utrumque ipfarum h G D E. li autem 
reda linca duabus retiis Ijneis fcfe contingentibus, in com- 
tr.uni feiaionc, ad redtos angulos inliltac, etiam plano pcr 
ipfas dudto ad redtos angulos ''crit. quare af phno pcr 
£ D G H dudo clt ad reaos angulos. planum auicm per 
K d g II eft fubjedlum planum. ergo a f ad (iibjcdtum pla. 
Dum elt perpendicularis. A dato igiiur pundto lublimi a, ad 
L 4. fub- 



I lit 
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EUCLIDIS ElEMENTORUM 
fuhijedlum plaDum, perpendicuIaTis re£ta linea du£ta e(t aP# 
Quod facere oportebat. 

PROP. Xir. PROBL, 
7)<tto plam, i punSI» yaoeim ipfo <iatum eltt aJreBiA 
anguks reftam Itneam conjlituere. 

Sit datum quidem planum fubje£Ium> pumftum ftUtcB) 
quod in ipfo Tic a. oportet \ - - 

pun^o A fubjeito puno ad 
rcdlos angulos redtam lincam 
conftituere. Inteltigatur ali- 
quod puniaum fublinie b, k 
quo ad fubjeifhim pUnum a- 
i.hujut. gaiur ■ perpendicularis bc; 
t $i.ftmi.Sc per A ipfi Bc parallela * _^^_^^_^^_ 

ducatur A D. quoniam tgitur dux redtx Imcx parallelx fuu 
A D c B, una auicm iplarum n c fubjedto plaoo eft ad rediai 
I. angulos j &c reliqua c a d fubjedo plano ad re^os angulo 
crit. Oaco igicur plano a pun^o quod in ipfo eft datum, h 
icCtos angulos rctfta linea coBftimta ett. Quod ^ccn 
oportebat. 

PROP. XIII. THEOR. 

DatopUno, a punSo qmd tn ipfo eft, dua reSia Hnett 
aJreffoi angulos non cmfiUuentur ex eaJem parte. 
Si enim fieri potelt, dato plano, ^ pundlo quod in ipfo eS 
A, dux retix liacx: a b a c ad rc<!io5 angulos coaltituantur 
a eadcni partc : & ducaiur 
planum pcr ba ac, quod 
nciet fedtionem per a in 

^ fubjeiio plano •reiftim line- 
tun. ficiac d a c. ergo rc^be 
linea; ab ac DAEin uno 

funt plmo. & quoniara c a , ^ - 

fubjccto plano ad reitos an- D A El 

gulos cit, & ad ' omnes redlas lineas, quK in fubjedo planer 
exKtentes ipfam contingunt, redos facicc angulos. coniin^' 
autem ipfam dae, qua: elt in (ubje^o plano. angulus ig(- 
Cur c ii & redhis elt. eadem rationc & rc^us elt bae. ergO 
angulus CAE ipfi BAE cd scqualis. 8c in uno funt plano, 

n. quod tieri non ^ poteft. Non igiiur daio plano, a pun£t<v 
quod in ipfo eft, duse rcaae lineffi ad reftos angulos conltU 
luentur ex eadcm parte. Quod oportebac dcmonftrare. 
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PROP. XIV. THEOR. 
ifi/ quapUn», tAdtm Te&a liaea eB perjieuJkuiaris, eu 

paritllck (unl. 

KtGii quaedam linea a b ad uErumque ipfonitn pUnonim 
D E F fic perpendicularis. dico e» pla- 
iparailelaefle. Sienim noDitafit^pro- ILK-P 

icta convenient imer fe : convemanr, 

communeni feflioncm facianc rcftam 

i & in ipfa c h fumpio quo- ^ 
pun€to K, jungacur a k b k. Quo- 

n igiiur a b perpendicularis clt ad 
F planum ; cric & perpendicularis kd 
>fam B K reflam lineam in plano e f 
tfoduAo exiltententcm. quare angulus 
B K teflus eft. cadem racione £c b a k 
K redtus : idcoque trianguli akvl duo 
Iguli ABK BAK duobus rc^is fuot 
^uales, quod fieri non «potcU. non igirur plana cd sp' 
nduaa intcr fc convenicnr. quare c d f. f parallcla fint 
^clfe cft. Ad qus igitur plana, cadem redta linea clt per- 
bndicularis, ea parallcla funr. Quod dcmonllrire oporceDar. 

PROP. XV. THEOR. 

1 JuiC reEi<e linetefcfe tangentes Juabus reSlis Imeis 
feje tangentibus Jint paTollefte, non aulem in eojem 
plami ^ <fUie per ipfas iranfeunt pkn* paralleh 
~ erunt. 

Dux reds Hnex fefe tangentes a b b c, duabus rcdis li- 

Dcis fefe tangcntibus d e E f parallelx fint, & non in eo- 

dem plano. dico plana qux per a b b c, d e e f cranfeunc, f^ 

producancur, inter fe non 

convenire. Ducatur \ pun- 

dto fi ad planum, quod per 

DE EF iraniif, perpendicu- 

laris BG, qu:e plano in pun- 

flo G occurrac, & per g 

ducacur ipfi quidem e d pa- 

rallela gh; ipfi vero ef _ 

parallela gk. iraque quoniam bg pcrpendicularis cfl ad 

planum per d E f. fj & ad omncs redas lineas qus ipfam 

continguDt, £c in eodcm funt plaiio, re^tos faciec * angulos- * )- ^'^- ' 

contiii^t autem ipfam utraque earum ch gk, quic func in''"J"'- 
eodem 




i: 






Euci-iDis Elementorum 

codem plano- reUus igitur eft uicrque angulorum bgh 
ecK. & quoniam ba paraDeh elt ipQ gu, anggli gba 

'- BG u duabuK rciftis luttL '^ xquales. rcctus autcm c(t sgh. 
efgo 5e G B A rcflus erir, ideoque g b ad b a clt perpcndi- 
cularis. eadem ratione 6c gb elt perpendiailaris ad b c. 
cum igitur redta linea bg duabus rei^is iineis ba bc fa 
inviccm fecantibus ad le&os anguloa inliltat; erit bc etiam 
ad planum per b a s c du^um r perpendicularis. atque t& 
ad planum per d e t f pcrpendtcularis. ergo b g perpcDdi- 
cularis e(l ad utrumquc ptanorum quse pcr ab bc, d e b p 
cranfcunr. Ad qua; vero ptana eadem reda linca cit per- 

■■ pendicularis, ea parallela * lunt. parallelum igitur elt pianum 
per A B B c plano pcr d e e f. Qaarc fi duac redta: Iinese lero 
rangentes duabu5 rci^s lineis fefe tangeniibus liiit parallelai, 
non autem in eodem phno, & qux per ipfas iranfcuat pliu 
parallela erunt. Quod demoaftrjre oportcbac. 

PROP. XVI. THEOR. 

Si Jaapluna paralleh ab aliquo blano fecenfur, commtf 
nei ipjbram feSiones parallelte erunt. 

Duo plana parallela ab cd a plano aliquo ef.gh fe- 
centur; communcs aucem ipforum fcdtioncs (int ef gh- 
dico E F ipfi G H paralLlam efle. Si enim non eft parallela, 
produdx E F c H inter fe convenient, vel ad pattes f h, 
vel ad partes eq, producanturprius ad par- 
tes F H, & conveniant in k. quoniam ^ 

igitur EFK c(l in planoAB, & omnia 
quK in E F K fumuntur punda in eo- 
dem plano erunr : unum auicm puniito- 
ram quic funt in efr, elt ipfum k 
punflum. -ergo k clt in plano ab. e*- 
dem rattone & k eft in cn plano. ergo 
plana a b c d produdta Inter fe conve- 
oient. non conveniuni autem, cum pa- . 
rallela ponaniur. non igitur ef gh.A\ 
icSat line>c produdtae convenient ad 
parccs F H. Cmiliter demonftrabimus nc- 
que ad pirtcs e g convenire, li producantur. quae autem, 
neutra ex parte convcniunt parallclEe funt. ergo ef ipli 
GH clt parallcla. Si igitur duo plana parallela ab aliquo 
plano fecenmr, communcs ipforucn fediones parallelas erunc 
Quod demonitrarc oponebat. 

PROP. 
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PROP. XVII. THEOR. 

5f iaa TeB,e lineie i paraBtlis fecsntur pla»iSy in eof- 
dem prcportioaes Jecabuntur. 

Duae reas lin«c as c d i paralldis planisGH kl mn 
lecentur in pumitis a, e, b, c, f, d. dico ut a e refla linea ad 
' fam EB, ica efle cF ad fd. Jungantur 
lim A c B D A D : 6c occurrac a - -'- 
K L in punfto x: & E x x f _ 
. Quoniam igiiur duo plana p 
KL MN a planoEBDX (ecantur, 
munes iprorum feaiones ex bd piral- , ^ . 
]ela-"funr. eadcm ratione quoQiara duo /^ ^ tx \ 
plana parallela gh kl a plano axfc k ( ' 
(ecanmr, communes ipforum fcfliones 1 

Ac Fxrunt parallelE, & quoniam uni 

laterum trianguH abd, videlicet ipfi / ^ — 
""""'■" " AEadEB i 



currac a d pla- / -'>ft l^ ^ 
X X F jungan- G j\ 
plana paraTlela \ 

ecantur, coni- _ | \ ^ 



i 



) parallela du£ta cll e X 



ica *-erir a x ad x d. rurfus quoniam uni M 
Uterum trianguli adc, nempe ipli ac parallela du^B efl 
X F, eric uc A X ad X D *, ita c F ad F d- otlenfura autem 
eft ut AX ad xD, iia eBe ae ad eb. uc igiiur ae ad 
Efi, iia eft ' c p ad p o- Quare G duz re<^£ linea; ^ paral- c 
lelis feceniur planis , in eafdem proporlioncs fecabuniur. 
Quod demonlhare oportebac. 

PROP. XVIII. THEOR, 

,5! refla fmea platio alicui fit ad reBos angulos, 6* 
omnia qua per ipfam tranfeunt plana eidem phm 
ad reBos augulos erunt. 
KeSa linea qu%dam a b fubjeflo plano fit ad it&ai an- 

gulos. dico & omnia plana quse per iplam ab iranreunc, 

fiibjedto plano ad refios ao- 

guIoselTe. Producaiur enim 

per AB planum de, fitque 

plani de, 8c fubje&i plani 

communis feflio c E : & 

fiimaiur in c e quodvis pun- 

Qum F ; a quo ipfi c E ad 

redlos angulos, in d e plano, 

ducatur pg. quoniam i^cur 



Ji 



B ad fubjedtum planum e t 
perpendicularis ; & ad omnes rcSas lineas, qua; ipfam con- 
dngunc & io eodccn fuuc plaQo perpcndicularis <■ erit. quare ' \- otK. 
cciiim '"'J"'- 



EucLiDis Elementorum 

ttijm ad CK flft perpendiculitis. angulus igitur abf reflus 

i. eft : fed & g f b eft reOus. crgo a b parafiela * eft ipfi f q. 

elt aurem a b fubjedlo pla- - " t -.^ 



no ad re&os angulos- & ro 

igitur eideoi plano ad redos 

aogulos f crit. ac planum 

ad planutn rei^um e(t, quin- 

do communi plaaorum fe- 

dtiont ad rc^os angulos 

du£bc retaK lincx iii uno 

plaaorum, reliquo plano ad reilos angulos 't func : commu- 

ni vcto pknorum fedioni ce in uno plano de ad re£tps an- 

gulofi dufta FC, oftenfa eft fubjedto plano ad reaos cHc 

angulofi. crgo pianum d f rctium eft ad fubjc<aum planuro. 

fimilitcr dcmoQitrabumur & omnia qua: per a b tranfeunt 

plana fubjeflo pimo rcaa ciTe. Si igiiur redla linea platio 

aiicui fit ad redtbs angulos, & omnia quse pcr ipfam tranfeunc 

plana eidem plano ad reiios angulos crunt. Quod opoitebit 

dcmoDftrare. 

PROP. XIX. THEOR. 

Si Jao pktia fe invicem fecantia plano alicui Jint ai 
reffoj anguhs ; ^ eommunis ipforum feSlio ei^m 
pUno »4 reiios anguks erif. 
Duo plana fe invicem fecintii a b B c fubjedto plano 

lint ed reaos angulos : communis au[cm ipforum fe^io Hc 

s D. dico B D fuSjcilo plano ad reao» aogulos eHe. Non 

eoim, fed li fieri poceft; non flt b d ad 

reflos angulos fubjedto plano ^ & a 

pundto D ducatur in piano quidem a n, 

redbe lincs ad ad redtos angulos Ipfa 

de: in ptano autcm bc ducatur ipli 

c D ad rcdtos angulos d i-*. Et quoniam 

planum a b ad rubjedum planum redum 

eft, & communi ipforum fcdtioni ad 

ad redos angulos in platio a b dui5ti cft 
t. Dcf ^ ^» ^■''^ * D c ad rubjeflum planum pcr- 
jl,,. ■ pcndicularis. funiliter oftcndemus & df 

perpendicularem efle ad fubjeaum pla- 

num. quarc ab eodem punito o fub- 

jcifto plano duK redtx linea; ad reitos angulos conftituts 
j. hujiu. funt ex eadem parce, quod fieri non * poteft. non igitur 

fubjefto plano a puniSo o ad re(!±os angulos conftitucotur 

alia: rcfla: lincsc, prxier ipfam ob, communem planorura 




r. 
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AB Bcre^ionem. quare d b rubjeito plano eft perpendicu- 
laris. Ergo fi duo plana Te invicem fecancia plaiio alicui 
finc ad re6tos angulos^ 8c communis ipforum kStio eidem 
plano ad redos angulos erit. Quod oporccbac demonftrare, 

PROP. XX. THEOR. 

plidus anguhi tribui mgulis phms contmeatur^ 
aia fuilibct reiiquo tnajores funt, ^uomodocun^ue 
fumpti. 

Solidus angulus ad a cribus angulis planis bac cad dab 
contineatur. dico angulorum bac cad dab duos quof- 
libec reliquo majores eHe, quocDodocunque rumpcos. Si 
enim bac cad dad an- A 

guli incer fc squiles finc, 
perjpicuum cfl: duos quolli- 
bec reliquo majores efle, 
quomodocunque fumptos. 
Iin (ninus, lit major b a c. 
& ad redam Imeam a b, 6c 
Bd punftum in ipfa a, con- 

Itituatur oangulo dab, in plano per ba ac tranfeunte, 
«qualis angulus baej ponacurque ipli ad xqualis ae; & 
per Eduda bec recec redtas lincas ab ac in punAis bc, & 
DB Dcjungantur. iiique quontam da eft xqualis ae, com- 
munis aucem a b, dux d a a b asquales funt duabus a e a b ; 
& angulus D A B ;equalis elt angulo b a e. bafis igitur d b bafi 
BE elt 'aqualis. & quoniam duae db dc ipG bc majorcs^ " oriail 
funr, quarum db aiqualis olteiira cft ipli be; cric refiqua *■ P "r' 
DC quam reliqua ec major. qu6d cum da fic Kqualis ae, 
communis autem ac & bafis dc major bafi ecj cric 'an-cvprindi 
gulus D A c aogulo E A c major. fed ex conftruAione eft d a b 
angulus Eequalis ipfi b a e. quare d a b d a c anguli, an- 
gulo BAC majores funt. fimilicer demonltrabimus, &liduo 
quilibet alii Jiiinantur, eos reliquo eire majores. Si igicur 
lolidus angulus cribui anguJis planis coniineatur; duo qui- 
libec reliquo majoret funt, quomodocunque lumpii. Quod 
demonttrare oportctjat. 

PROP. XXI. THEOR. i 

Omnis folidus angulus, mincribuj fuam fuattftr reSis 

angtilis planis eontinttur. I 
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coDtentus. dico angulos bac cad dab quiiuor re£tii 
efle minorci. Sutnaniur cDim in unaquaque iprarum ab ac 
A D quxvis punAa B c d, 8cbc cd d b jungiiniur. Quo- 
niim igitur lolidus angulus ad 
B, [ribui angulis planis con- 

tineturCBA AED CBD, duo 

Iwjiii. (juilibei reliquo majorcs^runt .- 
anguii igiiuT cba abd, an- 
guTo CBD funt majores. ea- 
tSem ratione, Sc anguli qui- 
dem BCA ACD majorcs (unt „ 

angulo Bc D j anguli vero c D A A D s majores angulo cnjk 
quare fex anguli cba abd bca acd cda adb tribua 
angulij cBD bcd cdb func majores. fed crcs anguli csD 

primi. BDc DCB funt « scqualis duobus redtis. fcx igitur anguli 
CBA ABD BCA ACD cDA A D B duobus ic^ij majoret 
funt. quod cum ftngulorum triangulorum abc acd adb 
tres anguli (int xquales duobus rciSiE, erunt trium criangu- 
lorum novem anguli cba acb bac acd dac cda a- 
DB DBA bad azqualis fei: redtia. quorum fex anguU 
ABC BCA ACD CDA ADB DBA duobus redtis funi ma- 
jores. reliqui igicur bac cad dab cres angjli, qui foiidum 
contiaene angulum, quacuor reSls minorcfi erunc. Quare 
omois lolidus angulus, minoribus quam quatuar rci^is an- 
gulis planis contiaeiur. Quod oporiebat dcmonArare. 

PROP. XXII. THEOR. 

SJtHt tres an^ali plaKij ^mrum dua reliqm fint ma- 
jores , quttnoelocmque ftttftpi , conimeati: mtem 
ipfos reSfte linea aquaks ; fiertpoleji, tU ex iis qua 
reHns aquales cor/ju/tgunt, Iriangulum cotifiituatur. 

Sint dati tres anguli plani abc def gTik, quorum duo 
reliquo dnt majores, quomodocunque fumpci : concincanc 
autem ipfos sequales Tstix linex a s b c, D c G F, G H h k, & 
AC DF GK jungantur. dico ficri pofle ut ex aqualibus ipfis 
AC DF CK triangulum conltituatur ; hoc eft duas rcliqua 
majores clTe quomodocunque fumpcas. Si igirur anguii 
* ^ piimi, ad B E H fint sequales, St ac oe gk Squalcs " eiunr, & 
duae [cliqua majores. &a minu5, fint in>equales anguli ad 
B £ H, 5c major dt angulus ad b utrovis ipforum qui func 
» i4.ptiBii. ad E H. major igitur eu & ^ re^ linea a c utrzvis ipfarum 
DFOK. & Dsanifeltum cll ipfam A c uni cum altera ipfa- 
DF GK, reliqua efle majorem. dico&DF CK ip& ac 
aayjKS 
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inajores eQe- conftiiuatur ' ad rcdam Uneam a b, & ad pun- e i^.pti 
Auin in ea b, angulo ghk Kquil» angulus abl, Sc uDt 




ipfarum ab bc, de ep, gh hk ponatur xqualis b l, 6c 
A L c L juQganiur. Quomam igitur dux a b b l duabus a h 
HK xquales funt, altera alteri, & angulos SEqualcs conti- 
nent; cric bafis al ba(i gk xqualis. & quoniam angull 
ad E H, angulo ABC inajures funt, quorum angulusGHK eft 
CBqualisipri ablj eric reliquus qui ad e, angulo lbc ma- 
jor. qucxl cum du». l b b c duabus d e b f ^uales Tunt, 
altera alteri ; & angulus d e f angulo l b c major^ ba&s d e 
bafi LC major '' erit. oHenTa eft autem gk ^qualis al. 
e^o DF GK ipfis AL Lt func majores i fcd a L lc ma- 
jores ' funt ipfa a c. multo igiiur d f c K, ipla a c majotcs , ■ 
erunt. quarc re^arum lineanjm ac df ck dux reliqua 
majores funt, quomodocunquc fumpiK; ac propterea /fieri /■ 
poifilt uc cx xqualibus iplis ac df ck crianguluot conlti- 
niatur. Quod oportebac demonlttare. 

PROP. XXIII. PROBL. 

Ex trihus angulis pknii, ^uoram duo reU^mJunt ma- 

Jores, ymmoJocanfnefump/i, Jo/it/um angulum con- 

fliluere. oporiet autem tres angulos qualuor reHis 

effe minores. 

\ Sint daii tres anguli plano abc def ghk, quoriim duo 

~^quo Gnc majores, quomodocunque fiinipti, (intque tres 



io.pTinj 




ioguU quatuor re^s miDoies. oportec tx acqualibus ipGi 

"abcdefghk (olidBm aogulum conlticusre. abldndaatur 

Zquales AB fiCjDE £F,Gfl ilKJ fiCAC DF aEJUpgaaiur. 

fieji 



J 
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EucLiDis Elementorum 

beri igitur potcH ut eic Kqualibus ipfis ac dfgk eonl 
cuitut * [riingulum. ItB<]uc * conltituacur lmk, ita ut , 
^uidetn fit aqualis lm, D F vero ipfi m N : & prKtetea o K' 
, ip!i L N, 6c circa l m n triangulum circulus l m n ' dercri- 
bitur : fumaturque ip(ius ccnirum x, quod vd eric in- 
tn triangulum t M n, vel in uno ejus latere, vel extta. 
(ic primo intra : Sc Lx mx.nx junganiur. dico a« 
msjorcm cfie ipfa L x. 
ficnim non ica fit, vel 
A B eric zqualis l x, 
vel ea minor, lit pri- 
mo xqualis. quoni- 1 
am igitur a b clt x- . 
qualis l x, atquc eH ' 
A 8 ipri B c xqualis ^ 
cric Lx xqualis bc, 
eft auiem l x xqualis 

X M, dux igitur a B b c duabus l x ifM xquales funt, 
tera alceri j & a c bafis bafi l m «qualis ponitur. quan 

DT, ^angulus ABc angulo lxm elt a^qualis : eadem racione S 
tngulus quidem d ii F eH xqualis angulo m x N, angulii 
vero G H K angulo n x l. rrcs igitur anguli abc dep ghI 
tribus lxm mxh nxl sequales funt. fed trcs l x 

f.NXL quatuor reais funt < zquales. ergo&tresdBC oai 
GHK ^quaies crunt quaiuor reftis. atqui ponuntur quatuai 
re^s minores, quod e(t abfiirdum. non igitur ab ipfi Li 
cft icqualis. dico ptsecerea neque ab minorcm efle ipfa lx 
li enim licri potcft, fit minor, & ponatur ip!i quidem aK 
Kqualisxo, ipfi vero bc xqualisxp, &opjungacur. quo* 
niam igiiur a b ell xqualis bc, & xo ipfi x p xqualis erit. 
ergo & reliqua ol reliqux pm eft a»}ualis; sc propcere* 

'- L M paraltela / eft ipfi o p ; & l m x criangulum criangultj 

■ OPx zquiangulum. ell g igiiur ut xl ad lm, ita xo a' 
op; & permutando uc xl ad xo, ita lm ad op. maj(N| 
autcm c£l l x, quam x o. ergo fit l m quam o p eit major. 
fcd L M pofiia eft iequalis a c- & a c igitur quam o p miii 
jor eric. icaquc quoniam dux redx lincse a b b c duabtii, 

li. ox xp jequales func, & bafis ac major bafi op; cric ''i 
gulus abc angulo oxp major. fimtlicer dcmonftrabim 
& D E F angulum majorem elTc angulo m x n, & angulum 
CHK angulo nxl; cres igitur anguli abc def ghk tr" 
bus LXM MXN NXL func ruajores. at anguli abc de 
CHK quaiuor redUs minores ponuntur. multo igitur angulj 

f. LZM MXN KXL nhnores erunt quatijot redis. fed Sc > ai; 

qualcs. qaod cft abfurdum. non igicur a b minor elt, quai% 

tx. 
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Lx. oftenfum au:em eit neque elTe Kqualem. ergo niajor fit 
ncceflc eft. conliituatur 4, a pundto x circuli l m n plsno ad <■*■ '"9 
ingulos Xr. & cxcelTui quo quadratum cx ab fu- 
. pcrai quadraiura ex lx, poiiamr sequale quadratum quod 
(£t ex Rx, 6cRLRM RN juiiganLur. quoniam igiiur kx 
Jperpcndicularis elt ad planum dmn circuli, & ad unam- 
fcuamque iplarum L x m x n X erit i perpendicularis, 8c 
|nuoniani l x e(t xqualis x m, communis autcm & ad ret^tos 
, eiit balis l r sequalis "» baft r m. eadcm racione 
: RN utriqjc ipfarum rl r m elt xquaiis. rres igi'ur 
"redx linese rl rm rn intcr fc xquales func. &quonid,m 
quadratum x r ponitur ^quale exceQut, quo quadraium ex 
AB fupcrat quadratum cx lx; erit quadratum cx a B qua- 
dratis cx l x x r Ecquale. quadratis autem cx l x x R 
Kquale elt " quadraium ex r l ; rcflus cnim angulus clt 
LX R. crgo quadratum cx a b quadraium cx r l xquale erii j 
ideoque a e ipfi r l cA xqualis. fed ipli quidcm a b xqu»- 
lis eit unaqujeque ipfarum bcdeefghhk; ipG vero 
R L ^qualia utraque ipfarum r m r n. unaquEcque igitur 
iplarum ab bc de ef gh ijk unicuique ipfarum iil rm 
R N eft aequalis. quod cum duic rl rm duabus ab bc 
squales fim, & bafis l m poQjtur sequalis bali a c ; cric 
• angulus L K M sequalis angulo asc. eadem ratione & an- < 
gulus quidem m r N angulo d E F, angulus autem l r n an- 
gulo G H K clt xqualis. ex tnbus igimr angulis planis l r m 
M R N L R N, qui xquales funt rribus datis abc oef ghic 
folldus angulus conltitums cit ad r. 

Sed fic centrum circuli in uno laterum trimguli, vide- 
hcet in m n, quod fit x, & x l jungatur. dico rurfus a s 
majorcm elTe ipfa l x. 

li cnim non ita fic, R j^ 

vcl ,A B ell Eequalis l- / - 

X vel ipJa mtnor. Bt 
primo xqualis. dtf£ 
igitur A B B C, hoc 
elt DE EFduabusMx Mp ^ \" (// "vl^—- -Ciw 

X L, hoc elt ipQ M N ^ ' wit ^^:^ — — =^ 

zqiiales funt. fed un 
ponicur xqualis d p. 

ergo DE EF ipfi DF fnntKquales. quod fieri non f poteftjm 
non igiiur a b eH Kqualis l x. fimiiicer neque minor. mulco 
cnim magis id quod fieri non potelt fequereiur. ergo 
ipfaLx major eft. Sclimilicer B cxceflui quo quadratum 
AB luperat quadratutn ex lx aequale ponatur quadratum 
M ^ ' " "" "" 
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EuCLiDis Elementorum 

ez R X , 6c ipri B. X ciroili plano ad te&os logulos coa- 
Uituitur, fiet problcma. 

Sed lit centrum circuli extri triangulum l m n, quod (ic X, 
& l)l M X N X junganrur. dico & lic a b ipfa L X majorem 
eile. Si edim non ita fit, vd aiqualis clt, vel minor. iic pri- 
nio aqualis. crgo ilusc ab bc duabus mx xl Kqualea 
(iint, akera alterij 8c bafis ac elt xqualis bali ml, aogu- 
lus igiiur A B c icqualis elt angulo u X l. eadem racione flc 
GHK angulus i- R 
pfi L X N elt se- 
qualiSj ac pro- 
pterea totus m- 
X N ^iualis duo- 

bUS ABCGHK. ( l / \ / \ 

fed & anguli / \ / ^ ^ \ 

ABCCHKan-^ CB JP & ' K 

gulo DEF majorcs Tunr. 8c angulus igiiut mxn ipfa 

DEF eft msjor. atquo- « 

niam dux d e e f du- 

abus M X X N Kquaies 

funt, Sc baGs d f x- 

qualis bafi m n, erit 

MXN ftDgutus aagulo 

D E F xqualis. olten- 

fiis autem elt major, 

quod clt ablurdum. 

non igitur a b clt x- 

qualis l x : dcinccps vero oltendcrrus neque rainorem cflc. 

quare major neccllario eril. & li rurfus circuli plaiio ad 

redtos angulos conlliiuamus x r, & ipfam Kquaiem po- 

liamus lateri quadrati ejus, quo quadratum ex ab ruperac 

quadratum ex l x, problcma conllitueiur, Dico veto nequc 

minorem eHe ab ipfa lx fi enim fieti poteft, fit mmorj 

& ipli quidem a b asqualis ponatur x o, ipli vero fi c aqua- 

lia_ X p, & 1* jungatur, quoniam 

igitur AB ipfi Bc eft aequalis, eric 

X ? squalis x F. ergo & reliqua o r, 

reliqu9E pm xqualis. parallela igi- 
■. tur left LM ipli po, & triangulum 

LMX triangulo pxo Kquiangulum eft 
. quare '-ut XLad lm, ita xoad op: 

& permutando ut l x ad x o, ita l m 

«d o p, raajor auicm eft l x quam 

xo. ergo lm quam op eft major. 

led LM cft aequalis ac £c ac igitur quam or tnajor e- 
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rir. Itaque quoniam dux ab dc duabus ox xp (anz 
SE^uales akcra alieri; & balis ac rDajor elt b^G op; eric 
/angulus ABC angulo oxp major. Uinilicer Sc fi xr ru-/'v-F'i<^ 
inacur iequalis utrivis ipfarum xo x P, & jungatur or, 
oftendemus angulum ghk angulo oxr majorem, confti- 
[uaiur ad reiflam lineam l x, & pundtum in ipfa x angulo 
quidem abc xqualis angulus lks, angulo autem ghk 
sequaJis lxt, & ponat.ur utraque xs xt ipfi ox lequalis: 
junginiurque os or st. 6c quoniam duz ab bc duabus 
ox xs xquales funr, & angulus a ec xquali» angulo oxs 
eiic baiis a c, hoc eft l m, b^G o s sequalii^. eadcm ratione, 
£c LK eft sequalis ipfi ot- quod cum dusB m L ln dunbus 
os oT fmt Kquaies, & angulus mln major angulo soTi 
erii & balis m n bafi s t major. fed m n c(t Eequalis d f- 
ergo & DF quam et major erit. quoniam igimr du£ D& 
E F duabus s X X T xquales funt, &c ba&s u f major bafi 
STj cri[ angulus qbf angulo sxt tnajor. xqualis autem 
t& angulus s x t angulis a b c b H k. ergo D £ F angulm 
angulis a b c g h i: major eit : fed Sc roiaor. Quod fieri non 
potelt. Quod demonftrare oporccbac. 

PROP. XXIV. THEOR. 

Sl foIUum paraUelis planis coafiueatur, oppofita ipfiui 
pUna^ ©> aptalia, ^ paraiiehgramma ermt. 

Soliduro enim c d g h parallelis planis ac cf bg c8 
ps A£ contincatur. dico oppoCta ejus plana, 5c sequalia, 
& parallelogramma efle, Quoniam enim duo plana parat- 
lelaBG cE, a plano Ac fecantur, communesipforum lcdtio- j 

oes 'parallelse funC: ergo AB^pfi cd elt paraltela. lurfut^ i$.hk^ 
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quoniam duo plana parallela 
B F A E fecan[ur \ piano a c, 
coramuncs ipforum fedtionei 
parallelx « funt : parallela igi- 
tur e(t A D jpli B C oJtenfa 
autem eft & ab parallela 
c D. ergo A c parallelogram- 
mum eric. fimiliier demon- D "R 

Itrabimus, & unuroquodque ipforum cefggbbfac . 

parallelogrammum cfle. jungantur a h d f. & quoniani pa- ; 

rallela eit ab quidem ipfi dcj bh vero ipfi cf, crunc 
A B B H fefe cangeates, duabus d c c b fefe tangentibus pa- : 

rallelx, & non in codem plano: quare «quales * angulos^ ,o.j,bj^ 
continebunc- angulus igitur abh angulo dcf cit aquaJis. ' 

"it quoDiam dux A B bh duabus dc cF%qui)lcs cfunt, &c)4..piuJJ 
M » angului ' 



EucLiDis Elementorum 

i, angulus a b n sequalis angulo d c f, eric << ba&s a h baS d p 
aqualis: 6e adh triangulum «uuaie triangulo dcf. quod 

i. cum ipGusquidem ABHttianguli duplum^tit BGparallelo- 
grammum: ipQus vero dcf trianguli duplum paraUelo- 
gramnnim ce: cric sg paralldogrannnuin sequale .paralle- 
logrammo c b. fimiliter demonltrabimus & a c patallelo- 
grammum parallelogrammo c p, & parallclograminum a b 
parallelogrammo b f xquile eQe. Si igitur roJidum paralle- 
lis planis contineatur, oppolita ipfius plana, &c Kqualia, Se 
paralteiogramma Tunt. Quod opottebat demonftrare. 

Ccr. E% jam demonftratis conftat, fi folidum parallelii 
comincatur planis, oppolita iri(ius plana, & xqualia elle, Se 
timtUa, quippe quas & lingulos angutos xquales, Sc circa 
aquates angulos latera proportionatia habcam. 

PROP. XXV. THEOR. 

Si foIiJum parttSckpipedum pkno fecetar eppojins 
pknii paraSehy erit ut bafit ad bajim, tta fokdam 
ad folidum. 

Solidum cnim parillclepipcdum abcd plano ye fece-; 
tur, oppoiitis planis ra oh parallelo. dico uc ef4>a barisad 
bafim EHCF, ica cfle abfy folidum ad folidum egcd- 
Froducatur enim a ii ex ucraque partc & ponantur ip(i 
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luidem t k sequales quotcunque ti m m k ^ ipfi 
«quales quorcunquc ak kl, & cotnpleanrur paratlcto- 
grarama lok^Iihxms, & folida LPKRHflMT. quo- 
niam igitur Kqualcs incer fe func lk ka At: rehx linetc; 
r t. ftiii. erunt&paratletogrammaLo k* af inter fe 'Eequalia: item- 
que icqualia inter fe parallelogrimma k a k a a c, & adliuc 

i+. hujui. parallelogrammj l ■*■ k p a r imcr fc i squatia ; oi.ipol7ra 
enim func- eadem ratione Sc paraltclogramma e c; h x M s 
xqualia intcr fc func ; itemque paralklogramma u g h t [ n 
im^er fe toqualia: & infuper parallelogramma d h mb nt. 
trja igitur plana folidi lp xqualia funt tribus planis folidt 

>9.pKin*. K R, atquc eciam fcdidi a v, "■ limilia quoque fijnt : fed tria 

iribus 
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tribus oppotitts d funcTimilia 8c sequftlia. ergo trii fotidl tcor.ata 
LP KR AY inrer fe Eequalia 'erunc. eadem ratioae & tri« "^"^'^^ 
Iblida ED n" mt func xqualia inter fe, quotuplex igicur JiJju,^ 
ctt bafis L F ipiius a f bafis, rotuplex eft & l v folidum iblidi ' ' „ 
HY. eadem racioae quoiuplex cft nf bafis ip&us bafis ur, ' 

tocuplex clt & folidum n y iplius e d folidi ; 8c balis l f ' 

eft ^qualis bali n f, & folidum l y folido n v xqualc eric ; 
£c fi bafis l f fuperai nf bafim, & l y folidum n v fupcr- 
abicj & (i minor, minus. quamor igicur magnitudinibus ex> 
iftentibus, duabus fcilicet bafibus a f f h, & duobus folidis , 

ay EDj fumpta funt ^que multiplicia, balJs quidem af, £c 
A Y folidi, videlicec balis l p, & folidutn l y ; baiis vero 
H F, & E D folidi, nempe bafis n f, & foljdura n y. & de- 
monftratum eft ii balis l f fuperat bafim n f, & l y foli- 
dumrolidum NT fuperarej &lixqualis xqualej &:fiminor 
minus. elt igicur / uc a F bafis ad balun f u, iia a y foliduro f j. 
ad folidum e d. Qiiare It folidum parallelepipedum plano le- quia^i. 
ceiur, oppofitis pknis pval'^'*^ i ^"C "^ ^>^^^ ^d baftm, tta 
folidum ad folidum, Qjod oportebat demonftrare. 

PROP. XXVI. PROBL. 

jiJ Jatitn TcBam lineam, ^ ad dalum in ipfa putt- 
ffum tiato anguh foMo aqmkm Jolidum anguium 
confittuere. 

Sic daca quidem redta linea a b, datum autem in iplii 
pundlum a, & datus folidus angulus ad d qui e d c E D F 
FDC anguiis plaois continetur. opoitet ad datam rediam 
lineam a b, £c ad datum in ipfa pun^um a, dato angulo 
folido ad d asqualcm foli- a n 

dum angulum conftituere. 
Sumatur in linca d f quod- 
vjs puQiSum f, k quo ad 
planum pcr e D D c cranli- 
cns duciiur n perj^endicu- 
laris fo, & plano in pun- 
dto G occurrac; jungacuc- 

que dg, Sc ad rei^am lineam a b, & ad daCum in ipfa 
punflum rt, angulo quidem e d c aqualis angulus * confti- b 
tuatur bal; angulo autem edo cooftiiuatur i^qualis bak. 
deinde ipli dg ponatur asqualis ak, & i pundto k plaoo 
per D A L ad reaos angulos • ertgaiur h k ; ponaiurque ipQ , 
c F sequnlis K H, & H A jungacur. dico angutum folidum ad 
A qui angulis bal bah hal concinciur, ^ualcm elTe 
folido angulo ad d, aogulis edc eof fdc contento. fu- 
M 3 maniur 
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EucLiDis Elementorum 

niaiMur eniro«qual« ic€tx Vmex a"b de, & jungancur h b 
KB FE CB quoniim igicur fg perpendiculaiis elt ad rub>- 
kHiim planum, & ad omnes retaas hncjs qux ipUm con- 
tiogunr, fuoique in fubjeao plano, rcflos faciei '' angulos. 
Utcrquc ignur angulorum fgd fge redtus elt. eadem ri- 
done, S: uterque iplorum hka hkb ell redtus. 8t quo- 
niim dux k a a b duabus \ D 

G D D e xquales funi altcra 
ilteri, & angulos xquales 

i. continenc ; cnc • balis b K 
bali EG aequalis. eft aurecii 
& K H «qualis G F, atque 
angulos rcdos continenc. 
xqualis ' igitur eric k B ipQ 

FE- rurfus quoniam duae ak k m duabus dg gf tequal« 
fuot, & redtos continent angulos; erit balis ah bari df 
Bcqualis: cftque ab xqualjs de. dux igitur ha ab dua- 
bus F D De, func xqualcs ; & bafis k b cll a:qualis bati f e- 

ii- ergo angulus / b a H angulo e d f sequalis crit. eadem ra- 
tione, 6c angulus hal angulo fdc elt xqualis, quando- 
quidem Ti afTumamus asquales a l d c, & jungamus k L h l 
cc FC, quoniam tocus bal e!t aequalis con bdc, quorum ] 
BAK ipG EDC ponicur xqualis; eric reliquus kal xqua- 
lis reliquo gdc. & quoniam duasKA ALduabuscD dc 
xquaJes funt, & angulos icquiles contincjiC; bafis kl bafi 1 
cc 'xquaiis eric. dt autem & kh a;qualis gf, dux igimr 
LK KH, duabus CG CF funt aquales; angulofque redtos 
contineni: crgo bafis hl a:qua!is eft bafi pc. rurfus quo- 
oiatD dux H A A L, duibusFD Dcaequales fum, 6c bafis HL 
xqualis bali fb; crit angulus h AL/xqualis anguioFDC. ac- 
quc fa6tu9 elt angulus b a l angulo e d C scqualis. Ad datacn 
igicui re£lam lineam, &c ad datum in ipfa puni^m, daro an- 
fiulo folido sequalis aagulus folidus conftitunis cfl. Quod 
(accre tjportebat. 

PROP. XXVII. PROBL. 

yfj JatAtn reBam hneam dato Jolido pa,raUekpipedo Ji* 

mile, ^Jimiliter pofitum folidum parallelepipedum 

dejcnbere. 

Sif refla quidem linea a b ; datum vero folidum parallele- 
pipcdum c D. oportec ad dacam reflam lineam a b daco folido 
parallelipedo CD fimile, & fimilicer politum folidum paral- 
lelepipedum dcfcriberc. Conflituatur ad reaam liBcatn a b, 

Ec 
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& id datuni ia ipri pun£lum a angulo (olido ad c xqua- 
lis 'angulus, qui angulis bah hak kab comiacamr, iix 
ut angulus quidera bah xqualis (ic angulo ecf, angutus 
vcro BAK angulo ecc, 6e 
adhuc an^julus hak angulo 
G c F, & h*[ * ut E c ad c c, 
iC3 6a ad AK, uc aucem 
G c ad cp, i'a K A ad AH. 
ergo ex xquali uc e c ad it.V' ~ 
c F, ira eric b a ad a H. \ 

compleaiur parallelogram- A~ b u -t 

mum B H, £c a L folidum. quoniam igi'ur eft uc c c ad 
CG, iia BA ad ak, nerapc, circa xquales aoguloscco bak 
lacera funt proporiionalia; ciit paranclograrr.mum kb pa- 
rallelogiammo ce Gmile. eadem quoque racione pnraflc- 
logrammum k h fimile clt parallclogrammo c f, & parallc- 
logrammum h n parallclogrammo r e. tria igitur paralielo- 
Crafflma folidi al tribus parallelogrammis lolidi CD fimi- 
u> func : fed cria iribus oppofiris func <- xqualia, & fimilia. , 
ergo toium A L folidum loti folido c D timile crit, Ad datam I 
'";irur reflam lineam ab da[o folido parallclipipedo cn fi- 
lile, & limiliter pofiium folidum parallclipipedum a l dc* 
fcriptum eii. Quod faceie oportebat. 

PROP. XXVin. THEOR. 

'£S fihJufn p!»ralUIep'p(!ium plam fccetur per Jiag^ 
aales Bppojiiorttm plansrum^ ab ipfo pkm btfaxiam 
Jecabilur. 
Solidum enim parallelepipedum ab plano cdef lecetur 

Kcrdiagonalcsoppoli'oium planorum, vidcliccc cF DC. dico 
ilidum A B a plano c d e F bifariara lccari. 
Qjoniam enim squalc ■■ elt cg f crian- , -^pfl 

gulura rrijngulo CBF, triangulum vcro " -w^ ^ 

A c e triangulo d h h ; eft auicm & c a <j1 
parallelogrammuni parallclogrammo be 
oquale ', oppoliium emm ell ; & paral- 
fclogrammum c E icqualc parallelogram- 
ino ch; eric prifma contenrum doobus 
trianguiis cep adg, & iribus paraKe- 
fcgrammis ge ac ce xquale prifmaci, 
^od cominecur duobus criangulis cfb '^^ ^ 

ipEH, & tribus pacalielograramis ch 
£c & E c c ; ecenira planif, fic numero 
& magni[udine «qualibuj concineniur. ergo cotum a b foli- 
M 4 dum 



/ 


' 


'/ 


^- -~ J 



it4 



EucLiDis Elementorum 



dum i^ plano cdef 
oporcebNtt. 



fecacur. CJuod demonftrare 




PROP. XXIX- THEOR. 

SoriJa parattekpipeJa qua in eadcm Jtint bafi^ fy ca* 
dem alhtudme^ quorumftantes Itneajunt in etfiem 
reffis Itneis^ inter Je Jimt a^uaha, 

Sioc enim in eadem bafi ab rolida parallelipipeda cm 
CN, eadem akicudine, quorum llantes afaglmlncd 
c E B H B k: fint in eifdem redlis lineis f n d k. dico f(^ , 
dum CM folido cn asquale P js >f 

efle. .Quoniam enim paralle- 
Jogrammum eft ucrumque 
ipforum CH CK^ erit cb, ' 

4.primi. utrique ipfarum dh ek ^ae- 

qualis, ergo & dh eft acqua- ^ 

lis EK. communis auterarur 

EH. reliqua igicur de ae- _ 

). primi. qualis e(l reliqux h k quare & ^ dec triangulum eft aequale 
triangulo hkb. parallelogrammum aucem dg eft xquale 
parallelogrammo h n. eadem racione 6c afg criangulum 
acquale eft triangulo lmn. eft autem parallelogrammum 

4..hujus. CF parallelogrammo ^bm, & parallelogramroum cg pa- 
rallelogrammo b n xquale : oppofita enim funt. ergo & 
prifma contentum duobus crianguhs afg dec, & cribus 
parallelogrammis ad dg gc eft aequale prifcaaci, quod 
duobus criangulis l m n h b k, & cribus parallelogrammis 
B M N H B N continerur. commune apponacur folidum, cu- 
jus bafis quidcm parallelogrammum a b, oppoficum autem 
ipfi gehm. ergo rocum c m folidum paralleiepipedurn coci 
folido parallelepipedo c n eft xquale. Solida igitur paralle- 
lepipeda quae in eadem func bad, & eadem alcirudine^ 
quorum ftantes funr in eifdem redlis lineis, incer fe func ae- 
qualia. Quod demonftrare oportebac. 

PROP. XXX. THEOR. 

Sohcla parallelepipeJa qua in eadem funt hafi^ ^ ea^ 
dem altitudine^ quorum ftantes nonjunt in iifdem 
relijs linets, inter Jejunt aqualia. 

Sinc in cadcm bafi ab folida parallclepipeda cm cn & 
eadem atcitudine, quorum ftantes afaglmlncdce 

BH 
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la BK non finc in eifdem re£tis lineis. dico folidum cM 
blido c H xquale eSs. producantur enim n k d k« {Sc c E 
M, conveniant- 

Ee inter fe pun- 
s E X ; & ad- 
iic producanEur 
M G e ad o p 

,o cp BR jun- 

intur. folidum 

u, cujus ba(i$ 

nidem acbl pa- 

lllelogrammum , 

^■ppofitum auceni 

ipG F D K M elt 

■ xquale folido co, cujus bafis paralielogr .. . 

& ei oppoikum s p r o, in eadem enim func baii a c b l, & 
ipfomm (tames afax lm lo cd cp bh br func in 
eifdem redis lineis fo dr. (ed foHdum co, cujus bafis 
quidem parallelogrammum a c b l, oppofitum aucem ip(i 
X p R o eft = aequale foiido c N, cujus bafis a c b L parallelo- 
grammum, & ipfj oppofitum gekn. etenim in eadeoi 
func ba(j a c b L, & eoruro ftantes ag ax ce cp l 
BK BR func in eifdem redis lineis gp nr. quare &c 
folidum folido cn squate eric. Solidaigimr parallelepi^ 
peda qus in cadem ftint baG, & eadem altirudine, quotucn" 
llantes non func in eifdem re£tis iinels, incer fc funt xqualia. 
Quod demonftrare oportetiac. 

I PROP. XXXI. THEOR.. 

n)/ja'<t paraUcUpTpeJa qtt£ i» aqmhbui funt bafih 
W' ^ eaJetn ahmdinc, wterje funt ^qualia. 

Sint in jequalibus bsfibus a B c d folida parallelepipi 

ae cf, & eadem alriiudine. dico folidum ae folido 

squale cfli;. linc primo Itan- A H O 

les HK 8E AG LU OP D" 

c a R s ad redtos 
bafibus A B c D : angulus 
auiem a l b angulo c R d £" 
fit inasqualis, & producatur 

ipli CR in diredtum rt: ^ 

conftituaturque ad rcftam -n. y 

lineam r t, & ad punilum in ipfa r, angulo alb xqua- 
■ angulus T R V. & ponaiur ipfi quidem a l sequalis < 






an- A H 

DF / 7 

ilos / / 

ilus / I 



r 
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paraUcU ducatur y x, compleaturque parallclogrammum 
RX, & ■iy fdiduni. quooiam igimf dux tr Rvduabus 
AL LB xqualcs funr, & angulos condnenr xqualcs; eric 
parallelogrammum r k xquale &c limilc parallelogrammo 
H L : fic quoniam nirfus al eH aequalis r r, & L m ipfi r s* 
angulofque xquales continent, parBUelegrammum k.-)- pa- 
ralleiogrammo a m xquale £c rimile erit. eadem ratione l e 
parallclogtammum ipG s t acqualc ell &c fimile. tria igimr 
parallelogramma folidi a e rribus pirallctogramniis folidi 
*Y vqualia & Gmilia Tunt. fed & iria tribus oppoGta 8c 
. t squalia funt & limilia. (oium igitur ae folidum parallele- 
pipcdum toli folido parallelepipedo -f y e(t xquale. produ- 
canturDR xv, conveniantque inter fe in puintto a, & per 
T ipG dh parailela ducatur tq, & producatitnc to od, 
& conveniant in v, compleaiurquc folida a* ri. foliduin 
igiiur ♦ a cujus balis cft r + patallelogrammum, oppolitum 
■«.Inijtu. aucem ipb nr, elt ' sequale folido 't-y, cujus baGs dt Rt- 
parallclograromum, Sc uppuliium ipfi Yf, in eadem cnim 
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funt bafi R ♦, & eadcm altitudine, & eorum ftantes r Q r r 
T <^T xszsN+r+*in eifdcm func re£tis lineis o x z *, 
led lolidum *y sequale clt folido ae. ergo & i-O folido 
A E clt xqu^Ie: prsterea qaoniam parailelogrimmum r y x T 
cft xquale parallelogramma Ot, ctcnim in eidem eft bali 
RT, 6c in eifdem parallelis rt Ox. 6c parallelogrammum 
RVKT parallelogramrao cd eft xqualc, quoniam & ipfi 
A B eft xquale ; parallelogrammum d r Ecquale clt parat- 
lelc^rammo co: aliud autem eft parallclogrammum dt- 
eft igitur ut cD bafis ad bafim dt, iia nr ad ipfam dt. 
& quoniim folidum parallelepipedum ci fccatur plano rf 
planis oppofitis piiallelo; erit uc "i c o balis ad bafim dt, 
ita folidum c F ad R I folidum. cadem raCione quoniam fo- 
lidum parallelepipcdom n i fecatur plano r+ oppofitis p!a- 
»j, IiUjHj. nis parallelo, uiiir balis J ad bafim dt, ita erit folidum 
a* a6 Ri folidum; fed ut cd bafis ad bafim dt, ica balis 
n T ad ipfam t d. ut igivr folidum c f ad r i rolidum ita 
foltdum 
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Jblidum n 'f ad folidum r i. quod cum utrumque rolidonira 
CF a-ir ad rolidum r i eandcra habet proporcionem, foli- 
cjum c F folido Q i- gH xqualc. folidum sutem Q -)- oilcnfum 
eft aequalc folido a e. ergo & ' a e ipii c f sc^uale criT. 1 9. tfdi 
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Sed non (inc Itanres ag hk be lm cn op df rs ad rcflos 
angulos tpfis A B c D ba(ibu5. dico rurfus folidum a e xqua- 
le eHe foiido cf> ducantur / k puniSis ic l G m, r F M s /n.Mt 
sd fubjedum planum perpendiculares k» et o r m4>, s i 
F + N n p X, & plano in pundlis 3 t y *. ♦ X n I occur- ( 

ranc, & jungantur st yfay t* x+ xQ ni +1. squale 
igirur elt k i> (olidum rolido p < j in scqualibus enim func 
NGbus KM PF, & cadem alniiidinc, quorum Itantcs ad 
re&os angulos funt bafibus. led k i> foiidum folido a k cit 
i Kquale : folidum vero p i xqualc i foiido c f. (i quidcm ^ 3:^. iaji 
in cadcm func bali, & cidem atciiudine, quorum flantes non ' 

func in eifdcm reiftis lineis. crgo & folidum a e folido c f 1 

Kquale cnc, Solida igitur parallelcpipeda qu£ in xqualibus 
func balibus &c eadcm alciiudine, ' inccr fe func a:qualia. 
Quod demonttrare oportcbat. 

PROP. XXXII. THEOR. 

SeSt^a paraUekpipeda qutc eandern babent allHudi' 

nem, inter fe fant ut hafes. 

Sinc folida parallelepipcda a b c d, qux eandem aliitu- 
dincm habeani. dico inier fc e(Ic uc bBrcsj hoc eft uc ae 

balis ad balim c f 
ica folidum t 



AB ad 
c D foUdum. ap- 
pliceiur cnim ad 
rciSam lineam fg 



parallelogrammoA- H V 

E Kquale fh, 6c | \ 

^ ba(i F H eadcm A 

altitudine ipfi cd folidum parallclcpipedum ok coinpli 

foJidum iguur ab folido gk ctt " Kquale^ in requalibuE*;r.liujtt 
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enim func biTibus a e f h, & eidem alti^udine, iuque quoni- 
am folidum paratlelcpipcdum c r ptano d g fccamr oppofitis 
I. planis parallelo ; ciic ut » h r baHs ad bafim f c, ita folidum 
HD ad Dc folidum j arque cft biRs quidcm f h ba(i ae x- 
qiulis, folidum vcro c t; xquale folido a b. eft igitur 6c 
ut A E balis ad b^m c f, ica folidum a b ad folidum c d. 
Quire folida paralkicpipeda qus eandem habcnt altitudi- 
nem, incer fe funt uc bales. Quod demonilrare oportebit. 

PROP. XXXIII. THEOR. 

Similia lolitiit paralleUptpeJ* inter fe fmt in triplicaU 
proporttone bomologorum kterum. 

Sinc fimilia folida parallelepipeda ab cd. latus auiem ab 
bomologum lit Utcri c v- Dico folidum a b ad c D folidum 
(riplicaiam proportioncm habere ejus, quam habec ab 
ad c F. producantur enim e k e l e m m dire£tum ipfis a e 
G E n b : £e ipti quidem c v xqualis ponaiur e k> ipli vero 
FN aequalis elj i- ■v- 

& adhuc ipfi f r 
aequaliK em, & K ' ' " .n 
KL paraltelogram- | l [ 
mum, & Ko fu 
lidum complea 
(ur. quoniamig 
oir duic KE I 
duabus cf f m 
scqualcG func : fcd 
& angulus K^i. 
anguto CFN efl 
xqualis; quia &: 
angulus A E G ipfi c f n ob fimilitudinem fotidorum a b c d : 
ericSc KL parallelogramraum liraile 6£EequaIepaaaItclogram- 
mo c N. cadcm ratione, & paraltelogrammum x M xquate elt 
& firaile paraltelogrammo c R, & adhuc pataltelogtammum 
OE ipfi DP parallelograromo. cria igiiur parallelogramciia 
folidi K o tribus parallelogrammis c D folidi xqualia £c fi- 
. milia func. fed tria ttlbus oppofitJs aequalia ' Itjnc & fimilia. 
totum igitur k o folidum sequale elt & fimile toii folido, 
CD. compleatur gk piralkiogrammum ; & \ bifibus qui- 
dem G K K L parallelogrammis, allitudine vero cadem ipli 
A B, fohda complcantur e x l p; & quoniam ob iitnilitudi- 
nera fotidorum a b c d clt ut a e ad c f, iia e g ad f n ; & 
E n ad F R : Kqualis aurem f c ipfi e k, & p n ipfi E L, & 
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tK ipii Eu. crit uc ae ad ek, ita ge ad ei^ flc h k ad 

E M. fcd uc A E quidem ad e, k, * ita a g paralielogTammuni * 

ad paralldogrammum gk: uc autero cg ad el, ita ck ad 

K L : & ut * H E ad E M, ita p E -ad K M- & ut igiiut a G pa- 

rallelogrammum ad parallelogrammum g k, ita ck ad kl, 

& p £ ad K M. fed uc A G quidem ad g K, ita ^ a b folidum i 

ad folidum e x : uc aucem g k ad k L, ita foiidum E x ad 

PL folidum : & uc pe ad km, ita i>L folidum ad foiidum 

KO. &IJC igicur folidum ab ad folidum ex, ita ^' es ad pl, Jii.qiiiiid 

& FL ad Ko. fi auccm quatuor linc magnitudioes deinccps 

proportionales, prima ad quartam triplicatam proporiioneis 

( habec ejus, quam habct ad fccundain. crgo & a n folidum ad ' . . 

folidum Ko triplicatam habec proportionem cjus, quam ab''""'"" 

ad E X. fed ui a b ad e x, ica a g parallclogrammum ad pa- 

rallelogrammum c k ; flc a E rc<fta linca ad ipfam e k. quarc 

Sc A B folidum ad folidum K o iriplicacam proponionem ha- 

bebit ejus, quam a e habet ad e k. SEquale aucem eH: folidum 

Ko /blido CD, & reaa linea ek le&x c f eft aequalis. ergo 

& A fl folidum ad folidum c d criplicacam hsbec proportio- 

nem ejus, quam latus ipfius homologum a e habec ad c F 

homologum latus. Quod demonltrare oporicbat. 

Cor. Ex hoc maaiteftum clt, fi quatuor reflie lineas pro- 
portionales fuerint, ut pnma ad quarcam, ica cfFe folidum 
paratlelepipedum quod lit a prima ad folidum quod a 
fecunda, fimile, 6c fimiliter defcripcum^ quooiam & prima 
ad quarcam cripiicataro proportionem habec ejus, qijam habet 
ad lecundam. 

PROP. XXXIV. THEOR. 

t^^uahum foliJorum parallelepipedo} wn reciprocttntar 
hafes ^ aftitutiittes ; ^ ouorutn fohJorum paralkkpi' 
pedorum redprccanlar hafcs ^ altitutiines, ea inter 
fe funt aiqualia. 

Sinc Kqualia folida parallelepipeda a b c d. dico ipforuni 
bafes & alcitudines recipro- " _ _ 



cari, hoc eft uc e h bafis ad 

bafim K p, ica cllc alcitudi- 

ncm folidi c D ad folidi a i 

alcitudinem. Sint enim pii- 

mo ftantes ac ef lb hk ti' 

CMNXODPKad reftos 

angulos bafibus ipfonjm. £^ ^ ^ ^. 

dico ut EH balisaabaQm mp, in e[&CM)uI ag. fiigicu 
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EucLiDis Elemehtorum 

bafis K H bafi N P fic sequalis, eft autera & a b fotidum x- 

gualefolido cd; crit & cm aequalis ipfi ag. &'enim bt- 
bus E H N p asquilibus exiltentibus oon fuiit a g c m iliitu- 

dines gequales, neque a b folidum folido c d squale crit; 

poniiur auiem asquale. noii igitur in^qualis elt altitudo cm 

attitudini a g. ergo acquahs Gt neccflc eft ; ac: proptae» ut 

E H bafis ad bafim h p, 

iia erii c m ad a G- 

At vero non Gt baGs 

£ H asqualis bali H r. 

fed E H lic major. elt 

autem & a b foli- 

dum folido c D x- 

quale ergo major eft ^ 

C.M ipfa A g; alioqui 

rurfus feqaeretur fo- 

lida A B c D xqualia non efle, qus ponuncur xquaiii. io* 

que ponatui c t squalis ipG a g : & i baG quidcm N p, |1- 

titudine au:em c t Iblidum parallelepipedum vc corapla- 

tur. quoniam igitur foiidum a b folido c D cft xquale, aliud 
:i. aucem aliquod eft v c, & scqualia ' ad idem eandem babeoc 

proportionem ; erit ut a B folidum ad folidum vc, ita cd 

folidum ad folidum cv- fed uc ab folidum ad folidum cv, 
li. ica i bafis e H ad n p balim j xqae alia cnim fiinc a b c v lolida. 
is. uc autcm folidum c d ad ipfam c v, ira ■; m r bafis ad balira 
. p T, & M c i* ad c T. & igitur ut bafis e h ad n p bafim, ita 

Mc ad CT. ett autem ct iequalis ag. ergo & uc eh bafiJ 

ad bafim np, ita mc sd ag. quare folidorum parallelepi- 

{)edorum a b cd bafes & aititudines reciprocaniur. Ruifi» 
blidorum parallelepipedorum ab cd bafes & aliitudines 
reciprocenrur : fnque ut e H balis ad bafim n p, ica foiidl 
CD aititudo ad altitudinem folidi a b. Dico folidum a b fo- 
lido c D sequale elTe. fint enim rurfus ftanics ad refios an- 
gulos baGbus, & G quidem bafis eh Gt icqualis bafi ne, 
eltque uc eh baGs ad balim np, ica altitudo folidi CD ad 
folidi A B altiiudinem : erit folidi c d altiiudo attitudini fo- 
lidi A fi squalis. folida autem parallelepipeda, qua: liint in 
'- xqualibus baGbus & eadem altitudine inter fc ' xqualia (imc 
crgo folidum a b folido c d cft xquale. Sed non fit e h ba- 
fis a:qualis bafi n p, & fit e h major. major i^iur cft & fb- 
lidi CD altitudo aliitudinc folidi ab, hoc elt CM ip(a aC- 
ponatur ipG ag xqualis rurfus ct, &fimilLicr fclidum cv 
compleaiur. iiaque quoniam clt ut e h bafis ad baCm n p, 
jtaMcad ipfam ag; sequalis autem cft AGipfi cr: ciit uC 
bafis EH ad ur bafim, ita uc ad ct. fcd uc bafis kh «I 
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j«p bafini, ita ab rolidum ad roUdum vcj xque slta eaim 
firnc folida a b c v. ut autem m c ad c t, ita & m p bifis ad 
baiim p t, & folidum c d ad c v folidum. & igirur ut foli- 
dum AB ad folidum cv, ita cd folidum ad (olidura cv. 
qu5d cum utrumque folidomm a b c d ad ipftm c v ean- 
dcm proportionem habeac ; erit a b folidum folido c d «• 
quale. Qyod demonftrare oporiebat. 

Non Gnt autem itantes fe bl ga khj xn do mCRP 
td reaos angulofi balibus ipforum : & i punflri f G b K» 
X M D R ad plana bafium e H n P ducanmr pcrpendrculares, 
quas pUnis rn pundis s t t v, qjt " * occumnc & com- 

iileantur folida f v x n. dico & iic aqualibus enrilentibo» 
blidis A n c D, bafes & altUudiacs tcciprocari, fcil. ut e h 
bafis ad baOm n p, rta k t) 

effe aliiiudinem folidi 
c D ad folidi a b alti- 
tudinem. quoniam e- 
nim folidum a b foli- 
do c D elt xquale ; fo- 
lido autcm a b sEquale , 
cft / folidum bt; in ' 
eadem namque func 
baQ F K, & eadem al- 

titudrne ; quotum (tantes non funt tn eifdem TeHtis lineis : 

fic folidum DC eH 'xquile folido Dz, quod in eadem finc 

balt XR, & cadcm aliiiudine, quorum ttantcs non funt io 

cifbem re<^is lineis ; erit & folidum s t folido D Z xquale. 

Bqualiura auiem folidorum parallelepipcdotum, quorum al- 

tiiudincs baQbus ipfoium func ad redtos angulos, bafes s Sc^ ex «bh 

altitudlnes rcciprocantur. ed igiiur uc f k bafis ad bafim xr, demoata^ 

ita folidi dz aliitudo ad altiiudinem (olidi bt. acque e(t *"■ ^ 

. bafis quidem pk ba(i eh aequalls, bifis vero xs. xqualia 

^ bifi N f. quare ui e h bafis ad bafim n r. ita elt ahiiudo fo 

^^lidi DZ. ad (olidi bt aJiicudinem. exdem auiem funt allitu- 

^Bdines folidorum dz dc, itemquc folidorum bt ba. e(t 

^^i^itur ui EH bafis ad ba^im np, ita folidi DC aliitudo ad al< 

^ Iitudinem folidi ab. crgo folidorum parallclepipedoruin ; 

AB cDbafes"& aititudines tcciprocaniur, Rurfus folido- 

rum parallelepipedorum a B c D bafCB & altiiudines re- 

ciprocenrur, fnque uc e H baEs ad bafim n p, ita alti- 

tudo folidi CD ad folidi ab aliitudincm. dico folidum ab 

folido c D xqualc cfTe. iifdem namque conltrudtis, quo- 

niam ut e h bafis ad bafim hp, ita folidi CD aliiiudo ad al- 

tiiudioem folidi as; St balis quidem eh elt equalis bali 

FKj K? vero ipli xr; cm u{ fk ^^ «d bafiia xr, ita 

altiiod» 
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iliitudo foUdi c d ad folidi a b alciiudinein. csEdcm aurem 
runc alcitudincs rolidoium ab bt, &c iprorum cD DZ. e(t 
igitur uc F K balis ad bifim x R, iia folidi d z altitudo ad 
ftliitudincm folidi bt. quare foUdoruin bt dz paialklepi' 
pcdotum bafes & alriiudines reciprocantur, quonim autem 
folidorum parallelcpipcdorum altiiudines func ad leAos an- 
gulos bafibus ipiorum, & bafcs & altitudines rcciprocancu^ 
ci inicr fe funt aequali*. ergo bt folidum folido dz eltae- 
qualc. fcd folidum quidem bt aequalc elt folido b a, ctenim 
in eademfunt baG fk, & cadcm aliitudine, quorom Itanie) 
non lunt in cifdcm re^is lineis : rolidum vero o 7, eit a:qua!e 
foUdo DC, li quidem in eadem func bafi xn, & eademal- 
licudine, Sc non in eifdem reclis lineis. ergo & folidum aI 
folido c D cll aequile. Quod demonltrarc oportebac. 

PROP. XXXV. THEOR. 

Si_fiit/ Juo M^ulipkw ^quaks, jaorttm vcrtkibm ftthli' 
tnes reBce iinea infitUnt, y«tf caw rtEiis lineis ^ 
principto pofilis anguhs eontineanl a.'yuitks, atteruta 
aiien; mjublimibus autem fatnantur tfuavis puiiB*, 
al^Uf itb ipjis ajplana, itt quibus fital, anguli pn- 
pendicuJares Jucantar ; ^ a punSis, ^ua; a per~ 
peniJicularibus fiutit in pianis ad prmot angulos jun* 
gantnr reBiS iinea : cum fitblimibui ajuaies an» 
guios continebunl. , 

Sint duo anguli reflilinei xquales bac edf: &a pun- 
6as A D fitblimeii redbc linca: ag dm conJticuancur, qiix 
cum re^LS lincis ^ principio politis xqualcs angulos conri- 
neant, alierum aitcri; angulum quidem mdc a:qualem an- 
gulo GAB, angulum a n 

vero MDF angulo gac 
xqualem : & fumantur 
in ipGs AC DM quas- 
Vis punfia g, m, '». qui- 
bus ad plana per b a c 
E D F ducancur per- 
pendicularcs g l m n 
occurrcntes planis in 
punflis L n; & la 
UD jungantur. dico angulum gal angulo uDKxqualem 
cfle. ponacur ipQ d m aqualis a h, <& per ii ipfi g l paral> 
lela ducatur h k. eit aurcm c l perpendicuians sd planura 

per 
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per BAC- crgo & H k ad ' pknum^ er b a c perpendiculiris » g. iiuju 
erir. dutan^ur a puoflisK N ad rciSaa lincas au ac of de. 
perpenrfiajlares. kc nf k3 NE, &hc cbmf fe jiiagaD- 
tur. quoniam igicur qujdraium CX H a scquaic t clt quadra- 
EJs ex H K KAi quiidraio smem ex ka xiqualia ^ funt eyc t ^.j pnai 
KC cA quadraca: cri[ quadratum cx h a quadiacis ex hk 
K c c A xquole. quadratis auiem cx h k k c xquale cit qua- 
draturDcll hc quadratum igiiur cx ha quadratis cx Hc ca 
xquale cric; £c Jdcirco angulus kca < ell redtus. eademi^l 
raLione & angulus dfm redus e(t. crgo angulus ach ipfi 
DFM cfl xqualis. eft autemgc hac angulus aequalis an- 
gulo MDP. duo igicur triangula funt mdf hac duos an- 
gulos duobus angulii fequales habcncia, atcerum alieri, 8c 
unum lams uni laieri Kquale, quod uni tEquaiium angulo- 
rum Tubcenditur j videlicct ha ipfi dm- ergo & reliqua ^ 

laccra reliquis iaieribus 'ffequaiia habebunt, alcemm alteri.diC.pria 
quare a c eit xqualis d f. fioiiliter demonitrabimus & a b ipQ 
D E xquale elTe. jungantur enim u B M E. & quoniam quadra- 
tum CK AH eit xquale quadracis ex ak kh j quadrato au- 
cem ex A K aequalia Tunt quadraca es a b b k : erunc qua- 
draia ex a b b k k h quadraco cx a h xquatia. fcd quadra- 
tis ex B K K H aequale eft cx b h quadramm ; re^us enim 
angulus elt h k b, proptcrea quod Sc h k pcrpendiculatis clt: 
ad fubjedlum ptanum. quadratum i igitur cx a H lequale ei\ 
quadraiis ex ab bh. quare angulus ABHTCdus cA. cadem 
ratione & angulus dem eft rcdtus. c(t autem Sc bah aa- 
gulus xqiiatis angulo e: d m, iia eoim ponitur : aique elt a H 
a:qualis dm. ergo & ab ipfi de ''eft «qualis. quoniam 
igicur Ac quidem e(t acqualis df, ab veio ipli dej erunt 
ou^ CA AQ duabus fd de aequales. fed &c angulus bac 
anguto F D E ett xqualis. balis ' igicur b c bafi ze, &c trian- * f - P'''<^ 
gulum [rianguto,& reliqui anguti reliquis aagulisxqualcs func. 
crgo angjtus a c b angulo d f e eft xqualis. elt autem 8c redtus 
A C K xqualis redo d F N. quare & leliquus b c k rcliquo 
EFK xqualis. eadcm ratione, & cbk angulus elt xquatis 
angulo FEN- itaque duo crianguta func bck fen, duos.an- 
gulos duobus angutis xquates haticncia, alterum alceri, £c 
unum latus uni laccri xquale, quod eft ad xquales angulos, 
vidclicec bc ipG ef. cigo & <Jreliqua laccra reiiqais lace- 
libus asqualia nabebutiC. xqualis igicur eft c k ipfi v n. c(t 
auicm & Ac ipli DP xqualis. quare dux ac cK duabut 
D p F N aequales runc :. Sc re^os coniinent angulos. bafis igi» 
tui AK cH squalis bafi dn. & cum ah (ic sequalis dm, 

kerit £c quod fit cit « h quadraium quadraco ex d m xquale. 
fed quadtuo ez iiH icqtialia fiNic ex as. kh qiudraa; eie- 
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Bim re£tas eA angulus a k h- quadraro autem ex d m sequ»- 
lia ftipt quBdrata cx dn nm, <lii6d angulus dnm te&us fir. 
quadrata tgitur cx a k k h quadracis ex d n. N m liint aequa- 
lia. quorum quadrarum ex a k tequale elt quadiaio ex d n. 
ergo rcliquum ex ku quadratuni reliquo quadraco ex nm 
df aequale. &c ideo rc^a linea kk ipli mn xqualis. (^uod 
cum dux HA ak duabus md dn sequales Itnt, aUera aU 
teri, fle balts hk bali nm olleora £t xquatis^ angulus hac 
i- angulo M D N sequalis / cric. Quod oportct>ac demonftrare. 

Or. Ex hoc mani&ftum elt, 1j lint duo anguli plani re£ti- 
iioei xquales, ab ip(is autcm conltituantur fublimes rc£be 
lioeae jequales, qux cum rcflis lineis k principio policij 
zquales contincanc angulos, alcerum alieri, pcrpendicuk> 
rci, qux ab ipQs ad plaDa, ia quibus ruoc pritni anguli, du- 
caDtur^ inter le Xquales eOe. 

PROP. XXXVI. THEOR. 

Sf tres rtB^ linetc proporthnaks Jint, foUdum paral' 
kpepipeihm qmd k trthus fil, aquale eB fo&aa pa- 
raUelepipedo quod fit a media, te^ui/atero yuiJem, 
4eqmaagu!o autem antediSa, 

Sint trcs TcStx linex proportionales a b c, fit fcil ut a ai) 
B ica B ad c. dico folidum quod fic ex iplis a B c, xquale 
efle folido quod fic ex b, xquilaccro quidcm, scquiangulo 
aiitcm aniedido. Exponacur folidus angulus ad e conieniut 
tribus angulis planis deg oef FEDi & ipfi quidcm a po- 
nacui xqualis uaaquEquc ipfarum de GE epj & folidum 
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parallelepipedum e x compleacur : ipG vero a ponaiur se- 
qualis lm; & ad redsm lineam lm, & ad pundhim in 
a»<. hujiu. ipla L, coDltimacur * an^lo folido ad e xquilis angulus con- 
teoius NLx XLM MLN^ & ponatur ipli quidem b aequaUi 
L N, ipfi vcro c zqualis L x. quoniam igicur clt ut a ad i 
ita B ad c, xqualis autem elt a ip(i l m, & s unicuique 
iprimm LN EE Ec ED, fic c ipTi LXi cric uC LM ad SF 
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ira Gtc ad Lx. & circum EEquales angulos mlx gef, la-. 

rcra func reciproca. ergo m ^ parallelogrammum pariLllclo> 

grammo g F cll ^ aequale. 6c quoaiam duo anguli plani reai- i 14. fnd 

linei aequales (um gef xlm, & in ipGs liiblimes rei^ 

linex conltlcuuntur l N E d Kquales inter fe, & cum re&is 

lineis a principio pofitis aequalcs contincntcf angulos, altc- 

rum altcri ; erunt < perpendiculates quge a pundis n d ad , cor. 3^, 

filana per X L M g e F ducuntur, Jnier Je sequales. ei^o fo- hifii". 
ida LH EK cadcQi funt altiiudine. qux vero in aequalibus 
balibus funt folida parallelepipeda, 8c eadem attitudine, inter 
fe ' funt iequalia. ergo folidum n l xquale cft folido e K. j ^ i, hiria| 
atque elt folidum quidem hl quod fit a tribus a B c, £0- 
lidum vero e k quod fit cx b. Si igitur ires redhc lincK 
proportionales fint, folidum parallelepipedum quod tit ^ 
tribus, xqunle e(t folido parailelepipedo quod Bt, Scc Quod 
demonftrarc oportebat. 



PROP. XXXVII. THEOR. 

Si ffmfaor reiia hnea propmimaki Jint, 6" <}U£ ab 
ipjis fimt inlid* parallekpipeda JimiHa ^ fimili- 

ter defcripta propormmlta erunt. Et fi ^Ute ah ipfis 

Jiunt Jolida paraUtkpipeda Jimilia ^ Jimiliter dei. . 

firipta proportionalia fint ; ^ ipfie reBa line£ fr9* 

portionaies erunl. 

Siot quatuor redbe linex proponionales a b c d e f c », fit 
fcil. ut A B ad c o, iia e f ad c h, & defcribantur ab iplis a b 
CD EF GH limilia & fimilitcr pofiia folida parallelepipcda 
KA Lc ME NG- dico ui K A ftd L c, ita clle ME ad NG. 
Quoniam cnim folidum parallelepipedum k a fimilc eft ipli 
LC^ habcbit ' ka ad lc [ripUcaiam proporcionem ejus 
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quam a b habct ad c d. eadem ratione £c fotidum m e ad 
ipfum NG ' iripljcatam groportionem habebit cjus quarad33,hBjti& 
habet e f ad g h. aique elt ut a b ad c d, iia e f ad o h. 
ut igiiur A K ad L c, ita u E ad N g. Sed lii ut folidum a k 
ad Jolidum Lc, ita mb folidum ad folidum kg. dico, ut 
N % teCtz 
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refla linea a b ad re^tani c d, ita eOie re^m b f ad ipraa 
j.Iiu^CK- quoniam enim nirfus a k ad lc iriplicatim i- propOF 
lionem habcc ejus quam ab habec ad co; habec aucetx 
& ME ad NG triplicacam proportionem cjus quam fip sd 
GUi aiqae uc ak ad i.Ct ita me ad mg: eric ut ab td 
CD, ica Bf ad ou- Si igicur quatuor re^ linex propoti 
tioniles Gnt, flec. Quod oportcbai demonllrarc. 

PROP. XXXVni. THEOR. 

£ pktiam *d pliamm reSJam fit\ ^ »b alifuo pia^ 
iia tmutn qute funt m nw phm^ «d altertim pU 
ntim perpenJicttlarh Jucntur : ea m commanem 
nwrum feStmem cadet. 

Planum nempe c d ad planum a b redtum Gr, commuw 

aucem corum fciftio lic ad, & in ipfo cd piaco, quodvi 

pundum K rumatUT, dico perpcndicularem qux ^ pun^ 

E ad planum ab ducicur, 

cadere in ip&m a o. Nod 

enim; Ted b fieri poteft, ca- 

dat enra, ut E F i & plano 

A B tn (unQD P ocatrrac : 

i punAo autem f ad da 

in pkno a b perpendicula- 
i.primi. ris ' ducacur fg, qux quidem 
Dcf. & plano c D ad « reuos anguloii cric ^ & e g jungacur. quo- 
"- ntam igtiur fg plano cd ell id re^os angulos ^ coniingii 

aucem ipfam redta linea eg qu« eft in eodem cd plano: 
. Dcf. eric angulita Fce >" rcAus. fed £c ep plana ab ad re^ 
'"■ angulos elt j re^s igiiur eft angulus £pc. quare crianguli 
r.ptimi. BPC duo anguli duobus reiftis funt ^equales^ quod ctt •'al 

furdum, non igioir a pundo e ad a b planum perpendici 

loris dtiifta excra reftam ItRcam da cadcc. crgo m Ipfaol 

cadac neceJle ett. Si igiiur planum ad planum reSutti H;, ~ 

Qiod oporcebac demonftrare. 

PROP. XXXIX. THEOR. 

Si in foliJo peraUelepipeiio oppifttorum planorum laier» 

fecetilur bifariam., p:r fetiiones vero pkna ducoH- 

tur; eommunis pUnorum feSio, ^ fmiJi paraHele- 

pipedt dimteter^ fefe bifaridm fecahunt- 

, In folido cnJm paralleptpedo a f, oppofitonnn plaQoruat* 

CF AH larera bifiirlam feceotUT in punAis KLMNxoRr/ 
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F & per fe^iones pUru ducancur k n x r ; communii aucein 
~ planorum (tStio lic ye, & folitji parallelepipedi dianiewr fic 
' ~ -. dico TS DG fcfe bifariam fecare, hoc eft YT quidflm 
, D T vero ipfi T o xqualcm cfle. Jungantur CQiin 
BS SG. quoniam i|iTur dx paralleU eft ipli ob, at> 
i6rni anguli dst voe imcr fe xqtiilcs <funt. Sc quoniani tttfti 
a K quidero eft aqua- p k p 

jl o E, X V vero --''■ - 

■o, & angulos xqua- "y y i"""! '''^^^^^ — -py-^ F 
i continenc , eric * " 

' sequalis ba!i 
, & criangulum d- 
ti iaiigulo V o E, & 
Kiiqui anguli reliquis 
angulis icquales, angu- 
lus igjnjr XV o eft k- 
quaiis an^lo o y e, & B 
oi> id • reaa linea eft 
DVE eadein ruione, 
& B s G reSa eft, atque 

eft hi vequalis sc. & " "' ' 

quoniam ca ipfi db squalis cft & parallela, & ca cft 
sequalis & paralleU ipli eg; erit & db ipfi eg zquaiis & 
parallelaj & ipfas conjungum re&x Unex ds. gb: paral- 
lela igitur d eft de ipli bg. & fumpca func in ucraque ipfa- d n-prnai 
rum quavis punita d v g s, & junflae funE dg ys- cigo 
DG vs in uno ' func plano, quod cum d e lic parallcia bg, (^.hujniti 
et* fc EDT angulus angulo bgt aqualis «, alterni cnim ] 

func. eft aucem & dtt angulus Kqualis/ipfi gts. duo/i;.prirf,. 
igitur funt triangula dtv gts duos angulos duobus an- * 

gulis ^quales habeocia, &c unum larus uni lateri a^quale, ' 

quqd uni xqualium angdlorum fubccnditur, videlicec dv 
ipfi^GS: dimidia enim func ipforum de bG- ergo & reli- 
qua latera reliquis Iiteribus aqualia habebunt. quare dt 
quidem eft aiqualis tg, yt vero ipfi ts- Si igicur in fo- 
lido parallelepipcdo, &c. Quod oporcebac demonftr9,re. 

PROP. XL. THEOR. 

Siftnt dm prifmata ^eque alta, ^uorutn unam i^uiJem 
bajim baheat paraBelogrammtm, alterum vtro Iri- 
attgulum,^ paraUeti^Tammum duplumfit trianguh; 
ea inlerfe tefualia erunt. 
Sinc prifmata sequx alca abcdefghklmk. & utium 

quidein bafim babeac paraUelogrammum h f, alterum vero 

N 3 G H K 
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bSK tritngulam, & daplum lit af ^■tiUdognmmuid 
criannliGHK. dkxt prifint ABCDir prifinaci ohklum 
«qiudeeOfe. CompteuituT cfum a z oolbUdt. &quonittB 
fNuiUelognmmum a p 
tritnptli CBK feft du- 



plnm} fcft aocem Cc 

Hs pmilelagTtmanm 
a4i.frind.dupium d tritnguli G »- 

k: 'eric af ptraOdo- 

ptmmuffl ptrtUeto- 

grammo h k «qtule. 

ffiue vero in tequtlibus 

unc btfibui (blid> pa- 
» ji.lniM. nildepipedi, gc «dem tlcitudinc^ inter Te te^itlit * ruM. 

xquale igitur,AX folidum Iblido go. ttque eft folidi qn- ^ 
rkt.bijBi. dcQi AZ dimidium 'Abcdef prifmt, folidi vero oo di- 

midiumfeftprifinaGHKLMN. ergo abcdep prifmaprii'- 

mtd GHKLMH cft xquale. Si iginir Gnt duo piifmaH 

oqnetlta, ficc. Quod demoDftrtie oportebat. 
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fPROPOSlTlO. I. THEOREMA. 

^/milia paljgona circalis ittjmpta inier fe fmt at 
1 diametrorum quadrata. 

Smc circuli abcde fghkl, 8cin iplis riniilia polygons 
AscDE FOHKLi diametri aurem cirailomm fint bm 
c N. dico ut quadratura ex b u ad quadratum ti G N, ita 
eflc ABCDE polygonutn ad polygonum fchkl. jungan- 
nir enim blamklfn. & quoniam polygonum a e c d E 
(imilc elt polygono fghkl^ & sac angulus anguLo gfl 
elt xqualiii ; atque elt uc 
B A ad a E, ita G F ad f l. 
duo igitur trianguk funt 

BAK GFL Unum aOgUlum ' ^^ vr^^ • 

uni angulo sequaicm haben- [\^~"""~^-o( V\~~"^ 
■tia, videlicet angulum BAE \\ /v'^ V- 

angulo GFL| circa SEquales NL^ 1/ 'iv-^^^ 

au;em angulos latera pro- ^ — ■-'^^ 
porcionalia: quare triangulum ab£ criangulo PGLaEqui- 
ingulum 1 elt ; ac propterea angulus a e b sequalis elt an- ^ £, 
gulo flg. fed angulus quidem aeb angulo am b eft ^x- 1 ti. 
qualisj io eadem enim circumferentia conliflunt. angulus 
autem f L G xqualij * eft angulo f N g. ergo &c a m b anni- 
lus eft sequalis angulo fng. efi autem & re<!ius eangiiiut c 31 
BAM s^qualis reiflo gfn. quarc 6c reliquus reliquo xqua* 
lis. sEquungulum igitur elt triangulum a m b triangulo f g n. 
crgo •im B M ad g n ita a a ad g f. fed proportionis qui- i 4., 
[ dem B M ad G N duplicata ell proportio quadrati ex b m ad 
N 4. quadraium 
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M. rciii. qiudniium ex gn; proportionis vero ba ad cf dupUcata^ 
cA proportto a B c o E polygoni ad polygonum f g u k l. : 
6c uc igitur quidraiuin ex bm ad quadratum es gn, ita po- 
lygODum adcds ad fghkl, polygonum. Quaic fimilia 
polfgoni T]ux in circulis defcribuntur, incer reTlinc tit dia- 
mcttorum quadraia. Quod detnonlhare oporiebat. 

LEMMA. 
Thuhi! magnituJinibtis ma<jMHbtts expqfitis^ fi 4 
ffujori aufcratur majus qukm liimidtnm, ^ ah ti 
qmd reliijutim eB, rurfus auferatur majtts quim 
JimiJium ; ^ bac femper Jiat : relin^uetur tanJem 
fUiCtiam magaitut/o fu^ minori magmtudinc expo- 
jita minor erit. 

Sinc duz ratgniiudines inzquales a e, c, quarum major 
A D- dico li ab ipla a d aufeiaiur majuB quam dimidiiim, 
& ab eo quod reliquum elt, rurfus auferatur majus qukm 
dimidium, atque hoc lempcr fiat, relinqui landcm magiii- 
Ridiaem quandam, qux magQi- 
tudine c roinor erit. ecenim c 
multiplicaca, fiet aliquando major 
magnitudine A B- multiplicetur, A-i- 

& ut D E iplius quidem c mutci- 
plcx,- mijor autem quam a b : 
dividaiurque d e in parces ipli c 
xquales df fc ge- £c ab ipfa 
AB auferatur miijus quam dimi- 
dium B H, ab ipla vero A H rur- 
fus majus qinm dimidiunt sufe- 
racur M K, acque hoc femp^r fiac, 
quoad ciivifianes, qux funi in a b, 
mulcitudine asquaies liunt div;lio- 
nibus quae in d e : (int igitur n n D 

diviliooes ak kb hb, divtiionibus df fg ge multitiidioe 
sequalcs. & quoiiinm major clt de quara a B, & ablatum 
cft ab ipfa quidcm de minus quam dimidium e g : ab ip(a 
vero AB majus qujm dimidium bh: erit reltquum CD 
reliquo h a maju . rurfus quoniam major eft g d, quam h a : 
& ibhrum cit ab ipfa quiricm gd dimidium gf; ab ipfa 
Vero HA majus quim dimidium hk: rcliquum fd rcliquo 
-A K majus crir. eltque f d aqualis ipfi c ergo c quam a k 
cft major. minor igirur eft a k qusm c. ergo cx raagnitu- 
djnc A B reliaa «ft magnimdo a k, cxpofita minori magni- 
tudinc 
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tudine c minor, Quod demonKrare oponebat. SimiUcer ail- 
tem demonitrabimrj ciiam diniidia ablaca fuerint. Efi 

Fa Jetmi. 
PROP. 11. THEOR. 
Circuk interfefunt ut iiiamelroTum'quaJrat*. 
Sinc circuli abcd efgh, diamctri aucem ipforum Gnt 
BD FH. dico uc quadraium ex b d ad quadratum ex fh, 
ica e{!e circuli abcd ad efgk circulum. Sienimnoniu 
fic 4 erit ur quadracum ex b d ad quadracum ex f h, ita cir- 
culus A B c D vel ad fpacium aliquod minus circulo e f c h, 
vel ad majus, fit primum ad minus ^ 

quod (ic s. & in circulo e fg H defcri- 
Datur quadratuTQ efgh. itaque dcfcri- 
ptum in circulo quadratum majus eft 
dimidio cicculi efg h , quoniam fi per ^L. 
- " ? o H contingemes circulum 



ducamus, 
quadrati 




t defcripci circa circulum 
« dimidium e f g h. defcripco 

aucem circa circulum quadraio ir^inor 

elt circulus. ergo quadraium efgh 

majus clt dimidio circuli e f g H. fecen- 

tur bifariam circumferenrijc e f f g g h 

HEin punftiSK L M n: &ek kffl 

LGGMMHHN N E jungantur. unura- 

quodque igicur triangtilorum ekf flg . 

c M H H N E majus elt dimidio fegmenti 

circuli in quo conliltic : quoniam 11 per 

pun^a K L M N coniingenies circulum 

ducamus, 6c paraltclogramma, qu^ (unc 

in te&ks lineas ep fg gu he comple- 

anaus^ erit ^ unumquodque criBn^to- 

mm EKF FLG GMH HNE dimidium 

parallelogrammi , quod ad ipfum e(t. 

fed fegmcnium minus elt parallelogrammo. quare ununi- 

quodque iriangulorLim ekf flg gmh hi^e majus elt 

dimidio fegmemi circuli, in quo con&ltic. Hafce iginir 

circumfcrcntiaa bifariam fecantes, &c jungentes reihs lineas, 

acque hoc feraper facienies, relinquemus tandcm qusedam 

circuti fegmeota, quae minora erunC eiceflu, quo circulua 

F.FGH ipfum s fpactum fuperat. ecenim olteDfum eft in 

prsccedenci Lemmate, duabus iragnicudinibus inxquali- 

I expoiitis, fi ^ majori auferatur majus quam dimidi- 

, & ab eo quod relinquitur, lurfus majus quam dimi- 

dium. 
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F diuin, Cc hoc rempct &2C ; relinqui tandeni magnicudinem 
I aliquani, qux minori magnicudine cxpoOta in minor. ica- 

H quc reliifta lint fegmenta circuli efgh in rcAas lineas-EK 

H KFFLLKCMMFiHMNE, qusc minora finc excenii, quo 
^P circulus E F c H ipfucn s fpacium fupcrac. ergo reliquum , 
H ERFLGMHN Dolygonum majus erir fpacio s. Dercribatur 
■ eciun in circulo abcd, polygono ekflgmhn Gmile 

polygonum axbocpdr. eit igicur uc quadratum ex bd 
I. hujui. ad quadratum ex r h, ^ ita polygonum axbocpdr ad 
EKFLGMHN potygonum . lcd & ut quadratum ex b d ad 
_ quadratum ex f h, ica a b c o circulus ad rpacium s. crgo Sc 

Kyini». ^ ut circulus a b c d ad fpatium s, ita polygonum a x b o- 
H CPDR ad exFLGMHN polyf jnum. major aucem elt ai- 
V culus ADCD co quod in ipfo ell polygono. quare & Ipa- 
fSqamri. tiums majuselt 'polygono EKFLGMHN. fed 6c/iniiius. ■ 
'Ex rrimqyoj figfj non potcft- Non igicur eft uc quadracum ex SD 
„™"' '** ad quadratum cx fh -wi^ fc 

ira A B c D circukis ad /''^^^\ /"'^^ 

(pacium aliquod mi- / \ f \^ 

nus circulo e f g n. b4 ; ^ V i 

Similiter oftendemus V J V„,^ 

neque ene ut quadra- ^--.i — ^ C 

tom cx F H ad quadra- -. — = 

Tum cx B D, ita circu- f c ^^ ( ^^ 

lum e Fc R ad aliquod >> V \ "^ J 

fpacium minus circulo ^■-~ -^ ^~~~ 

ABCD. dico igiiur ncque elTe ut quadratum ex bd ad qu3- 
dratnmeXFH, ita c!rculum abcd ad aliquod fpatium msjiis 
Circulo e F G H- (i enim lieri potett, fic ad msjus fpacium s. 
erit igitur invertendo ut quadratum ex fh ad quadraium 
ex B D, ita fpaiium s ad a b c o circulum. fed quoniam s 
majus cft E F G H circulo ; crit ut fpatium s ad a b c d ciccu- 
lum, ita circulus efch ad aliquod fpatium minus circulo 
A B c D. crgo & ut quadratum ex f h ad quadratum ex b D, 
ita EFGH circulus ad aliquod Ibacium mmus «circulo ab- 
CD, quod fien non pofle oftenfum eft. non igirur ut qua- i 
drarum ex b d ad quadratum cx ? h, ita eft circulus a bcd 
ad fpatium aliquod majus efgh circulo. oftcnfum auiem 
cft neque ad minus. quare ut quadratum ex b d ad qua- 
dratum ex p h, ita eric a b c d circuius ad circulum e f c h. 
Circuli igicur inter [e funt ut diametrorum quadraca. Q;od 
oftendere oporiebat. ' 

PROP 
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Ornnis fyramis irian^ularem habevs hafim Svidilwr 
in Juos pjrnmides teqaaks ^ Jimiks inler /e, 
<jtt£ trixnguiiffes bajes habent, fimilefijue tati^ ^ in 
Jm prifmata aifmliit, qua quidem prifmata dimi' 
Jio totius pyramidts funt majora. 

Sit pyramis, cujus bafis quidetn a b c Criangulum ; vertcx 
autcm punttum d. dico pyramidem abcd dividi in duas 
pyramides aequales St fimiies inrer fc, -tnangulares bafes 
habeotes, & limiks toti, & m duo prifmata squalia; & 
duo prifmata dimdio totius pyramidis e{Ie roajora. fcccn- 
rur enim abbccaaddbdc bifariam in pundiis e f 

GHK L, &EHEGGH HKKL LHEK KFFG jUQgaO- 

nir. quooiam igitur a e quidem cit squalis e fl, a h vero 
ipfi H d; eric ■ eg ipG D b pirallela. eadem racione Sc amt 
eft parailela ipli ab. parallclogrammum igitur elt hebk. 
quare hk eit txqualis eb. fed eb ipfi „ * 

A E elt squalis. ergo & a e ipfi h k sc- 
qualis erit. eft autem & a h ^equalis hd. 
duse igitur a E a H duabus K H H D x- 
quales funt, altera alteri, & angulus 
EAH sequalis r angulo khd; bafis igi- 
tur rf e H bafi kd eft aequalis ; .quare rri- 
inguJum AEH xquale efl 5c (imile Cri- 
tngulo H K D. eadem rarione & crian- 
golum AHG triangulo hld «quale eft 
fic Qmile. Sc quoaiam duae rtStx linex 
fc(e tangenres em hg duabus retfiis li- 
ncis fefc cangeniibus k d d l paralielae 
func, non autem in eodem ptano,;Equale3 
angulos • concinebunt. ergo angulus e h c ell squalis anguto * 
K D L. ruifus quoniam dua: reax linex e h h c duabus k d <■ 
SL xquales funt, alcera skeri, 8c angulus ehg elt xqualis 
angulo K D L i eric ^ bafis e g baQ k l xqualis : sequale igitur 
elt & fimile triangulum ehg criangulo kdl. cadem ratio- 
ne & A E G triangulum elt zquale & &mile triangulo hkl. 
quare pyramis cujus bafis quidem elt aeg triangulum, ver- 
tm aurcm pundlum h, xqualis & fiinilis clt pvramidi cujus 
bafis cft criangulum klil, Sc vercex d pun^um. & auo- 
tuam uni laterum ctianguli a d b, videlicet ipli a b, parallcla 
f(tu<^ eft HKj erit triangulum adb triangulo dkh xqui- 
angulum. 
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ingulum, 6c Utcra habeni proportionalij- fimile igiiur eft 
ADB itianeutuin criangulo dhk. & eadem rauone trian- 
gulum quidem d B c fimilc eft triangulo o k l : triangulum 
vero A oc uiangulo dhl. & cum dux teStx Uncx (efe 
uogentu BA AC duabus te&is lineis Cck tangentibus kh 
H L parallcljc linc, noa cxiftentcs in eodcm plaoo, hx aKjui- 

. les uigulos/continebunc. aagulus igitur b ac sngblo uki, 
eft xquilis. stque eft ut b a ad a c, ita k h ad h l- 'iigo 
ABc trcangutumifimile cft triangulo hkl; idcoiin' pyra- 
mis, cujus bifis quidcm tnangulum abc, vertc. ^urcin 
punAum d, (imilis eft pyramtdi, cujus baGs iMJugutiia 
H.K L, 6c Tcrcex pun^um d- led pytamis cujus bz\i^ qiitliziD 
HKL iriangulum, vertei autem pun- „ 

^m D, oltcnra eft fimtlts pyramidi, 
cuju« btalis triaogulum aeg, Sc vcrcex 
H puadtum. quare Sc pyramis cujus ba- 
lis ('ianguHim abc Sc vercex pundum 
D, fimilis eft pyramidi cujus balis a £ G 
(Tiangulum , & vertex puntaum h. 
uinque igitur ipfarum a f. G ti H k L D 
pyramidum Gmilis eft toti pyramidi 
A B c D. & quoni.ira b f cU aequalis f c, 

, etit E s F G parallelogrammum ^ duplutn 
trianguli cfC' & quoniam duo pril- 
maTa seque alta funt, quorum unum 
quidem baCm habet parallcbgram.num, s S" ^ 

akerum veto iriangulum, eftque parallelograinmum duplum 

■ trianguli; eruni ca prifmata inicr fe sequalia '. ergopnfma 
contentum duobus triangulis bkf ehc, & tribus paralle- 
logrammis cbpg eskh khgf, eft xquale prifmati quod 4 
duobus (riaogulis s p c H K L, &c cribus parailelogrammis 
EFCL LCGH HKFC contioetur, & manifeftum eft uirum- 
que ipforum prifinacum, &c cujus balis eft cbfg paraltelo- 
grammuiTi, oppofira autem ipii ti k re£ta linea, & cujus 
baGi elt gfc iriangulum, & oppotiium ipfi iriangulum 
K L H, majus efle ucraque pyramidum, quarum bafes quidcm 
A m G H K L triangula, vcrticcs auiem punds n d : quo- 
niam fi jungamus e f e h rct^as Hncas, prifma quidem, 
cujus balis cft ebfg parallclogiammum, & oppoGia ipfi 
re^a linca k h, majus elt pyramide cujus bafis e b f crian- 
gulum, vcrtex aurcm pununim k. fed pyramis, cujus baJ)s 
rriangulum c b F, 5c vertc)! k pundum, cft *.xqualis pyra- 
mJdi cujus balis akg crianguium, & vertcx pundhim h; 
aiquaiibus CDim & fimilibus plams contmentur. quarc & prif- 
ma cujus bafis patallclogiamtrum b b f c, oppofita autem' 

ipii 
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ip& leSta Iinca k k, nujus e^ pyramide cujus bafis 
criangulam 5c vericit pun^um h. pnrma vcro cujus b«lu 
parallclogrammum ebfg, Sc oppoliia ipfi red^a linca us 
dt «quaie prifmati cujus baGs c f c triaogulum, Sc ipli op; 

fiolicum [riangulum hkl: & pyiamis cujus baTis iriangi^l 
um A E G, vercex autcm h puDflum, eli zquaiis pyraml^l 
cujus balis ukl criangulum, & vcrtex punftum d- er^ 
duo priTmata de quibus diAum eH, func majora duabus di- 
dtis pyramidibus quaium bafes iriangula aeo H k l, vertices 
autcm H D puodta. Tola iguur pyramis cujus bafis aBc cri- 
angulum, vercex aucem pundum d, divifa efl induas pjr- 
ramides xquales, & limiles inier fe, & limiles loti : & in 
duo prifmata xqullia : luntque duo prifmaia dimidio lotiuB 
pyramidis majora. Qux oltendere oporiebal. 

li PROP. IV. THEOR. 

H^/ fl'a* pjramides aquc aha, qiue tria^lgres 
mfpafes Aahanty eliviiiatuT autemutraque ipfarum, ^ 
Bw dttas pytAmides teqiiales inter fe, fimikfque tolit 
R^ ra Jait prifmatn aqualia; ^ faSiarum pyrarm~ 
Wt^um utraque eiJein modo dividatur^ aique boc Jem- 
^fer Jiat: erit ut unius pyramitiis bafis adhtfim aUe- 
WLtiuSt iSa ^ in una pyramiJe pnfmata omnia ad prif- 

■ mata omnia in altera pyramide multittidine ajualiit, , 
Sinc dux pyramides ^ue alise que criiingulares bafea I 

habeant a bc dep, veiiicei auiem bnc punfta g h, &: di* J 
vidaoir utraque ipfarum ia duas pyiticidei squales mier (Sf 1 
fimilefque toti, & in — — ' 

duo piifmata xqualia ; 
& fiiaarum pyrami- 
dum ucraque eodem 
modo divin intelliga- 
tut : atque hoc femper 
(iat. dico uC A D c ba- 
fis ad balim def, ica 
efle prifmaia omnit 
qux uini in pyramide 
A B CG ad prifmaia o- 
mnia quie in p^ra- 

mide DEFH multicu- _. 

dine xqualia. Qtjoniam enim bx quidem eft xqualis xc, 
AyL vejro xqualis lcj eiit «XL ip& ab parallela, & criao-^ 
him ABc triangulo lxc bfflile. odem raiioo^ & tiian- 
gulum 
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gulutn D £ t' fimile eft triangulo r qj. Sc <]uoniam b c qui? 
deiD eft dupta c x, e f vero dupla ipfius f q, ui b c ad 
cz, iu eric EF id FQ^&c dercripta t\int ab ipGs Pc cx 
(imilia & limiliccr pofica [e^ilinea a b c l \ c ; ab ipGs vero 
EF-FQ rimilia & limilirer porua reailinea def rqj. ett 
li. igitur * ut BAc [nanguium ad inangulum lxc, ita uian- 
gulum D E F ad Rqe iriangulum , 6c permucaiulo ut trian- 
gulum ABC ad iriangulum oeF) ica lxc iriangulum ad 
mangulum rq^. fed ui lxc iriangutum ad triangutum 
;i R (^F, iia c prilma cujus bafis elt iriangulum l x c, oppoficum 
i auiem ipfi o m n, id prifma cujus balis r q^f iriangulum & 
[i. oppoTiium iplt STY. uc igitur ^abc [riangulum ad trian- 
gulum DEF, iia pnrma cujus baTis cH Iriangulum lxc, 
oppofiium autcm ipli o m n, ad prijtna cojus balis r q^f tri- 
anguFum, & oppolitum ipli sTy- & quonum duo prit 
irata quse in pyramide a B c G inter fe xq u.ilia ['unt, fed & 
qux in pjramide deffj prifmata inter fe lUnt sequalia; 
cnt ui prilma cujus balis parallelogrammnm klxb, op- 
pofita vcro ipfi reiia linea m o, ad prilma cujus balis l x c 
(haagulum, k oppornum ipfi o m n, iia prHma cujus ba- 
iis parallelogrammum e p r q, 8c oppoliu rc^i linea st^ ad 
prilma cujus babs rq^f triangulum, oppornura vero ipii 
» r y. quite componendo, uc prifmaia kbxlmo lxcmmo 
ad priliiia l x c m n o, ita prilmata peqjistri^fsty ad 
priima R q_f s t y. & permutando, ut prilmaca k b x l m o 
LxcoMN ad prifmaia peq_rst rq_fsty, ita prifma 
L X c M N o ad prifma r q_f 3 ^ y. uc auicra piifma l s c m- 
N o ad prifma r qj s x y, ita oltcnfa e(l: bal]s l x c ad r q^ 
bafim, & A B c bafis ad balim db.f- ergo & ut trianguium 
ABC ad triangulum def» ita qua; in pyramide abcc duo 
prifmata ad duo prirmata qu<e in pyramide defe!. liimlt- 
ter aucem, & fi h&2S pyramides dividamus eodera modo ve- 
lut OMNG 3TYH, cric ut OMN bilis ad bafim srv, ita 
quse in pyramide o M n g duo prifmaia ad duo piifmsta yix 
in pyramidc styh. fed ut omn balis ad baJim sty, iia 
balis ABC ad DEP baiim. & ut igitur abc baGsadbafim 
o e P, ira qu£ in pyramide a 11 c g duo prifmata ad duo prif- 
mata qu% m pyramide d e f h j Sc qux- in pyramide o m- 
Nc duo prifmata ad duo prifmata quse in pyramide s t y u ^ 
& quaiuor ad quanjor. eadem autem oltendencur £c in 
hStis prifmatibus cx diviOone pyiflmidum aelo, & dp- 
R s, & omnium (implicicei mulutudiae zqualium. Quod 
deinoQltriire oporcebac. 

PROP. 
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PROP. V. THEOR. 

k^yrarmdes ijux endem fmit altiludine, ^ trinaguUtti 
'- bafes habetitf intcr fe funt ttt bafes. 
,- Sint eadem alUtudiae pyramidcs, quarum bafes (]uidein 
triangula abc def, venices aucem puadta g h. dico uc 
Agc bafis ad biftm def, lic cHe pyramidcm a^cg ad 
D E F H pyramidem. Si enim non iia lit, eric uc a b c baQs 
ad bafim def, fic abcg pyramis, vd ad folidum minus 
pyrarotde d e f h, vel ad majus. fic primum ad folidum mi- 
Qu!, licquc z. ££ dividaiur pyramis d B f c in duas pyra- 
mides sequalcs inccr fc, & &miles loci, & in duo prilmata 
xqudia. lunt duo igitur prifmata ' dimidio totiuf pyramidis « 
majora. Sc rurfus pyramides cx diviliooe la^lx Qmiliter di- 
vidaniur, atque hoc femper bac, cjuoad fumanur quxdam 
pyramides a pyrimide d e f H, quse (mc minores cxceQu 
qtio pyramis ntFti folidum z fuperac. icaquc fumantur, fic 
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fint exempli caufa, pyramides dpbs styh- eruat jgitur 
rcliqua in pyramide dcfh prifmata folido 2 majoia. divi- 
dacur eciam a b c c pyramis in cocidem partcs limiles py- | 

ramidi d e f h. ergo ' ui a b c bafis ad balim o b f, (ca qux 1 4 hujuc,; 
in pyramide a b c c prifmata ad prifmata qux in pyramide 
DEFH. fed uc AEC bafis ad bafim def, ica pyramis ab- ' 

c G ad folidum z. &: igicur ut a bcg pyramis ad foUdum z, : 

ita qu% in pyramide abcg prifmaia ad prifmaca qux in . 

pyramide defh. major autem eft pyramis abcg prif- 
macibus quse in ipfa lunt. crgo 6c folidum z prifmacibus, 
qu« func io pyramide defh, eft majus. fed & cminus. f ek pii 
quod fieri non poceft. non igtcur ut a B c bafis ad batim 'Ic'n<"><^ 
- DEF, iia elt pyramis abcg ad folidum aliquod minus py- '"' 
"~ide DEFH. rnDilitcroftendeniusaequeutoBF balisad 
balim 
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tniJm A B c, iEa ede pyramidcm d e f ii ad rolidum aliquod 
pytamidc ABCH minus. dicoigiiur nequccflcut ABcbalisad 
oafim DBPi ita ahcg pyrnmidem ad aliquod Iblidum roajus 
pyramide defij, G enim fieri potcfl, fit ad majui, vidcli- 
cet ad Tolidum i. erit iginir invmcndo ut def biGs ad 
bafim a B c, ici foiidum i ad a b c c pyramidem. cum auiem 
felidum I mijus clt pyramide edfh, cric ui foUdum i ad 
ABCG pycamidem, iia De.FH pyramis ad Iblidum aliqiiod 
minu» pyramide a d c c, uc prosime oftenfum fijit. & ut 
t^tur DEF bafis ad bafimABc, ita pyrarnis deph ad fo- 
lidum aliquod pyramide abcg minus, quod c(t abfurdum^ 
non igitur ut abc bafis ad bafim def, ni eH abcg py- 
nmiBad folldum aliquod majus pyramidcDEFH. oflcnlum 
auicm clt, flcquc ad minus. quaie ut abc batis ad baiim* 
DEF, iitt cft pyramisARCG ad defh pyramidem. Fyr«- 
mides igiiur qux eadcm liini aliimdine, & triangularcs l»fri 
habeni, inter fe func uc bafcs. Quod demonftrare oporiebai. 

PROP. VI. THEOR. 
TyramiJes, <jua eadem fant aWtttidine, ^ polygonai 
bafes babent, inter Je funt ut bajes. 

Sini eadem aliiludine pyramides, qusc polygonas bafes ha- 
beant ahcde fgiikl: verticcs autcm m n QuniSa. dico 
ut A B c D E baGs ad bafim p o h k l, ira elTe a b c D e m py- 
ramidem ad pyramidem f g H k L N. dividaiur enim baGs 
quidem abcde in triangula'ASc acd adej tufis vera 





TGNKL dividaiurin triaogula fghfhkfkl. &iniin() 
quo^uc triangulo inielliganiur pyiamides xque altx aiquc py> 
ramides quae a principio. quoniam igicur eft ut triangulum 
, ABc ad ttiangulum acd, -ita abcm pyramis ad pyrami- 
dcm A c D M : & componendo ut a b c d ciapczium ad cri- 
angulum acd, ita abcdm pyramis ad pyratsidem ac- 
DM. fed &uc acd iiianguliim ad ade, ica^pyiamis acdm 
ad A o E M pjrramidem. eigo cx anjuaii, tn a saa balis ad 
balim AQE, ■» ABcDu f^nous ad pyramidem aobU' 



I B E R XII. 
& rurrus componendo uc a b c d e bafis ad bafim a d E, ii4 
ABCDEM pyrarajs ad pyramidem adem- eadem ruione, 
& 01 FGHKL bafis ad bafnn fkl, ita & fghklm py- 
nmis ad fkln pyramidem. & quoniam dax pyramides 
func ADEM FKLN, quK triangutarcs bafes habcnt, & ea- 
dem futit altitudine; crit <• ut ade balis ad balim pkl, ita 
A D £ M pyramis ad pyramidcm p k l n- qu6d cum fit uc 
A B c D E bafis ad bafim a d k, ita a b c d e m pyramis ad py- 
ramidem ademj uc auiem ade bafis ad bafitn fkl, ita 
«DEM pyrami* ad pyramidem fkln; erit ex sequili, ut 
balisABCDE ad FKLbaGm, ica abcdem pyramis ad pf- 
ramidem fkln- fed & uc fkl balis ad baiim fchkl, 
ita erat & f k l n pyramis ad pyramidem f g h k l n. quare 
rurfus ex xquali, u[ a b c D E bafis ad balim f g h K L, ita cll 
abcdem pyramis ad pyramldem fghkln. Pyramidet 
igitur qux eadem funi aliiiudine, &c polygonas bafes hgr 
bcnt, inier fe funt uc bafes. Quod oporcebai demonttrare- 

PROP. VII. THEOR. 
r prijma triangularem babens bajim, dividituf in 
ires pyramidei aquaks inter /f, qu* triangulwres 

hafes hahent. 
it prifma cujus balis quidem criangulum a bc, oppofituiB 
_ ipli d E F. dico prifraa a b c d E F dividi in crcs py- 

niDidcs xquates incer fe, qux triangularc5 habcnt bafes. 
Jungan:ur enim bd ec cd. & quoniara parallelogrammum 
ell A B E D cujus diameccr " 

bd, eric ABD triangulum 
triangulo e B D ' aEqualc. 
crgo nyramis cujus balis 
triangulum a b d , vcrter 
auccm pundlum c, tcqualis *• 
eft pyramidi, cujus bafis e d b 
triaDgulum, & verccx pun- 
Gcam c. fcd pyramts cujus bafis edb tnangulum, de vcrrex 
pundtum c, eadem eft cum pyramide cuju^ bafis criangulun) 
K B C, Sc vericx D puaiflum : iifdem enim planis coniinentur. 
ergo & pyrami» cujus bafis iriangulum a b n, vertex auCcm 
nunSum c, iequalis elt pyrimidi cujus bafis e b c criangulum, 
&vcrtex punauin d. rurfus quomam fcbe parallelogram- 
mum eit cujus diameter ce, triangulum ecf triangulo cbe 
eft«3equale. ergo & pyramis cujus bads bec criangulum, 
vertex aucem punfium d, sequalis cH i pyramidi cujus bafis 
Kiangutum ecf, & vertex punaum d. fcd pyramis cujus 
O bafif 
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bafis quideni bce truagulum, vertcx uitem punfiutn d 

ottenb clt acqualis pyiaraidi cujus bafis niangulum a b Dj 

& verccx c punQum. <]uare &c pyrunis cujus baTis iri&ngu- 

ium c E F, 6c verccx pundium d, aequalis clt pyracaidi cu- 

)ui bafit tnangulum a 8 d, 

£c vertex c pua&um. prif- 

taa igiiur a b r d e p dividi- 

tur in trcs pframides intcr 

fe xqualci, c\fix criangula- 

tes btfes habcnt. £c quont- 

atn pyramis cujus baut a< 

BD triangulum, vcnex au- 

tem pundum c, eadcm eit cum pyramide, cujus ba&s triangu- 
lum cAtfSc vcnex d pun^um, iifdcm nanique planis con- 
linecur j pyramis auccm, cujus balis ccianguium a B D, & 
vcTCex puiiaum c, certia pars odcnra c(t pcirmatis cujui 
btfis A Bc criingulum, & oppolicum ipfl def : & pyramis 
igitur, cujus balis criangulum abc, vercex autem d pun- 
&aTa, tercta pars eft prirmacis eandem balim babencis, vide- 
licct Abc tnangulum, & oppoficum ipfi triangulum def< 
Quod demonftraie oportebac. 

C O R O L L. 

I. £x hoc manifeftum e(t omnem pyramidem tertlam 
parcem efle prirmaiis balim habeniis eandem, & alcicudi' 
nem fcqualem ^ quoniam fi bafts pnrmatis aliam quandam 
figuram re<3ilineam obcineat, & oppofitam ipfi eandem ; di- 
vidicur in pormaia qu% triangulares bafes habenc, balibul'- 
que oppofiia eiiam triangula. 

I. Fiirmata zque alca func incer fe ut bafes. 

PROP. VIII. THEOR. 

Simtlcs pyramidts qua trtangttlates hafes bthent, k 

triplkau fml proportiune homelogorum Jaterum. 

Sinc (imilcs 6c Gmilicer paCnx pyramides, quarum bafes 

quidcm triangula abc def, vcrcices auiem g h puafit. 

dico ABCC pyraroidem ad pyramidcm defh, iriplicataai 

{iroporiioncm habere cjus quam b c habec ad e f. Comple- 

ancur eoim bgml ehpo folida parallclepipeda. 8c quo- 

niam pyramis abcg fimilis elt pycamidi defii, eric 'an- 

■ gulus ABC angulo obf sequalis, angulufquc gbc aequalij 

angulo Hef, & angulua abg angulo deh. aique *e(t uc 

AB ad de, lEaBcad kf» £c scad eu. quoniam iginircit 
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ut AB ad DE, ica bc ad ef, & circum xquales angulos 
latera funt proportionalia , parallelogratDmum bm paralle- 
iogrammo e p iimile erit. eadem rationc, & parallelogTam- 
1 B N litiiile ell pa- " 



fallelogratntno fr, & 
pardklogrammutn bk 
ipli E X parallelogram- 
mo. tria igitur paralle- 
logratnma bm kb bn. 
tribus EP EX ER fuoc 
fimilia. fed cria qui- ^^ 
dem M B BK B M tri- 
bus oppolitis '" xqualia 
& fimilia funt, rria vero ep ex er tribus oppofitis xqua- ' 
lia &c limilia. qiure folida bgml ehpo fimilibus phnjs 
6c Dumero xqitalibuscontinentut; ac proptcrea •' fimile eft i* 
BGML folidum folido ehpo- [Imilia auicm folida pnralle- " 
lepipeda in < iriplicaia fum proporcione homologorum Jatc- > 
mm. ergo folidum bhml ad folidum ehpo triplicatam «■ 
habet proporcianem ejus quam habec laius homologum b c 
ad £F homologum latus, fed/uc bgml folidum ad folidum / 
EHPo, ita ABCG pyramis ad pyramidem defh; pyramis 
enim fcxta pars elt iplius folidi, cum prifma quod elt dcmi- 
dium folidi parallelepipedi, fic pyramidis j triplum. quare x 
& pyramis abcc ad pyramidem defh criplicaiam pro- ". 
porcioncm habebic cjus qu^m bc habec ad ef. Quod de- " 
monltrare oporicbai. 

Car. Ex hoc perfpicuum efl, & (Imiles pyramidcs qux 
multangulai bafes habcnc, incer fe eHe in triplicata proportio- 
ne homologorum lacerum. iplis enim divilis iu pyramides 
triangulares bafes habentes: quoniam Qc fimiUa polygona, 
qufe funt in bafibus, in limilia iriangula dividuniur, Sc nu- 
mero xquaha £c homologa (ocis ; eric ut una pyramis in 
una pyramide iriangularem habent balim ad pyramidem io 
altera triangularem baGm habeniem, ica Sc omncs pyramides 
tn una pyraraide crianguhres habentes bafes ad omnes in al- 
tera criangiilarcs bafes habentes^ hoc ert, ita pyramis ipfa 
muliangulam tiabens baGm ad pyramidem qus multan- 
gulam balim habet. fed pyramis triangularem habens balim 
ad pyramidem quae criangularem bafim habec, eft in tripli- 
cata proportione homologorum latcrum. & pyramis igitur 
polygoium habens bafim ad pyramidem {imilem balim ha- 
bentem, iriplicacam proporcianem habebic ejus quain lacus 
L . ^ jjj^j ad nomologum latus. 

O i PROP. 
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PROP. IX. THEOR. 

C/^NtfjSww 0Tamidum, ^ triangulares bafes haben- 
/lum, hajes j^ aUttudines reciproce funt proportia- 
nales : ©■ fuarum pyramitium triangulares hafes 
bahentium hafes ^ aUitudines reciproce funt pro- 
pcrlima/es, tSit fuHt aquales. 

Sinc ncmpe pyiamidcG aequalcs, qux criangulares bafes hi* 
bc«nc A B c D E F, verticcs vero g h punfla- dico pyrimi- 
dum ABCG DEFH bsrcs fic altlcuilines reciprocari; fcil, 
uc A B c bafis ad bafim d e F, ita cfle pjrainidif d e f h alcitti- 
dinem ad alcitudincm pyramidis abcg. Compleantur enini 
BCML EHPO folida paraildepipeda. & quoniam pyrainil 
ABCG cft acqualis pyramidi deph, acque cil pyramidit' 
quidcm «bcc rextuplum bgml folidum, pyramidii vcro 
>iif.4niD(i. D E p H rexiuplum folidum ehpoj eric « rolidum bgml 
folido zuFo xquale. zqualium autcm foHdoruiD parailele- 
pipedorum bafes & 



*J^-o: 



altitudines reciprocan- 
c-tur «. eft igicur u: bm 
balis ad balim ef, iia 
EHPO folidi alticudo 
ad alcimdinem folidi 



BCML. fed u 



.1 ba- 




fis ad bafim 

A B c criangulum ad 

iriangulum def. ergo A 

& uc ABc iriangulum ad triangulum def, ica folidi e»- 

p o alcicudo ad aliuudincm folidi b a M L. fed folidi quidem 

EHBO alticudo eadcm cttcum altitudine pyramidis dbfh; 

folidi vero bgml alcitudo eadem elt cum alciiudine pyra- 

midis A E c G : cft igitur ut a B c bafis ad bafim d e F, ita py- 

ramidis dbfh aliicudo ad alciiudinem pyramidis abcc 

quare pyramidum ascg dcfh bafes 6c aliliudines reci- 

Eroce funi proporiionales. hcfi pyramtdum abcc defh 
ifes 5c alcitudines rccipioce funt proporcionates, fitque uc 
ABc bafis ad bafim def, ica pyramidis defh altiiudo ad 
altitudinem pyramidis abcg; dico abcg pyramidcm py- 
ramidi defh sequalcm cde. lifdem cnim con(lru»ais, quo- 
niam uc a b c bafis ad bafim d e f, ica ett d e f h pyramidiJ 
aliicudo ad altiiudinem pyiamidis abcg; ui autem adc 
ba£s ad bafim de F, ira bm parallelogrammum ad parallelo- 
gramroum ep : eric & uc parallclogrammum bu ad e p pi- 
rallelogrannnum, ita pyramidis obph aldciidq Rd ^cttudi- 

nem 
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neoi pyramidis abcg. kd pyramidis qiiidcm defh alti- 
tudoeademeft cum alticudiDc foltdiparallelepipcdi eHPo; 
pyramidis vero abcg alcicudo eodem eH cum altltudioe 
folidi parallelepipedi b g m l : eH igimr uc b m baiis ad bariio 
EP, iia EHPO Iblidi paralleiepipedi alcicudo ad alricudinem 
folidi parallclepipedi 5t G m L. quorum autcm rolidorum pa- 
rallelepipedorum bafes & aliicudincs reciprocancur, ea ^ funt c 
xqualia. folidum igicur parallclepipedum b g m L xquale '■ 
elt Iblido parallelepipedo e h p o. atque ett Tolidi quidem 
■ GML fciiia pars pyramis abcg: folidi vero ehpo i:i- 
dem fcxca pars pyramis d £ p H. ergo pyramis a b c G pyra- 
midiDEPH cll icqualis. Mq\iilium igicur pyramidum, & 
Criangqlarcs bafes habcDiium, bafes & alticudines reciproce 
liint proporcioDalcs : &quarum pyramidum triangularcs ba- 
> fei habcnttum bafes &c atiiiudines reciproce funi proportio 
nales, itJx (unt aequales. Quod oportebac demoDLtrare. 

PROP. X. THEOR. 

Omttis conus tertia pars eft cylindri^ qm ennJem hajim 

habet ^ altituelinem aquakm. 

Habeat conus candem bafim quam cylindrus, videliccc 
circulum a BCD, & aliitudinem xqualcm. dico conum rer- 
tiam partem eiTe cylindri, iioc eit cylindrum coni triplum 
C0C. Si enim<ylindrus non fic iriplus coni, vei major eric 
quam criplus, vel minor. &c primo major quam Criplus. & 
defcribaiur in abcd circulo quadraium abcd. crgo qua- 
draium abcd niajus elt quam dimidium abcd circuli. fic 
\ quadraio a s c D erigaiur prifma xque alium cyltndi 
quod quidem prifma majus e- 
rit quim cylindri dimidium; 
quoniam li circa circulum a d- 
C D ^uadraium defcribacur, eric 
inlcripium quadratum dimi- 
dium circumlcripci. £c fint ab 
eifdcro babbus crcda fulida pa- 
rallelepipeda xquc alia, nimi- ^ 

rum pritmaia ipfa. quare prifmata inier fe func » uc bafes. & 4» c« r" 
prifma igitur croaum a quadrato a b c d dimidium eft prif- buja*. ' 
inatis ereai a quadraco quod circa circulum adcd defcri- 
bicur. acque cll cylindrus minor prilmate eredo a quadraio 
quod dcfcribiiur circa circuJum a b c d. prifnia igitur ere- 
ctunj i quadraio a B c D sequc altum cylindro, dimidio cy- 
liodri eft majus. feccncur circumfercniis ab bc cd da 
bifiiriamin pundtiSE f g h, & ae eb bf fc co gd dh 

O 3 HA 
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HBUDqDOdqiK i^rur triangulomm aii 
tni)DS * cQ dtinktio porcioois circuh abcDi 
cngnmir ab unoquoqne crianguloruni aeb 
CGO DBA priliDUa zque alca cylindro. ergo k 
loonjin Df i((iianim msjus eft dimidio pot- 
c >d ipniED dt. quoniam (i pcr puD&t 

: ^61 AB BC CD DA ducanrur, & COCD- 

as BC CD DA paraUdogramira, i qui- 

paraUelcpipeda acque alta cylindio eftguiiut; 

miiafiliqalqae cre&oium dimidii prifmata ea ' qux 

io tnti^idis AEBSFCCGDDHA. & runi cylindti 

~~~ ereats Iblklis paratlelepipedis minores. ergo (c 

; tn tmi^ti j aeb bfccgddiia msfora 

pomonum cylindri quae ad ipfa runc. iiacjue 

snfercndas lccanres bihriain, jungenierque r^ . 

& ab unoquoque rriangulomm erigcnies pn^ 

Kqoe al:a cylindro, 6c 

I facientc, landcm 

t quatfam pomo- 

n qmpmtDores ecunt 

l,(pK> cytindms coni rri- 

fiipergt. retinquantur 

JUn,fiE6atAE EB BF FC CG 

GD DB HA. reliquum igi:ur c 

prifnu, cupus bafu quidcm polygonum aebfcgdh, al- 
titudo aufcm eadcm quic cylindn, majus elt quam cripluin 
oooi (cd prifma cujus baCs aebfcgdh polygonum, & 
7- altkodo eadem quz cylindri, triplum •* cft pyramidis, cujus 
bafis ptdygonum AesFCGDFi, vcrcex lucem idem qui 
coni. & pyramis igjrur cujus bafis polygonum aebfcc- 
DH, vertex autem idem qui coni, mijor cft cono qui ba- 
fnn habcc abcd circulum. led & minor : (ab ipfo cnim coro- 
prcheiidiiur. ) quod fieri Don porel^ non ig;tur cyltndrus 
mijor erit quam [ripJus coni. dico tnfupcr neque cylindrutn 
minorem cflc quam tripium coni, Si cnim fieri potclt, fa 
cyitodrus mtnor quam criplus coni. eric invcnendo com» 
major quam [ettii pars cylindri. defcribatur in abcd circulo 
quadratum abcd- ergo quadraium abcd majus dt 
quam dimidium abco ctrculi. £c a quadraio abco eri- 
gatur pyramis, vcrttcem hat>ens eindcm quem conus; py- 
rsmis igiiur crcifta msjor cit quam coni dimidium : quo- 
niim, ucancedemonftrawimus, 1] circa circulum quadtaiutn 
defcribsrur, eric quadratum a b c d dimidium cjus quod 
circa circulum deicriptum eli : & fi i quadratis crigantur 
folida parallelepipeda aeque alta cono, qusc & prilinata ap- 
pellaotur, 




»^*=V' 
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^antur, erk ■^ quod ^ quadrato a b c d erigitur, dimldium 
}us, qucnd eredhim elt ^ quadriro circa circulum delcripio ; 
tenim iater fe lunc uc bafes. quarc & tercix paries iplaTum. 
'nta.m\s igitur cujus bafis quadratum a b c d, dimidia e(t 
^ pyramidis quae a quadrato circa circulum defcripu 
iHgitur. fed pyramis credta k quadraco dcfcripto circa ctr- 
ulum, major eit cono j ipfum namque comprebcndit. ergo 
lyramis cujus baGs a b c d quadratum, vertex autem idcm 

jiii coni, major cft quam coni M ____ 

pjmtdium. lccentur circumfe- 

Bc cD DA bifariam 

D pundtis t: F G H. le jungannir 

^EEB BF PG CG GD D H 

& unumquodque igitur 

»ianguloruro rt F. B bfc cgd 

DHA majjs eft quam dimi- 

dium portionis circuli a b c d, in qua connitit. erigantur 

ab unoquoque triangulorum aeb bfc cod dha pyra-; 

I tnides verticem habenies eundcm quem conus. ergo & una- 

I quseque pyramidum eodem modo ercAarum m>ijor cft 

W quara dimidium portionis coni qux clt ad ipfam. itsque 

■ reliquas circumfereniias fccantes bifariam, jungentcfquc 

TcGas lincas, & ab unoquoque inangulorum erigentes 

pyramides venicem habentcs eundem qucm conus, £c 

noc fcmper facientes, c relinquemus landcm quafdam coni 

portiones qux minores erunt exceflu quo conus certiam 

cylindri partcm fuperat. relinquantur , Sc lint quse in ipfis a£ 

EB BF pc CG gd dh ha. reliqua igicur pyramis cujus 

baliE polygonum aebfcgdh, & vertex idem qui coni, ma- 

jor dt quam tenia cylindri pirs. fed pyrarois cujus bafis 

polygonum aebfcgdh, vertexautcmidcmquiconi, tertia 

pBTS clt prifmaiis cujus bafis polygonum aebfcgdh, alii- 

tudo autem cadem qux cylindri ptifma igitur cujus b^s 

Laebfccdh polygonum, & alticudo eadem qux cylindrt, 

Bttajus eft cylindro cujus bafis eft circulus a b c d. (ed &c 

^tninus: (ab ipfo cnim comprehendiiur.) quod fieri non po- 

^teft. non igitur cylindrus minor clt quam triplus coni. o- 

ftenfum autem eft neque majorem elTc quam triplum. ergo 

<7lindrus coni triptus (it neceire eft; ac propterca conus 

tenia pars cylindri. Oranis igitur conus tertia parS cft cy- 

ftt lindri, eandem quam ipfe bafim habentis, & altiiudinem ac- 

^^alcm. Q^od deivonftrarc oportebai- 
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PROP. XI. THEOR. 
CoHt (^ cj^""^' ?"/ eanJem hahnt ahiluiiinem, itiie'' 
fe funi ut hafes, 

Sinc in ctdem altitudine cont £c cylindri, t^uoruni bafes 
citculi ABCD KFCK, axcs auiem k l u n, & diamctri b2- 
lium AC EG- dico ut abcd circulus ad circulum efg% 
its cOe conuffl a l ad e n conum. Si cnitn non ita &t j eti|' 
uCiiBCD circulus ad circulum efgh, tta cotius al fld aii-, 
quod Iblidum minus cono e n-, vel ad maju;. tit primo ad 
minus quod lit x. & quo niinu« ell rolidum x cono e n, ei 
«quile fit I foiidum. conus igitur e n ipTis lolidis x i eQ 
zqualis. dercribatui in efgh citculo quadraium efgh, 
quod majus eft dimi- x M 

dio circul:. crigatur ^ / 

quadrato e F c h p/- ? - ./ 

rimis aeque alca cono. ~><??V5^ir 
pyramis igicur ereSa 
major eit coni dimi- ^j 
dio. nam G circa cir- * 
culum quadratum de- 
fcribamus, & ab ipfo 
crigamus pyramidem 

aque altam cono j eric infcripta pyramis pyramidis circum- 
,j {criptae dimidium: eienim inter fe ' tunt ut bales. conus autcm 
circumfcripia pyramidc cit 
minor. crgo pyramis cujus 
bafis quadratum e f g h, ver- 
tcx autem idem qui coni, 
major ctl coni dimidio. fe- 
ceomr circumfereniiac ef 
FO GH HE 'bitariam in 

pundlS PRSOJ&OEEP 

PF FR RG Gs SH H u junganiur. unumquodque igiturtrian- 
gulorum HOE epp frg gsh majus dt quam dimidium 
legmenti drculi in quo coniiltit. cngatur ab unoquoque 
triangulorum Hoe; EPF frg g^h pyramis seque alta cono. 
ergo & unaquasque ereaarum pyramidum major eft dimi- 
dio portionis coni, quie ert ad ipfam. itaque reliqoas cir- 
cumfereniias fecantei bitariam, & jungentes rettas lineiis, 
& ab unoquoqiie triinguiorum erigcntes pyramides aque 
altas cono, aique hoc iempec facitntes, u reiinquemus tan- 
dem aliquas portiones coui, quK folido t minores erunc. re- 
lioquaQtur, & lint quie iu ijifis HooEEPrFFRRGcs 
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RH. reliqua igiiur pyramis cujus baHs polygonutn hoep- 
RGs, alcinido autem eadem quK cdni, major clt folido 
■ defcribacur in circulo abcd polygono hoepfrcj 
tnile & (imiliter pofitum polygonum dt A vbqcv, & «b 
>ro erigaiur pyramis sque dta cono al- quoniam igJEui 

I quadratum cx a c ad quadracum ex F g, iia < D t.a r- 1 1 , h^ 
^Q_cv polygonum ad polygonum hoepfrgs; ui autcm 
Uadraium ex A c ad quadraium ex e g, ila a b C d circulus 
Rd circulum E eaii: erii ui abcd circulus ad circulum i^i.bniM 
FCH, ti[3 polygonum DT AY BCi^v ad polygonum H0-rii.qiU4 
PFRCs- Ted UE ABCD circutus ad circulum efgh, ita j 

>nus AL ad X folidum : & ui poJygonum dtaybq_^cv 
Ipolygonum hoepfrgs, 'ita pyramiscujus bafis dta v- 
(^v polygonum, venex auiem puuaum l, ad pyrami- 
dem cujus bafis polygontim HOErFRcs, & vcnex pun- 
ttum N. ut igitur conus al ad x (blidum, ita pyramis, 
cujus bafis polygonuni d t a v B qc v, & vertex pun^um 
L, ad pyramidcm cujus bafis potygooum hoepfhcs, & 
vcricx N puniaum. conus aurcm al major eft pyramidc 
4UK e(t in ipfo. majus igiiur cft Tolidum x pytamide qux 
eft in cono i^ h. fed Sc oftenrum elt minus. quod fieii non , 

potelt. non igiiur ut abcd circulus ;Ld ciiculum efgq^s 
ita eft A L conus ad folidum aliquod miuus cono en. (f^ 
militer demonltrabimr ncque ui e f G n circulus ad circi 
lum abcd, iia clTc conum hn ad atiquod folidum mini 
cono A L. dico praterca nequc elTe uiabcd circutus ■ 
circulum e f g h, ita a l conum ad aiiquod folidut 
cotio EN. Si enim tieri poiclt, fii ad rolidum majus, qutx 
fit z. ergo invertendo uc e f g h circutus ad circulum a b c i 
ita erii folidum z ad a l conum. fed cum fii folidum 5 
majus cono en; crit ut folidum % ad ALConum, ita conus 
EN adaliquod Iblidum mmuscono AL. &igi[urut efch 
circulus ad citculum a b c d, iia conus e n ad aliquod fo- 
lidum minus cono a l, quod fieri non poQe oltenfum clt. 
noD igitur ui abcd citculus ad circutum efgh, iia conus 
A L ad atiquod folidum majus cono e n. oftenfutn auietn eft 
neque cHi; ad minus. crgo ui abcd circutus ad citculum 
EFGH, iia elt conus al ad en conutn. fed ui conus ad 
conum, ita /eft cylindtus adcylindrum; clt enim uterque / if .quidi 
uiriufque^ triptus. & igitur ut abcd circutus ad citculum ; lo. hujm 
efgh, ita in ipfis cylindti a:que alti conis Etgo coni & 
cylindri.qui eandem liabenc aliiiudincm, inter fc funr ui; , 

bafcs. Quod demonfttarc oportebai. 

PftOft 
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PROP. XII. THEOR. 

Simtks cmi ^ cjliNt/ri inter ft fant m triplicata pr9- 
pcrlione dtametmrum <jim jttnt in hajibtts. 
Sinc fimilcs coni & cylindri, quomm bafes quidem cdr- 

culi rtBcD EFGH, diaiiieih vcro balium bd fh, & axes 

conotum vel cylindoram k l m n. dico coaum cujus b*- 

fis ABCD circulus, vertcx autcm punaum l, ad conum 

cujus bafis circulus e f g h, vcrtex lurem n punGum, tri- 

plicatam habcre proportioncm cju» quam habet ed ad fh. 

Si cnim non habet conus a b c d l aa conum e f g h n tri- 

plicatam proportioncm ejus quam bd habet ad ph, habe- 

bic A B c D L conus ad 

aliquod folidum mi- 

nus cono efghn tri- 

plicatam propoitionem, 

vcl, ad majus. Ha- 

hcit prjmo ad minus, 

quod tit X. & dcfcri- 

ratur in efoh. circu- 

lo quadratum g fgh. 

quadratum igitur e f< 

CM majus clt dimidio efch circuli. £c erigatur ^ qua- 

dnito E F G H pyramis a:que a!ta cono, ergo ercaa pyramis 

major cft quam coni dimi- 

dium. itaque fecentur e i 

p G c H H E circumfcrcntia 




V. 



bifariam in pun&is o p 

& jungantur eooffppg 
GR RH HS S£. unumquod- 
que igiiur trianguiorom f.o f 

FPG GRH HSE maJQS clt 

dimidio fegmcnti circuli efgh, in quo confiftit. & eri- 
gatur ab unoquoque triangulorum eof fpg grh hse 
pyrami? cundem vcrticcm habens qucm conus, crgo & 
unaquKquc ereflarum pyramidum major ell quam dimidiuin 
portionis coni, quK elt ad ipram. fecantes igitur rcliquas 
citcumfereoiias biftitiam,jungentefquc reflas lineas,& sb uno- 
quoquc triangulorum crigentes pyramides eundcm habemes 
I vcrticem quem conus, acque hoc femper tacientcs, ' tandcm 
relinqucmus quafdam coni pottiones qua roioorcs crunt 
Ktceflu quo conu* efghn ipfum x folidum fupcrat, re- 
linquancur, & rmi qus in ipiis eo of fp pc gr rh bs 
SE. leiiqua igitur pyramis cujus balis quidem polygoauni 
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EOFPGBHS, vertex autem n punftum, major eft folido x. 
dclcribatur etiam in circulo a b c d, polygono eofpgrhs 
fimile & fimiiiter pofitum polygotium atbycvdq: iquo 
erigatur pytamis cundem verticem habens guem conus : & 
triangularum continenrium pyramidem cujus bafis quidem 
eft polygonum athycvdq, vertex aurcm pundum l, unum 
fit L BT i iriangulorum vero continentium pyrsmidem cujus 
bafis EOFPCRHs pglygonum, & verccx punilum n, unum 
fit NKo :Cc jungantutKT mo, quoniamigitur conus abcdl 
limilts eft cono E F G H N, erit ^ut soad fh, iia kl axis ad /, s^.. oef.' 
axcm MN, uc autemBDadFH, «itiBKadfM. icsque ut uodecimi, 
BKadPMitaKLadM N T & permutando ut bk ad kl, in pm "M""^ 
ad M N. & cum perpendicularis utraque clt, fic circa squales 
angulos BKL FMN iitera fuot proportionalia : fimile igi- 
tur iJ elt B K L [riangulum tr iangulo F m n. Rurfus quoniam d 6. fewi. 
eft ut bk ad KT, iia fm ad mo, & circa acquales angutos 
BKT FMO latera funt proportioDalia ; etenim qua: pars eft 
angulus BKT quaiuor reitorum qui funt ad k centrum, ca- 
dem eft pars £c angulus f m o quatuor redorum qui funt 
ad centrum m : eric /■ triangulum b k t triangulo f m o fimi- 
le. & quoniam oitenfum eft ut b k ad k l, ita cflc f m ad 
M N j squalis autem elt b K ipfi K t, & f m ipfi m o : crit 
ui TK ad KL, ita OM ad M n: & circa «quales angulos 
T K L o M N iacera funt proportionalia ; redti enim funt : tri- 
angulum igitur l k t firailc eft triangulo m n o. quod cum 
ob fimilitudincm triangulorum bkl fmn, fit ut lb ad bk, 
ita NF ad fm; ob fimilitudinem vero triangulorum bkt 
F M o, ut K B ad B T, iti M F ad F o : erit ex sequali ut l b 
ad bt, ita n,f ad fo- rurfus cum ob fimilitudinem irian- 
gulorum LTK NOM, fic ut LT ad TK, ita No ad om; & 
ob fimilitudinem triangulorum kbt omf, ut kt ad tb, 
ica m o ad o F : cx aequali erit ut l t ad t b, ita n o ad o f. 
oltenfum autem cft & ut te ad bl, ita of ad fn. quare 
(urfus ex icquali uc tl ad lp, ita on ad nf. triangulo- 
rum igitur ltb nof proportionalia funt larera, ideoque 
aequiangula funt ltb nof triangula, &inier fcfirailia. , j-. fen^ 
quare Bc pyramis cujus bafis criangulum bkt, vertcx au- 
tcm L punitum, firailis eft pyramidi cujus balis fmo cri- 
■ngulum, & vetcex punttum n ; firailibus enim planis con- 
tioentur, 5c multitudine xqualibus. pyramidcs autem fimi- 
Ics, & qux trtangularcs bafes hibcnc, in/criplicata funcpro-/g.fci]jn»^ 
ponione homologorum laterum, ergo pyraniis bktl ad • 

pyramidcm p m o h rriplicatam habcr proporiionem ejus 
tjUBm BK h^t ad FM. fimiliter k pundtis quidem a q_d v 
c T ad K, it punOis vero EsnRCPadM ducenccs icdtas 
lineas 




punaum N, criplicatam proponio- 
D habet ad f h. ponitur autem co- 
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lineii, & ^ Eriangulis erigcnces pyramides vercices eordem 
habcntcE quos coni, oltendemus Sc unamquamque pyra- 
midum ejurdem ordinis ad unamquamque altcritu or- 
dinis triplicacam proportionem habere ejus quam hibet 
B K lacus ad' homologiim latus m f, boc clt quam b □ ad 
:i, F n. fed uc unum antecedentium s ad unum coDfequeadum, 
ita omnia aniecedentia ad omnia conrequeniia. eft igitur & 
ut B K T L p/ramis ad pyramidcm p m o n, ita tota pyramis 
cujus bafis ATBYcvDQ^ polygonum, vercex auceni pun- 
dum L, ad co:um py. 
ramidem cujus ba<is 
polygonum e o f p g- 
Rns, & vcrtcx pun- 
€tarn n.. quare & py- 
ramis cujus baGs a t- 
B Y c V D Q polygonum, 
vertex auLcm pun- 
&umL, ad pyramidcm 
cujui b^&s polygonum 
EOFPGRHS, & vertcj 
oem habet ejus quam i 
nus cujus balis circulus a d 
c D vcrccx auiem pundtum 
l^ ad folidum x tnplicaiam 
pfoporcioncm haberc ejus 
quam bd ad f h. uc igitur 
conus cujus balis circulus 
ABCD, veriex autcm pun- 
£tum L, ad folidum x, iia e[i 
pyramis cujus bafis ATDYcvDQ_^polygonum, verccx au- 
tem pundlum l, ad pyramidcm cujus bifis polygonum eo- 
FPCRHJ, & vertex puniflum n. diiltus amem conus^majoT 
eft pyramide quE in iploi etcnim eam comprehcndic, ma- 1 
jus igiiur dt &c rolidum x pyramide cujus balis polygonum < 
EOFPGRHs, veriex auiem pundtum n. fcd & minus. quod i 
fieri non potcft. non igicur conus cujus bafis abcd circu- ' 
lus, & venex punaum l, ad ahquod fotidum minus cooo 
cujus bsfis circulus e f g M, &: vcrccx m puD^um, criplica- | 
lam proporiionem habei ejus quam b d hafact ad f h- fimi- 
liter demonftrabimus neque conum efghm ad aliquod 
folidum minus cono ascdl criplicatam proporcioncm ha- 
bere cjus quam habec i.-H ad bd, itique dico neque abc- 
D L conum ad folidum majus cono e f g h N tciplicatani 
haberc proportioncni ejus quam dd habet ad fh. Si eni(n_, 
fipri poiclt, hibeac ad aliquod Tolidum majus, quod lit z. la- 
vertendo 
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ETertendo igilur, rolidum z ad conum abcdl triplicacam 
'^oportioncm habec ejus quam fh ad bd- cum autcm eft 
K>lidum t majus cono e p c h n ; eric ut folidum z ad conum 
^BCDL, ita EFCHN coHus ad aliquod folidum minus cono 
B c D L. ergo & conus e f g h n ad folidum aliquod minus 
3no AECDL triplicatam proportionem habcbic cjus quam 

l-FH habet ad bd, quod fieri non pofle demonlltatum dt. 

■non igitur abcdl conus ad folidtim aliquod majus cono 
E F c H N, triplicatam proportionem habct cjus quam b d ad 
PB. oltenfum autem efl neque ad minus. quarc conus ab- 
CDL ad EFGHN coHum cripUcacam proportioncm habet 
tpus quam b d ad f h. ut autem conus ad conum, ita '' cy- ' 
lindrus ad cylindrum- cyJindrus enim in eadem exiftens 

IbaS in qua conus, & ipfi aeque altus, cooi < triplus eft, cum ' 
olteofum lit, omnem conum lertiam pactem ede cylindri 
eandem quam ipfe bafim habentis, & xqualem alcicudinem. 
ergo & cylindrus ad cylindrum iriplicatam proporiionem 
faabebit ejus quam b d habet ad f h. Similcs igicur coni 8c 
cyJindri iuter fe func in triplicata proportione diamecrorum 
gua; func in balibus. Quod demonftrare oportebat. 

PROP. XIII. THEOR. 
Si cylinirus pkm feceiur oppofitts .^ 

planis paraiieh, erit ut cytmAus 

ad cjHndrum, ita axis aJ axem. 

Cylindrus enim ad plano gh fece- 
!ur oppofitis planis a B c d parallelo, ^ 
fic occurrat axi e p tn k pun^o. dico uc 
Bc cylindrus ad cylindrum gd, ita e(ie 
E K axem ad axem K p. Producacur enim 
EF axis ex ucraquc parce ad pundta 
L, m: & ipfiquidem ek axi ponanmr 
aequales quoccunque en nl; ipfi vero 
PK xquales quotcunque px xm: & q' 
per pun£ta l n x m ducantur plana ipfis 
AB, CD parallela; acquc in planis per >■ 
L N X M circa ccntra l n x m incelli- ^ ^ 
gantiv ciiculi op its ty vq xquales , 
ipfi AB ca; & cylindri pr rb dt ^ 
TQ_incelUgantur. quoniam igitur axes 
I.N NE EK incer fe funi aequales, erunt v\f 
cylindri pr rb bg incer le «uc bafes. 
_acquales autem funt bafes. ergoSccyhndri 
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fe icquales fmt, itemque cylindri pr rb dg inter fe «- 

quales; (iiquc ipforuniLN N£ ek multtludo xqualis mut- 

mudini ipfcirum pr rb bc : quotuplex 

e(t axis K L ipfius E K Bxis^ totuplen erit 

& p G cylindms cylindri g e. eadem 

ntione fic quoiuptex eft m k uis ip&us 

axis K F, totuplex elt & qg cylindrus 

cylindri g d- & fi quideca aiis k l Gc 

«nialis BXi k m, erit £c p f cylindms 

cylindro c q^zquaUs ; (\ autem axis l x 

major (ic axe k m, & cylindrus r c ma- 

jor eric cylindio gc^; & fi minor, mi- 

nor. quatuor igitur exi(tencibus magnt- 

Ridinibus, videlicet axibus e k k f, & 

cylmdris b g g d, fumpta func xque b 

multipiicia, axis quidem e k, & b c cy< 

liodri, ncmpc axis k L, Sc cylindrus e g ; 

tsis vcro KF, 5c cylindri gd xque ^ 

mulciplicia, axis fcilicec k m, & c Q__cy- 

lindrus : Se deinonliratum cLt (i l ic axis 

fuperat axem km, & fg cylindrumAi- 

perare cyltndrum oq; & fi iequalis se- 
r. D(f. qualcm ; & li minor minorem. clt *igitur 
inii. ^jj g j j(j j^em KF, ut bg cylindrus 

>d cylindrum g d- Quare li cylindrus plano fecetur oppoii- 

tis planis parallelo, ciit uc cylindrus ad cylindrum, ica axis 

ad axem. Quod demonltrare oportebat. 

PROP. XIV. THEOR. 

/« aftuMus h»fthus extftetiles coni ^ cjlmJri^ inter 
Jefmt ut aUiludmes. 

Sint enim tn xqualibus balibus ab 

CD, cylindri eb pd. dico uc GBcylin- 

dnis ad cylindrum fd, ita cfTe gh ax- 

cm adaxem kl. Producatur enim kl 

axis ad pun^um n, ponaturque ipli 

g h axi sequalis l n ; & circa axem l n 
I intellieatur cylindrus c m, quoniam igi- 

(Ur cylindri eb cm eandem habent al- 
I. hujBi. citudinem, intcr fe " func ut bafes. bafes 

auiem funt xquiles. ergo & cylindri 

EB cM inter fe xquales erunt. & quo- „^„^, 

niam cylindrus fm fecatur plano cd, ^Cm^ 
j.imjM.oppolitis plaiiia porallelo, erii * ut cm ^^ 
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qrlindrus ad cylindium f d, ica axis l n ad k l axcm. aequa- 
lis auiem eft cylindrus quideni c m cylindro e b ; axis vcro 
LN axi GH. ed igitur uc rb cylindrus ad cyltndnun fd, 
ita axis g h ad k i. axeni. ut aurem e b cylindrus ad cy 
lindium fd, icacABG conus adconumcDKj cylindri funi e if.qujRd; 
enimcDnorum ''cripli. ergo&: uc g h axis ad axemKL, icaiia.huja« 
eft A B G coQus ad coDum c d k, & cylindcua e b ad f d cy- 
lindrum. In bafibus igicur xqualibus exiflenies coni & cy- 
lindri, inccr le func uc aUitudines. Quod demonftraie opor- 
cebac. 

PROP. XV. THEOR. 
tyEqualium conorum ^ cylindrarum hafes ^ ahitu- 
dines reciproce funl proportionales ; ^ fuorum cono- 
rum ^ cylinJrerum hafes ^ aUisudmes reciprece 
fiml proporiioaales, iUt inler fejant xquales. 

Sint aequales coni & cylindri, quorum barcs quidem a b- 
CD EFGH circLili, & diamecri ipforum ac EG; axes au- 
Cem K L M N j qui qutdem Sc conorum Vel cylindorum func 
alcicudines: & coinpleantur cytindii ax eo. dico cylin- 
drorum ax eo bsles & altitudines leciproce pioporiio- 
cales efle, hoceft, uCabcd balis ad baQm efgh> ica efle 
alciludinem m n ad alcicudinem k l- 
alcitudo enim k l vel aequalis elt alii- 
tudini M N, vel non Kquaiis. Sit pri- 
D10 aequalis. aique e(t a x cylindrus 
sequalis cylindio eg. qui aucem can- 
dem habeni alcitudinem coni 6c cy- 
lindri inter le fuai ■ uc bares. xqualis 
igitur eft balis abcd bari efgh. elt 
igicur uc bafis abcd ad efgh bafim, 
ica M N alcicudo ad alcicudinem k l. non 
lic aucem aUicudo k l alticudini m n ae- 
qualis, fed major lit mn, & auFcracur, * 
ab ipfa M N alcitudini l k sequalis F m, B x' 

& per p fecctur eo cyliixlrus plano tys oppoGiis pla- 
nis circulorum efch ro paralielo, inielligacurque cylin- 
drus £s cujus bafis quidem efgh circulus, altitudo au- 
cem p M. quoniam igicur a x cyliadius xqualis eft cylindro 
EO, alius autem aliquis elt cylindrus Esi eiii uc ax cy- 
lindms ad cylindrum es, ica cylindrus eo ad es cylin- 
dnim. fed ut ax cylindrus ad cylindrum es, ' iia bafis 
ABCD ad EFOH baOmj cylindii enim az es eandem 
habeot altiiudineiD: ut uicem cyliudnis so ad es cylin- 
drum 
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(■].tejDi.clniin«, tta MK alcirudo ad aliiiudiiien) mp; nani cylindrut 
E o fecicuf pUno tys, oppoBtis planis paraJldo. €& igitur 
uc A Bc D tnlis ad bafim e f g h, ica al- 
Dcudo MN kJ MP aUitudinem. xquaiis 
lutem ett MP alticudo alritudini kl. 
quarc ui btlis A&CDad efgh ba^m, 
ica u N alcimdo ad ahitudinem k l. x- 
qualium igitur cylindrotucn ax EO ba- 
m & aldcudines rcciproce ruuc propoi- 
dorulcs. 

Scd Q cjtiodroruni ax Eo bafes & 
alticudincs funE reciproce proporiioni- 
les: hoc eH, ut abcd bafis ad baQm 
EFCH, ita aliirudo mn ad kl aliitudi- 
ocm. dico ax ^lindrum cyiindio eo 
sequatem clle. Iiloero cnim conihu^s; quoniam uc abcd 
biSs ad barim efgh, iia atciiudo mn ad kl alriiudmenii 
«Ititudo aucem K L sequaiis eH aliimdiniMP: eric ut abcd 
bafis ad baGm e p g h, ita un altiiudo ad aliiiudincrQ uf. 

cii.bBjio. led ut abcd bifis ad ballm efgh, ' iia ax cylindrus ad 
cylindrum es; eandem enim habent aliimdinem ; ut aatem 
MH aliiiudo ftd aliiiudinem mp, ita » cytindrus eo ad ei 
cylindrum. cA igiiur ui a s cytmdtus ad cylindrum es, iia 
cylindrus E o ad e,-; cylindmtn. cylindrus igiiuiAX cylin- 

Jf. fiiDii. dro Eo eft ^xqualis. Gmlliier auicm & in codis. Q^od de- 

I' monlhare oponebat. 

PROP. XVI. THEOR. 

SaoiuJ circulis arcu iJem cenlrum exflennhai, tamt' 
joh pokgonum afUa&um ^ mmero parium Uie- 
ntm ^efaiiere, fuoJ minorem circulum »on tangil. 

Sint dati duo cirnili abcd efoh circa idem centruiQ 

K. oponcc in majori circulo a e c D polygonum zquiliuiB 

& numero paimm litemm 

delcnbere, non langens mi- 

Dorcm circulum e f g h. Du- 

camr pcr k ccntrum reda li- 
I nca fi D, aique a punSo g ipli 

fi □ ad redos angulos duciiur 

A C, & ad c producaiur, qua: 
• iS.Kttii. AccirculumEFGK ■•taogei. 

Inqnc circumtcrentiam bad bitatiam fecanics, & ejus di- 
' i^mi mJdium rurfus bifariam, & boc lemper lacieQiei, ' taadcm re- 
■""'• linquctDus 
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Ijnquemus circumferenEiam minorcm ipri a d. relinquilur 
utquGLD: &^ puafio LadBD perpendicuUris cagjtur lm, « iipnnu.' 
& ad N producamr; jungamurque ld dn. ergo ld iph 
DN eit <ixqualis, 6c quoniam ln parallela elt ac, Scacjj. SC19. 
tangit circulum EFGHi ipfa ln circulum e f G H non tan- "r"'- 
gei. & mulco minuE langenc circulum e f 6 h re<^ linese 
LD DN. quod G ipfi ld xqualea deinceps circulo abcd 
apcabimus, defcribetur in eo polygonum xqualium Sc nu- 
mero panum laterum non cangens minorem circulum £ K G H- 
Quod facere oportcbat. 

PROP. XVII. PROBL. ! 

2)uabus fph^erh circa iWem centrttm exiflentihtts, ia 

majori fi^t/um polybedrum Jefcribere, quod minoris « 

Jpbara; Juperfiitem non tangat. 

Incelligantur dua; rphasrce circi idem centrum a. oportec 
in majori fphxca delcribcre rolidum polyhedrum minoris 
fphsErae fuperhciem non langcns. Secentur fphjeraE plano 
aliqiio per centrum dudto: fedtiones eruni circuli; quoniam 
■diameiro manenie £c fcmicirculo circumduAo fphacra tiSa 
•clt: ergo in quacunquc pofnioae femicirculum intclliga-itDef. i^ 
mus, quod per ipfum produciiur planum in fuperficie fphsrse uodcciaii. 
circulum efHciec j & conltac circulum elTe m^imum, cura dia- 
inccec fphaera; qusE & femicirculi diameier eft, major * fit om- 1 15. ccrti( 
nibus rei^is Imcis qux in cuculo vcl fphxra ducuntur. fic igi- 
curin majoriquidcm fphgeracircuiusijcDE, in minori autcm 
Circulus FG H ; & ducaniur ipfoium dui diamecri ad reaos 
inter fe angulos bd ce. occurrac gd minoci circulo in gj 
ducacur a pundlo c ipli ag ad redtos angulos gl, & jun- 
giiur A L. icaque circumfercniiam £ b bifariam fecances, & 
dimitlium iplius bifaciam, atquc hoc femper facienies, candem 
relinqucmus quandam circumferenciam minocem ea parte 
circumfecencix circuli b c d, quse fubtenditur a rcAa zquali 
ipG G L. relinquatur, litque circumfereniia b k- minor i^- 
tur e(t redta bk quam glj eriique bk laius polygoni «- 
qualium & parium numero laccrum non cangencis minorcm 
circulum. fini igicur polygoni laiera in quadrante circuli 
AB, rcfix BK KL LM MEj & pundta K A pcoducaniur ad 
N : & ^ pundo A plano circuli b c d e ad redtos angulos 
■conltiiuaiuc ax, qux fuperficiei fphxrae in pundo x oc-fn.undB. 
cunac, & per AX fic ucramque ipfarum bd kn plana du-"""'. 
f»niur, quse cx jam di^is dHcieoc in fupei&cie fphxrse 
maximos circulos, itaque cSciant, £c fuu in diuneittc bd 

i P XN 
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KNeorum femicirculi bxd kxn- quoniatn igifur XAffiSi 
eOi ad planum circuli bcde, crunc omnia plana quzpet 

unde- ipfam X A (raafeunt, ad idem circuli planum •' redla : qiure 
£c: remicirculi bxo kx^7 redi func ad idem plwsi, 
£c quoniam femicirculi bed bxd kxk sequalcs ittt 
in xqualibus enira confiftunc bd kn diamecris; enmih 
eorum quadrances be bx kx inier fe xquiles. quoc i^ 
lacera polygoni func in quadrance b e, tor erunc & ia qm 
drancibus bs kx, squalia 'pfis bk kl lm me. deuri 
banrur, & fint bo op pr r x, ks ST T Y yx ; juagaiu 

undc- 'i'^'^ ^° "^^ '^'*' ^ ^^ 'P^^ ^^ ^'^ planum circuli bc__ 
pcrpeadiculares ducancur. cadeoc ha; in ccommunes pUn» 




rtitn rediones bd kn, quoniam Sc plana 
remicirculorum b x d k x n ad planum 
circult B c D E re^a func. icique cadant, 
fincque ov so, & vt^jungaiur. cum 
jgituc in xqualibu! remicirculis b x D 
K X N, xquales circuraferentiE lumpt» finc 
B o K s, & duStx perpendiculares o v s Q, 
erit ov quidem ipfi sQ^sequalis, bv vero 
xqualis r q^ cft auccm & cora b a acqualis coci k a. ergo £e 
reliqua v a reliquse q_A eft xqualis. igiiur uc b v ad v &, iti 
KQ_8dQA: ideoque V Q_ipfi bk parallela /eft. quod 
ucraque i^nmim o v a q. te^ fit ad circuti s c d e planuiD, 
- erit 
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cril o V ipfi s Q^s paralkla. oRenfa aucem eR & ipfi aequa-^ 6. anJe- 
lis. ergo q_^v s sequalcs '' funi & parailelie. & quoniam cimr. 
QV paraliela elt ipfi so, fcd & parallela ipli kb^ ctit &* n^P""»* 
'so ipG KB parallcla; & ipfas conjungum Bo KS. ergo&,- 9. uodeJ 
K B o s quadrilacerum elt io uno k. plano : nam fi dux rettsE cimi. 
iinex paralleljE fint, & in utraque ipfarum qu»vis puntia < 7-. i"i«" 
fumantur, quss difta pundta conjungic reda linea in eodem "'^'' 
ett plano, m quo parallclx. & eadem ratione mraque ipfo- 
rum quadrilaterorum sopT tprv in uno funt plano elt 
aucem in 1 uno plano & triangulum v r x. fi igitur ^ puni^is 1 1, 
ojPTRyadA duftas redtas lineas incelligamus, con- clmi. 
ftituecur quadam figura (olida polyhedra inter circumferen- 
tiaii B X KX, ex pyramidibus, compoRca, quarum bafes qui- 
dem KBOs soPT tpry quadrilaiera, & criangulum 
T R X ; vercex aucem puntSum a. qubd fi in unoquoque la- 
terum k l l m m E) quemadmodum in k b eadem conitrua- 
oius, & in rcliquis tribus quadrantibus, & in reliquo he- 
mifphxrio, conllicuecur figura qusedam polyhedra in fphiera 
delcripca, & compoGca ex pyramidibus, quarum bafes funt 
quadnlacera jam dlAa, & vrx triangulum, & quee ejuf- 
dem ordmis func, vercex autem a puniftum. dico ditiam 
figuram polyhcdram non langere fuperficicra minoris fphse- 
IX, imqua eft circulus fg h. Ducacur i ^» punito a ad pla- »1 1 1 
num quadrilateri kbso perpendicularis az, cui io pundto ci""!' 
2 occurac, &c bzzk jungancur. itaquc quoniam az refla 
eft ad quadrilateri kbso planum, & ad omnes reflM li- 
neas, quae ipfam concingunc, & ia eodcm funt plano " redlos » ,. ueC 
angulos faciet. ergo a2 ad utramque ipfarum bz 2K eft "Mctii " 
perpendicularis. & quoniam a B eft asqualis ak, ctit & 
quadracum ex ab quadraio cx ak sequale: & func quadrato 
quidem ex ag xqualia • quadrita ex az zb, angulus 47 pri 
enim ad z reSus eit ; quadrato autem ex a k lequalia ex 
A 2 Z K quadrata. ergo quadrata ex a z z b quadratis cx 
A2 2 K jequalia funt. commune auferaturquadraium cx a2. 
reliquum igitur quod ex b z reliquo quod ex 2K cft xqua- 
le ; ergo rtcta e z redas z k aequalis. Similiter oftendcmus, 
& qtjic i punito 2 ad pundta o s ducuniur uirique ipfa- 
rum Bz ZK acquales efle. circulus igiiur centro 2 & incer- 
vallo una ipfarum z b z K defcriptus cciam per punda o s 
tranfibit. & quoniam in circulo cit e k s o quadtilateium, & 
funt sequales ob bk ks & minor os, eric angulus bzk 
obiufus ; idcoque b k major quam b z. led & g L quam d >c 
cft major multo. igiiur major eft gl quara bz. 6c qua- 
dratum cx gl quadraio ex b2 majus. & cum a;qualis al 
ipli AE, enc quadratum ex a l quadrato ex a B xquale : 



EuCLiDis Elembntorum 

fed qutdrito quidem cx al xquilii rttnt qiiadrUa ez ao 
GL, quidraco autem ex ab scqualia quadrati ex bz Zii; 
quidraca igiiur ex ag gl aequalu func quadratis eic bz 
z A : quorum quadracun) n bz tniaas elt quadraco ex o i. : 
ergo rcliquum ck z a quadramm majus ctt quadrato tXAGi 




&-ob id rcOaiinea za tnajor ed ie£ta ac. acque efl az 
quidcm ad unam polyhedri balim, a g vero ad luper&ciem 
minoris Iphxrx pcrpetidicularis. quatepolyhedrum minoris 
fphxrx Ibperficiem non langec. Duabus igiiur fphxris circa 
idemcentrum exi[tencibus,in majori rolidum defcriptum ell mi- 
QOrii rpbaerz rupcrficicm non Cangens. Quod bcetc oporiebat, 

Cif. Quod (i etiam in altera fphasra folido polyhedro de- 
fcripto, in (bhxta scDt: rtmJle folidum polvbedrum de- 
lcribacur ; habcbit folidum polyhedrum in fpnxra b c d b 
td folidum polyhcdrum in aliera fplucra triplicatam propor- 
tionem cJuf, quam diameccr fphxrae bcde habci ad alce- 
rius fphxrx diametrum. divifis eoim folidis in pyramidcs 
aumero £qua1eG, & ejuldem ordinis: erunc pyramides G- 
miles. fimiles autem pyramides iucer fc in cripiicata func 
proportione bomolo|orum latcrum. crgo pyramis cujus 
baGs eft kbos quadrilaterum , vcrtex autem pundtum a, 
ad pyramidem in alicri fphsera ejufdcm ordinis criplicaiam 
proporcioncm habec cjus, quam latus homoiogum habct ad 
homologum 
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faoinologum latus ; hoc cft, qiiam habec a b ex centro Tphier^ 
clrca centrum a cxiltentis, ad eam, quse ed ex ceniro ake- 
rius (phxtx. fimilicer & unaquxque pyramis earum, qusc 
fum in fph^era: circa ccnirum a, ad unamquamque pyramt- 
dum ejuidem ordinis, qux func in altera fphxra, inplica- 
um proportionem habcbic ejus, quam habct ab id eam, 
(juae efl ex centro altenus fphierie. Et ut unum anceceden- 
tmm ad unum coufequcncium, ita antecedentia omma ad 
omnia confequencia. quaic cotum folidum polyhedrum, quod 
elt ia fphxra circa cenirum a, ad totum folidum polyhc- 
dnim, quod in altera fphxia, triplicaiam proportioncm ha- 
bebic cjus, quam hibet a b ad eam qux elt ex ccniro alte- 
riua fphferae, hoc eft, quam habec b d diameter ad alierius 
fphxrse diametrum. 

PROP. XVIII. THEOR. 

Sphisra inter fe in uiplicat» fmt prQportione faarum 
Jiametroram. 
Intel|iganiur IbhKrfe abc d^v; quarum diametri bc 
EF. dico ABC iphsram ad fphseram def criplicaiam pro- 
portionem habcre cjuf, quam habet bc ad ef. Si eiiim non 
iia elt, fphxra a s c ad fphxram minorcm ipfa d £ f, vet 
ad majorcm, triplicatam proporcionem habebic ejus, quam 
habct B c ad b f. Habeai primo ad minorem, videlicet ad 
GHK. & intcUigatur fphiera def circa idem centrunj, 
circa quod fphxra chk: dcrcribaturque in majori fphxra 
D E f folidum polyhedrura non tangens * minorem fphs- ' 
«m GHK in fupcrficici & in fphsera abc dcfcribatur fo- 
' lidum polyhedrum timile ci, quod in fphxra def defcri- 




rptum cll:. folidum igitur polyhedrum, quod in fphaera abc, 
.. ad Iblidum polyhedrum^ quod in fpharra def, iriplicaiam 
* proportionem habei ejus, quam bc ad ef. habec autcm i 
ABC fphxra ad fphxram ghk iriplicacam proportioncm < 
ejus, quam Bc ad e f. crgo ut abc fphasra ad fphairam 
GHK, ica folidum polyhedrum in Iphxta abc ad fQlidum 
polyhedcum in fphsera defj & permutando, ui abc 
P j fphaera 



Cor. JM 
edcnu. 



ftjp EUCLI0IS Elbmbnto&um 

AlMmad fblidiiiD polf heckniDi quod in ipAcfttki ohk 
^iMBni ad (olidum poljliedniiiL qood in Qmm otK» . nui- 
jor iucem cft (plMoni abc iolido polyliedro, ^wd eft in 
ipft. erao fic ohx SgbmL polftedro^ quod In fptMtn 
, otr, eftiiie|or. fcd fic inmor, ab ipfo eiiim jconprcaendit' 
nir» qood neri nen Doceft. non igjiair abc fipiMm «d 
IblMrBm minorem ipii D B p crM 
bec qiiiL qDftin bc id bp. umilicer oftendemus ne^ 
DBP msrim id iphaerim minorem ipfii abc. criplici- 
fim iMmere pioporcidnem ejua^ quim hibet bf ed bc. .dioo 
infiiper fiuerim abc neipie id mijorcm fphienun ^fii. 
DBP triiHicttim jproporcionem hibere cjoiy qoim »c ed 
BP. Sl enim fien poceft» hibec id mijorem lmn. infer» 
cendo igicur, ^ibmL lmk td abc fpfaamm cripUcittai 
proportionem hibet quf, quam diameter ef ad bc dia^ 
mecmm. uc aucem qrivm lmn id abc fphxnuny iii 
IplMm DBP ad ^teraro quandam minorem ipia abc, 
ouoniam (phflm lmn major eft ipfii dkf. ergp &p^bf 
Iphflm ad fphamm minorem ipla abc triplicaram propor. 
Honem habet qufl, qMm bf ad bc; qood fieri non poOe 
oftenfiim eft. non igirar a b c rphflm ad fphspam majorem 
ipGi DBP criplicacam proportionem habec ejufl, quam bc 
id B F. oftennim autem elt neque ad minorem. ergq a b c 
^hxra ad fph»itm d s p triplicatam proportionem habebit 
cjui, quam bc ad s f. Qubd demonKrare oportebat. 
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TRIGONOMETRI^ 



Planae & Sphsericje 
E L E M E N T A. 



DEFINITIONES. 

E\ X dans Trianguli laieribus angulos, & ex aDguIis 
lateta laternmve rationes, & mixiiin aJIequi, Tri- 
i gonometrise munuselh Adqiiod prxtlanduro, ne- 
celle cli, ut non lantum Peripherix circulares, fed & re- 
61« linex circulis adfcriptE, in notas aliquot & cert» 
partcs fecari fopponantur. 

Placuit itaqae Vcteribus Mathematicis , periphcmin 
circuli m 360 paries ( quos gradus appellant ) dividere; 
& unumquemque gradum in 60 mintita pnma, & hxc 
lingula in 60 lecunda, & rurfus horum unumquodcjae 
ia 60 minuta Tertia, & na conimuo partin. Et angn^ 
lusquilibetdicitur-eflc lot gradiium & minutorum, quoc 
funt in arcu qui angulum ilTutn mctiinr. 

Quidam gradum in paries centefimas, poiius guaia 
fexagefimas partiri volunt : & utilius fortafle eflet, 
non gradus fed & ipfum circulum ia decupls ratione fe- 
«arc ; quz divifio forfan aliquando obtinebit. Verum fi 
ciiculus confiet 360 gradibus, ejiis quadrans quie efi; mea- 
fara anguli rc£li, erit harum partium po. Si circulus in 
100 partes fecetur, Qiiadrans erit 25 partim. 
Complemenlum Arcus, e(l differentia ejus i Quadraote. 
Chord» five fHhtenfa ti\ rcita linea ab uno Arcfls tec* 
nino ad alterDtn du^a. 

A :l Siaus 
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4 TrigonoMetri^ Plan^ 

Sinas reBat alicuius arcus qiii & Gmplicitcr finujd/ci 
folet, ell perpendicubris cadens ab uno arcus termiQOdEl 
radium per alteruro tcrminuni cjufdem Arcus duaum. Eft 
igitur fcmifubtenfa dLipliArcus; fcil. eftDE=|DO, 
& eft arcus DO 




quod centro 6c linu it^a incercipicur, eft finus comptc- 
meati arciis DB ad quadrantem ( nam elt CE=FO 
qui eUfiniisarcus D H ) & vocaturfo^««j. AUerum feg' 
nientum BG quod finu rei5lo & penpliena intercipitur, 
vocatur //'«flj verfui : aliquando dicitur Arciis fagitta. 

Qiiod fi per uniim Arcus lerminum D producatur i 
centro reiU CG, donec occurrat reitse BG fuper diame- 
tro ad ejus [erminnm B perpendiculari ; vocabitur in Tn- 
gonomeiria C G Secans, & B G Tangens arcus D B. 

Cofecans & Coiangc:ns Arcus elt fecans vel taogeiu 
Arcus, qui eft complementum ^iiierius ad QuadrantenL 
aota. Sicut eadcm e(t Chorda Arcus & cjultlem compIe< 
mentiad femicirculum. Sic idem eft linus, cadem Tangeiu, 
eademque fecans Arcus & ejulclem complemcnti ad leaii- 
circuluffl. 

Sinus Totus eft Omis maximus, feu (inus po graduum 
qut circuli radio xquaiis eft, 

Cansa Trigonometricas elt Tabula, qui ^ minuto inci* 
piens, feriatiiD exhibet quas habent longitudines Grfguli 
iinus Tangentes & Secantcs, refpe£lLi radii, qui unintii 

Iqco 




Elementa. ^^^^^Tt 

loco ponimr, & in paries lo ooo ooo vel plures decima- 
les dividi intelligitur. Adeo ut ope hujus Tabuls, cujuf- 
libet Arcils vel angiili lious Tangens ve] fecans halieri 
potefl; E( viciHim ex daio (inu Tangenic vel fecanic da- 
bitur qui iis rcfpondec arcus vei angulus. Oblervandum 
eit in lequeniifans R elle noiam Radii, S notam finus, coS 
colinus, T notam Tangeniis, & coT coTangentis. 



CONSTRUCTIO CANONIS. 

PROP. I. THEOREMA. 
Datii duobm quihaJUhetTrian^uti re^anguli iateriitu, 
reliquum quQque dabitw, 

p^iiie figuram propojitionis lirtia. , ,. 

Eft enim jier^-jEIemenu primi AC(]=:ABq + BCq 
& ACq — BCq=ABq, & vidlTim ACq — ABq = 
B C q. undc per ex[ra6iionem Radicis quadratg, dabi . 
lurAC^V^Bjj+JBCq & AB^v' ACq — BCo,. 
& BC^v^ACq-ABq. 

PROP. II. PROBL. ,,,, 

DatB DEjinuarcut DB. Jnvenirt Cofiaum DFi'> :i 

Ej daiis CD radio & D E (iau, in Trian gulo reaan- ^ 
gulo CDE dabitur pcr prscedentem CE=VCDq— DEq 
= DF. 



Aj PROP. 
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5 TRlGONOMETaifi PlAN*. 

PROP. m. PROBL. 
Dato V Efinu arcvi eujufvK D B. Invmire D MvU 
B M fimm arcus dtmidii. 

Dato DE dabitur p«r prseeedenlem CE, ac proindfc 
E B qnx eft (lifierentia iQter coGnum & Radiuin. Id Tth 




C E B 

angulo i^itur reflangiilo DB E datis D E & E B dabituf 
DB eujus icmiSis D M e{i finus arctis DL = larcDS 
DB. 

PROP. IV. PROBL. 
Dato BMJim arcut BL invemre finum dupUjjfcm. 

Dato BM finu, (Jabitur per Prop. 2,. coriniis CM. Sunt 
autemTriangukCBM DBE xquiangiila, obangulosid 
E & M reAos& angulumad B cotBiuuneo), qiiitre (p*r 
4. 6. ) erit C B : C M : : BD vel 2 8 M : D E. Undc cun 
dantur tr^s priores hujus Analogix termini, quartusquO' 
<\iK c|ui eft (inus arcns DB innotelcei.' 

CuroL en C B ; 3. C M : : B D : i D E, hoc d\, Radius ji' 
ditpluin coGuus arcns ^ D B ut fubtenla arcus D B ad fub- 
lenram tinpii arcns. Item eftCB : iC M:.: (1 BM : iDE 
; : ) B M : DE : : 5 C B : C M. unde dato finn arcos alicujus 
& Cnu arcus dupli, dabitu^ coiinus arcus fimpii. 



p 

■ PROP. V. 

^^atuf?iu&us duorum arcuum B U FDt Imenirt ti 
fimtm fumme arcuum^ Item EL fimm differenUte 




Elembhta. 



Diicatur Radius C D, & fit C cofinus arcus F D, qui 
proinde dabitur. per O agatur O P parallela ad D K. Iteiq 
ducanlur M G E parallel* ad C B. Et ob Kquiangu- 
lairianguIaCDK COP CHI F OH FO M. Eft pri- 
ni6CD:DK:X0. 
OP, quE itaque inno- Aj 1^^^ ri 
lefcei. Iiem ell C D : ^N>i!. 

CK::FO:FM, a- «1 ^ 

deoque & illa nota e- 
ril. fedobFO=EO 
erit F M = M G = 
O N. EIl itaque O P 
+ FM=FI = Dnui 
lummx arcuutn: & O P 

— F M, hoc eft, O P 

— ON = EL Cnul 
ditlcrentix arcuum. Q. 
E. I. 

CoroJl. Quia arcuum B E B D B F dilFerentis: funt x- 
quales, Crit B D arcus meditis arithmeiicus inter arcus 
BEBF. 

PROP. VI. 
lifdem pofitUy J^aiiius efi addjtplum cofimt arcuj me- 

dii, utfims dtfferentix ad differmtiamfiawm extre- 




Nam eftCD:CK::FO:FM, nnde doplicando con- 
fequentes C D : 2 C K : : F . 2 F M vel ad F G ; qux eft 
differentia Cnunm E L F I . Q. E. D. 

Cor. T . Si arcus B D fit t)o grad. Erit differentia finu- 

umFI FL xqualis FO linui dillantix. Namineocafu 

-£t CK finus jo grad. cujus duplum x^uale eft radio, 

A 4 adeoquc 
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8 Trigomometri^ Plan^ 
adeoque ob C D = 2 C K erii F O =r F G. Adeoque G 
duo arcus B E B F ab arcu.po gr. xquidiflient, eric dif- 
ferentia nauiini xqualis linui dillantix F D- 

Oir z. Hinc li deniur (iaus omaium arcuum, dacain- 
tervallo a fe invicem diitantiuni ab initio quadrantisuf- 
<^ue ad 60 gradus, facile laveniuuiur rtljqui per iinicam 
addiiionem. E(l eniiu (Inus 61 gr. = (inui jp gr- -f iitt 
I gr. & Gnus62 gr. = finui jSgr. + ila 3. gr, Iteinii- 
nusfij gr. = Cnu! 57 gr.+ [iu j gr. & itadeinceps. 

Cor. 3. Si habeantur finus omnium arcuum ab iaitio 
quadrantis, dato iniervallo ^ fe invicem diftaniium, uf- 
que ad datum quamvis quadraniis partcm, dabuntur exindc 
Unus omnes ufque ad hnjus pariis duplum. ex. g. Deoiur 
omnes finus ufque ad i^ gr. per prxccdentem Analogiam 
inveniri pofluni Gnus omnes uique ad jo gr. Natn eft 
raiius ad duplum colinus i j- gr. ut (inus unius gradus ad 
differentiam Gnuum 14.gr. & 16 gr. iia ciiam ed GnQi 
2gr. ad ditFerenuam Gnuum 13 & 17 gr. & ita linus ^gr. 
ad differentiam Gnuum 12 & 18 gr. atqne Gc cominuo 
u£que dum pervenietur ad finum 30 gr. 

Similiter ut Radius ad duplum coGnus jo gr. (euad 
duplum (inus 60 gr. ita Gnus i gr. ad ditleTcniiani Qnu- 
um 2p & 3 1 gr. : : Gn 2, gr. ad Differentiam (inuum 28 & 
32. gr. : : Gn^gr. ad ditferentiamliiruum Z-7& j j gr. (edm 
hoc cafu e(t Radius ad duplum coGdus 30 gr. ut i ad 
V^j. ac proinde G multiplicentur (inus didantiaruoi ab 
arcu 30 gr. per V j dabuntur ditlerentix Gnuum. 

Similjier in iptb iniiio quadrantis minutim exqutrere 
pofliimiis Gnus, daris GnubiiS & coGnubus iinius & duo' 
rum minutorum. Nam ut Radius ad dupluin cofinLis 
2':: Gn i'r diHerentiam Gnuum i' & j': Sin 2': diffe- 
rentiam Gnuum o' & 4' hoc elt, ad ipGim Gnum ^. £t 
fi^iliter tx datis Gnubus pnorum 4.' inveniuntur Gnus 
reliqui tifque ad 8' & exinde ad 16' & ita dcinceps. 



PROP. 
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PROP. VII. THEOREMA. 

In arcubus exiguisjittus t§ Tangens ejufdem arcmfunt 
^uam proxme ad fe invicem, in ratione a^ualitatu* 

Nani obsqurangiila triangula CED CBG, erit CE: 
C B : : E D : B G . led accedenie punito D ad B, evanc- 
ftit E B refpeitii arcus 
B D : unde Hc C E fere 
attjualis CB. adcoque & 
EDfercaqiialisBG. Si 
£B lic minor radii parce 

— erii difterentia 

losooooo _^ 

inicr linum & tangen- C 

tem, minor quoque taneentis parie . 

•^ r looooooo 

Cer. Cum Arcus fi[ langeme minor, Cnu antem fuo 
roajor; & exigui arcus linus & tangens funt fere «qua- 
ies, ent etiam arciis fiio finui vel tangenii fere xqualis, 
Adeoque in exiguis arcubus, crit ut arcus ad arcum iia fi- 
nus ad finum. 

PROP. VIII. 
Invenire Jmum Artut mius mimti, 

Latus Hexagoni circulo infcripti, hoc e(t, fubienfa fio 
graduum jequalis eft Radio, (^er ly'"" 4") Radii iiaquc 
iemidis erii finus Arcus jo gr. Daio iiaque finu Arcui 
30 grad. inveniiur finus arciis lygr., {^ptr j"""hujus.) 
Jtem ex dato finu 1 y gr. per eandem mvenitur finus 7 gr. 
30 min. & finus hujiis dimidii 3 gr. 45' fimiliter inve- 
nitiir ; & ita deinccps, donec diiodecima pera6la bife- 

ilionc, perveniaiur ad arcum jz" 44.'" 3"" 4J cujus 

cofinus ferc xqualis eft radio, iu quo cafu f uti conftat ex 
prop. 7) iunt finus arcubus fuis proporiionales ; adeoque 
ut arcus y2" 44"'. ^"' . ^y""' ad arcum unius minuti "4 

erit 



4o TllSONOMBTRl* PlAN* 

erit Hnns prias invencus 2d (jnuRi arcus unius minuti, qrn 

igitur dabitur. 

Dato finu uoius minuti, invenietur per prop. 2 & f, 
fittus duorum miRutorutn ejufque coitnui. 

PROP. IX THEOREMA. 
Si at^tiliu BACin peripheria circidi exifienSy bift' 
cetur reUa AD^ Et prodiuatur AC 
quoad DE = AD ipfi occurrat in £: 
erit CE=AB. 

' In Qudrilaiero ABCD (per M. ).) 
funt anguli B & A C D squales duobus re- 
^D ais = DCE + DCA (perij. i.)ondet. 
ril angulus B ::= D C E. Quin ctiam ell an. 
gulnsE=DAC (pet ;. t ) = D A B Jt 
eft D C = D B. qnare Ttljngula 8 A D & 
C E D lunt coRgrua & C h cH Jequalis 
AB. Q^E. D. 

PROP. X THEOREMA. 
Sint m-cui AB BC CD D E E F (ic. m^uaiii; 
Arcuumque AB AC AD AEfSc. juhtenfg dor 
tantur,erit A B: AC:: A C: AB + A D : : A D: 
AC+AEi:AE:AD + Ae:Ar:AE+ 
AG. 

Producanlur AD in H, AE in I, A F in K, & AG 
in L, ut ttiangula ACH ADI AEK AFL fint Ifo. 
icelia. Et quoniam angulus B A D bifedus eft, fielDH 
= A B pet precedentem. Similitet erit E 1 = A C, F K 
= AD, itcmGL = AE. 

Scd Triangula Ifofcelia ABC CAH DAI EAK 
F A L, ob angulos ad bafes aquales, funt aequiangula, 
Qoate erit ut A B ; A C : :AC:AH = AB+AD::AD: 
AI=AC + AE::AE:AK = AD + AF::AP:AL 
= A E + A G. Q^ E. D. 

Cart!. 




ElEHEKTA.^ II 

Corol Quoniam eft AB ad AC ui Radius ad duplam 
coGnus Arcus J A B, ( per coroi. prop. 4.) erit quo- 
qtie ut Radius ad du- 
plum coCnus arcus j'^;^.^^ B" 
A B iia I A B : i A C "^^ 
: : I AC : M B + 
^AD::UD;|AC + 
{AE::jAE:|AD-f- 
t A F &c. Sipi iara ar< 
cus AB BC CD &c, 
{jnguli 1,'. Erit { AB 
Iinus iinitis minuti, | 
A C finui 2'. i A D fi- 
nus 3' 3 A F finus 4' 
&c. Unde datis finu- 
bus unius & duoruin 
niiDUiorum finus om- 
nes reli<]ui fic fa(;illi- 
me habencur. 

Dicatur cofinus ar- 
cus unius niinuiit hoc 
eft, finus arcus S^ gr. 
S9' Q.& fien( fajuen- 
les Analogias, R : * Q 
■ :: Sio 1' :S 1' + S3'. quare dabitur finus 3'. Item R: 
1 Q::S. 3':S.2' + S.4'- quare dabitur S 4'. 

Iiem R:aQ^:S. 4':S. 3' -j-S. j'. quarc habctur G- 
Bus y'. 

R:iQ:: S. i-'-S4'-j-S6' proindc dabitur S6', Ar- 
que ita deinceps ad fingula quadrantis oiiiiuta dabuu- 
tur fiaut. Et quoniam Radius feu primus Analogis ter- 
niiniis eit Unitas ; operatioues per muliiplicationem con- 
tra<5tara & fubdu^iooem faciJIiuie expcdiuntur. 

Inventis Gnubus, ufque ad graduin fexagefinium. Re- 
liqui finus pcr (olam addjiionem babeuiur (pcr cor,2. pr,6.} 
I Datis fiiiubus, Tangcutes & fecantes ex Analogiis fe- 
queiuibus inveniii poflunc. (In fig. Definitioaum) ob x- 
QuiangulaTriaDgulaCED CBG CHI. 

CE: 
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CE:ED::CB:BG.hoceft,coS:S::R:T. 
GB:BC::CH:HI.h.e.T:K::R;coT. 
CE:CD::CB:CG. h. e.coS:R::R:Secant. 
DE:CD::CH:Cr.b. e. S : R : : R : co Secatii. 

S C H O L I U M, 

Migimi iUt Geomeira, fummufque Tbikfophus 73mum 
Ncwwnus Prmaj fmes in mjiniiam convergentes ep 

'. ahuitj tjaikus ex Jatis arcubus-, eatamfinus computtat 
foffiat. NMmfi /inas dtcatur A ^ Radiusfu unttts 
mveuil ejus ftnum ftre. 

A *' I * • ^' I *! 

i.»3 1.1.J4.J' i.a.j.4.3-.6.7 ' 1.2,34 j.6.-;.8.p 
^. Cofi»um •utem ejfe 

A- A*^ A^ _A^ . 

1.2 "''1.1.3.4 i.i.j„j_j.6'' i.i.j.+ j.S.i.S 
H* feries inilio fuaJrsntis cum Arcus A parvus efl 
eeJerrime convergunt. N»m in ferie pro finu, fi kim 
(uperet Jecem minuia, Juo primi ejus tertmni fcil- 
A — J A > i/ant finum ad ly figararum Ixa, fi A-cus 
A non major fii gradu, Ires primi exhibenl finum ad 
tolidetn loca, adeo^ue pro primii ^ ultimis Siffai^aH- 
tisjinubus b/e feries Junt admodum utiks. fedquomt- 
jor fit arcui A, « pluribus opus tH termmis ul inve- 
niaturfinus innumerisfui funt veri ad datam f^ura- 
Tum iocum. Tandem auiem knttffime convergunt fe- ' ' 
rres cam Arcus fert ^equalit tft Radto. Cai rei at re- 
medium adferalur, ego altas txco^itavi Jeries Ncwt> •. 
nianis 7iw;/f/, in ^aihus Juppono arcum cujus finus'\ 
fUitrirur tjje fummam vtl differtntiam daorum arcu- 
um fci/. ejfe A-^zve/A — z: notoffae ejfe finum ^ 
cofimm arcus A. fci/. fit a finus arcas A ^ b tfus co- 
finus. Simis j^cus K-\-T.per bancferiem exprtmtwt - 
b z a z' b z' a z* , b z' , 
1 a+ + + &c. ■ 

I J.2 1.2.3 i.2.3 4 1.2.3-4-5 



p 

Ht Ejui Cofimi b 

az* bz 



ELEMENTAi 
* b 
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» 



1.2.5.4.5 1.2.3.4.5.6 

Sitniliter Jinm Arcus A — z ^ 
bz az' bz' ^ a z* 
,1 1. 2 1.2. J 1.2.3. 4 



az' bz' 

+ 1.2.3."*" 1-2. 3. 4. 



1 



rdr. 



£/ cojinui eFi 

, , a z bz* a 2' , bz* , a z' , 

4-t'+' — <^. 

I 1.2. 1.2.3 1.2.3.4 i.z.J.-f.J 

./iVcBj A efl metims Arhbmetkus inter arctts A — z ■(^ 
A -f- z. '£>iffeTentiie Jinuum funl 

bz az* bz*. az* , bz' az* 
5. 1 ^ . -^. 



J.3 1.2.3 i2.34 



-+^ 



1.2.3,4.5 
bz' 



1. 2.3.4.^.(5 



. ..^ 1.2.3 I.z.3.4 ■ 1.2.3.4.5 ' 1.2.3.4 y.<S^^' 
Unde eiifferenti»rum differenlia feu differentia feeun- 

^ ,. 2az' 2az* , zaz' , 

7. TrodU ^c. 

' - 1.2.3.4 1.1.3-4.?« 



Seu- 



a" *■ " I jl jr 

1.2 1.2.3.4 1.2.3.4.5.5 



Sfiafertes tequalis eft Atplojtnus arcas medii Ju8q iit 
Jinum verjum arcus 2 ^ celerrime comergit. Adeo ut 
Ji t fit minutum primum, iermtnus fertei primus dat 
differenltam fecunJam ad r '^figurarum leca ; fecundus 
autem lerminus ad 25 loca. 

Hinc datis Jinubus duorum yuorumvis arcuum in» 
tervallo mmuti diftantium, facili admodum operatione 
inveniri pojjint Jinus reliqmrum omnium arcuum qui 
funt ia eitdem progreffme. 



» 



14 TriGonometri* Plan« 

/b ferie prima ^ fecmJa fi Arcui k _fit ~ o, frrf 
« = o (^ b e^ui cofinusfil radius feu i. ^ hinc dejhu- 
Bii terminis ubi ejiz^ pro b pojito i Jeries devenimU 
Newronianje. Ih ferie iertia Cf fuarta. fi hjit po ^. 
jEr/ b = o ^ a = i ««dt ^aojue dtfiruRis termina 
ubiefl b ^pra^pofito i rttrfus proJibttNt feries New- 
tonianx. 

Omnei ba feries ex Newtonianis /if//f fiuuHt fa 
prep. j-. i6»/BJ. 

PROP. XI. 
/n Triar^uloJ^Banguio, fi Hypoienufa fii ^adiusy U- 
terajunt fmus angularum oppofitorum ; fivera ervt 
alterumfiat li^dius, crus reliauum efi Tangetis an- 
. gufi oppofiti, ^ Hyp9tenufa ejt anguU Jecant. 

Manifeftum eft C B eflc liDam arcus C D, ejulque co- 
GHDm elte A B, fed accus C O elt mcnfura anguli A, tt 
complementuro menfurs anguli C. Prstcrea in fecanda 
^gurd pofito A B radio, cft BC, Tangens & A C lecans at- 




eus B D, qul eft menfura anguli A, & fimiHter ia «dem 
figura pofito B C radlo, eft B A Tangens & A C lecans 
arcus B E vel anguli C. Q^E. D. 

Eft igitur, ut AC fecumJum datam quamvis mctlfu- 
ram jeftimata ad B C in cadem menfura ^imitani, ita 
erJt looooooo numerus partium in quas dividl fupponi- 
tur Radius, ad numerum qui cxprimit in iildem p^rtibus 
longimdincm quam habet finus aiiguli A, hoc eft, 

Erit 



Elementa. xf 

Erlt AC;BC:;R:S,A 

Simili ratione erit AC;BA::R:S,C 

Itcm AB:BC;:R:T,A 

Et BC;BA::R:T,C 

In bis itaqiie proportionalibus G dantar tres quxlibet, 

per Regulam Trium invenietur quana. 

PROP. XII. 

Trianf^uli plotti laterafmt utjinus angultrum 

eppofitorum» 

Trianguli circulo infcripti latera perpendicularibas 
radiis bifecentur. Ec crunt femilatera finus anguloruai 
ad peripheriam. Eft enim angulus B D C ad centrura du- 




plex anguli B A C ad perlpheriam { per ao. Ej. 3. ) cujus 
itaqiie dimidium fc. BDE xqualc e(l BAC, acque 
eius (inus elt fi E. Eadem ratione erit B F Gnus anguli 
BC A. Et AGe«ifinusanguIi ABC. 

In Triangulo reitangulo eft B D =: ^ B C = Radio (pet 
31. EI. 3.} fed Radius e(t linus anguli rei^i unde \ BC e(t 
GDusangali A. 

Iq Triangulo Amblygonio, du^s BL CL, eritangu- 
lus L complemenlutn anguli A ad duos ret^os (pei zl. El. 
3.) ac proinde idem eric ucriurque anguli (inus. Eft autEin 
BDE (cujus finus eft BE)= angulo L. quare erit & 
BE linus anguli BAC Sunt itaquc in omui triangulo 
femifles laCerum finus angulorum oppofitorum, manife- 
ftum autem eft latera eOe incer le uc iptbruai (emiHes. 
Qi.E.D. 

PROP. 



11 Trigonometri^ Plan-e 
CE:ED::CB;BG.hoceft,coS:S::R:T. 
GB:BC::CH:Rl.h. e.T;R::R:coT. 
CE:CD::CB:CG. h. e. coS:R::R:Secant. 
> DE:CD::CH:Crh.e. S:R;: R:coSecant. 

S C H L I U M. 

Mngntts iUe Gcometra, fummafyue Tbtlofophm Domnsa 
Ncwtonus Trimus feries in infinitum convergentes eX- 
iiibuit, ^uihus ex datis arcubus^ eorumjinus compuXast 
pojfint. Namfi^cus dtcatur A ^ RaSusJit unitns 
invenit ejus finum fore. 

A_J^+ -^\ A^ ■ ^ 

I.2J i.i.).4-i- 1.2.34.^.6.7" i.2,34y.6.-;.8.9 
^c. Cofinum autem ejfe 

A' A* A^ ^__ &c 

1.2 1.1.34 i.i.34.j-.6 i.i.j.+.j-^.^.S 
Hd! feries initig ^uadrantis cum /Ircus A parvus eji 
cekrrime convergunt. Nam in ferie pro finuy Ji Kntn 
fuperet Jecem minuta , duo primi ejus lermini /«/. 
A — g A ' Jant ftnum aJ ly jigurarum /oca, fi Afcus 
A «0« major fit graJu, tres primi exhihent ftnum ad 
totiJem loca, adeoque pro prtmis ^ ultimis ^adrati- 
tis finubus baferiesjunt admodum utilts. fed^m ma- 
pr Jit arcus A, eo plurihus opus eB termmis ut tnvC' 
niaturjinus innumerisfui junt veri ad datum figun- 
rum locum. Tandem autem lenttffime convergunt /*• 
ries cum Arcus fere aqualis eji Raiio. Cui rei ut re- 
medium adferaturt ego alias excogitavi feries Ncwto- 
miriii fimiles, in fuihus Juppano arcum cujus finut' 
fuaritur ejfe fummam vel dtfferentiam duorum arca- 
um fcil efie h-{-7.ve/A — z: natofque ejfe finttm (^ 
tofinum arcus A. fctl fit a finus arcus A ^ b ejus to- 
Jinus. Sinm /ircus k-\-zper hancferiem exprimetHT 

b z a z' b z' , a z' , b z* 

I 3+ + &c. 

I 1.2 1.2,3 1.2.34 1.2.3.4.^ 

£/•1 



El E MENT A. I7 

aDguIorum ad BaGm,ad E D Tangentem femiflis diHeren- 
tix eoruodem. Q. E. D. 

PROP. XIV. 
Jn Trisngulo Plam, Bafis^fumma latertm, Differentia 

iaterum, Differentia fegmentorum bajij juntpropor- 

timalet. 

Trianguli BCD baGs eftoDC, ceatro B radio BC 
defcribaturcirculus, & producatur DB in G, ex punfto 
Bin bafincada: perpendicularis BE, erit DG = DB-f- 



I 




B C = fnmma: latcrum, & D H = difieremiac Uteruffl, & 
fegmcnia bafis funt D E C E quorum differentia eft D F. 
Quomam (per cor. prop. 37. El. 3.) re£languIom fub D C 
D F xquale elt reaangulo -fub U G D H, erit (per 16. 
EI.6.)DC:DG::DH:DF. 

PROBLEMA. 
Datis duarum guarumvis quantitatumfamma & d^e- 
rentiay ipfas qutmtitaUs invenire. 

Af 1 * ' 'C 

Si ad femifummam addatur femidifferentia, aggr^atua 

erit KQuale majori ; G autem ^ femifumm^ fubducatur 

iemidinerentia, refiduum erit xquale minori. Sint enlm 

AB BC dujc quamitates ; & capiatur AD = BC Fiet 

. DB difiereQtia. Quarum fumma eft AC, quse bife^a in 

B E dat 



r 
» 



xS Trigonometri* Plak^ 

EdalAE vel EC fcmirutnmani & DE vel E B remi- 
differentiam. Porro eft AB= A E-l-EB = femifuin(iKe 
-(- femidiHerentia, & BC = CE — E B = feoiifuiiiiDs 
— femidifierentia. 

IN quovis Triangtilo plano datis duobiis ongulis, ii- 
tur tertiu:; ^ui eft (timmx diiorum reliquotum comple- 
mentum ad duos redos. 

In Triangulo :iuiem reflangulo dato alteruiro angulo 

acutOgdatur reliqt]Lis,qiti cftdati cDmpIemcntum ad re£lijiii. 

Datis autem duobus tnarguli re6ianguli latenbus, ui 

inveniatur reliquum non opus eft canone led perticitui 

ope prop. primx hujus. 

TVwfitgB^ Jlfffavgalt folutianes Irigonometrkie 
funt qute jequuntur. 





Daiis. ]Q»a;r. ,Fi 

A B" BC Aaguli|AB^BC:TRTtanguli A_. Cuiuscom- 
cruri bus, complcnientum elt Angulus C 



AB AC 

crure & 
Hypoten. 
AB~&*A 
crure & an 
gulo, 



Anguii- 



AB & C 
crure&an- 
galo. 



AC:AB::R:S, C cujuscomplmen-. 
tiim efl angulus A. 



BCcrusR:T.A::AB:BC. 
alierum 



^CH7s,C:R::AB:AC. 



poicnii-[ 




In Triangulis obhquangulis. 



Q.ujer. jFiat^ 



A. B. C &BC & jS,C;S,A::AB:BC. Iiem S,C:S,B;:AB 
ABangiilisAC la-:AC; datis diiobiis angulis datnr 
& Utere. itera. tmius, unde cafus cum deotur 
I duo anguli & lacus', reliqua qu£- 

I rantiir, recidit in hunccafum. 



A.B.C om-AB.AO 
nibusangu-!BCom- 
lis. inia late- 



AB:BC,&CA & E 
duobus la-'anguli. 
teribtis & 
angulo uni 
oppofito. 



S,C:S,A::AB:BC. EtS,C:S,B 
: A B : A C. unde datis angulis 
invenire licet proportiones laie- 
rutn, at non ipfa lacera, nifi ipfb- 
rum unum prius innotefcat. 



ABBC &Anguii. 



B. laieribus 
duobus & 
angulo in- 
terjeilo. 



A&C. 



A B : B C : S, C : S, A, qm proindc 
iDveniatur. Sed quia idem ell Qnus 
anguli & ejuscomplementiad du- 
os re^os, prxnofcenda cA anguU 
A Species. 



C4-AB:BC— AB:: 
T.A + C T,A — C 

— unde da- 

cur diflerentia angulorum A & G 
quorum fiimma quoque eft nota ; 
j& proinde per l^robkma poft prop. 
(i^. dabuntur ipG anguli. 




ic TrX60K6mBTRX£ FLANiE, Scc, 

_ _ ■ • 

jDatM. 



Quxn jFiat. 



AB. BC 
AG omiii- 
bmlateri** 
bns. 



Anguli 



Demiflb ^ vertice in BafSm per- 
pendicalo. QHasrantur fqg[meQta 
oafis per prop. 14. Fiat icif BC : 
AC-f AB^iAC—ABzDC*^ 
D B9 & ex hac analogia dabuntor 
B D. DC. & proinde per refblutb- 
nem triangulorum reaangulomoi 
ABD ADC dabuntur anguli 
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TRIGONOMETRIiE 
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Sphsericae 
E L E M E N T A: 



DEFINITIONES. 

I, ^^ Phaerjc Poli, funt duo putiSa in fuperficie Sphae- 

^^ rica, qux funt Axis extrema. " 

i^^ 2. Pohis circuli in Sphxra, 'eft punflutn ia 
fuperRcie Sphxrx, k quo ooiaes re^ta: linese ad circuli 
circumfcrentiam lendentes, funt inter fe Equalei. 

3. Circulus in fphsra maximuS eft, cujus planumtran- 
Gt per fphxrx centrum, & cujus centrum idem eft cum 
centro Sphxne. 

4. Triangulum Sphxricum eQ Bgura comprehenfa fub 
aicubus trium maximorum in Sphxra circiilorun). 

$. Angulus Sphxricus efl: is qui in fnpcrficie fpharric^ 
continetur fub duobus arcubus cnaximorum circuloruni ; 
qui xqualis efl iQclinationt planorum iftorum circulo 
lum. 



A* TrIGONOMETRI^ SpHiRICA 

PROP. I. 
CirculimaximiylCB AFBfe Ufariam ficM. 




I 



Cum enim circiili habent idem ccntruni, commtini! 
eorum fe£lio crit utriulque circuJi diameter, qux eos bi> 
fariatn fccabit. 

Csr. Hinc in fLiperBcie fphxrse, duo raaxitnorum cir- 
culorum Arcus femicirculis mmores, fpatiiim non com- 
prehendunt, non enim polTunt, nifi in duobus put;<^lis ie- 
micirculo oppoHtis, fibi invicetu occurrere. 

pROP. n. 

iSi hpole CcJTcuU cujufvis AFB^ ducatur ad ejuicen- 
irum reSa CD^ ea adplamm ifiius circuh perpeti- 
dicularis erit. 

TncirculoAFB ducantiir diametri quEvis E F GH; 
Et quoniam in triangulis CDF CDE, func CD DF 
ffqwles 'CD DE, & batis CF aequalis bali CE (pcr 
def.2 ) err[ (per 8, El. t.) angulus C D F = angulo C D E; 
ac proindc uterque reflus erit, fimiliter demonfirabmii^ 

angulos 



Elementa. aj 

angiilos CDG CDH elfc reibs; iinde (per 4. El. 11.) 
erit C D perpendicaiaris ad planuoi circuli A F E. Q^E.D. 

Cor. I. Circuhis niaxiinus dilta; i poio f«o imcrvailo 
Qjiadrantis; nani ob angnlos CDG CDF re^los, erunt 
iplbrum raenrurs, fc. arcus CG CF qnadrantes. 

Cor. 2. Circuli niaximi per polufli aUerius circuli tran- 
{euntes cum ipfo facinni; angnlos reilos; & viciffim, (j 
cum altero circulo faciHnt angulos redos ; iranfibimt pet 
poium slreriiis illius circuli ; uam per redlam DC eos 
traniire necellc eft. 

P R O P. IJi. 
Sipola Adejcribatur maximus circulus ECF, arcut 

CF interceptus tnter AC A F^ eji menfura angtUi 

CAFvelCDF. 

Percoro/. i. pnecedeniis, funi arcus AC AF quadran- 
les, ac proinde angiili ADC ADF funi reAi, quare 
(perdefin. 6. EI. 11 J angulus CDF (cnjus ojenfura c(t 
arciis CF) xqualiselt inclinaponi planorum ACB AFB, 
Kqualts quoqiie angnlo Splixrico C A F vel Q B F. Q.E.D, 

Cor. i. Si arcus A C AF fuui Quadranies, erit A 
polus circuli per piinftaC&F tranreuntis, eft cnim AD 
ad planum FDC normalis, (pcr 4. Ei. 11.) 

Car. 2. Anguli ad verticem lunt iqualcs, uierqueenim 
tR. iqualis inclinationicircolorum. Item anguii quifunt 
deince^s funt xquales duo,bus rei^tis, 

P R P. IV. 
Triaagttla erunt «qualia Si congrua.^ jiduo latera habe- 
ant duobus lateribus lequaiiay & angulos teqaaltbtu 
lateribus comprebenfos etiam aquaks. 

P R O P. IV. 
Item Trtangula erunt lequaiia & congrua, Ji /atus cum 
angulis adjacentibus tn una triangulo ft aquale ia- 
teri cnm angalis adjacentibus in altero triangulo. 
B4 PROP 



a4 Tkigonometrije Sph-eric* 

P R O P. VI. 
Triau^ttla eqtuiatera fmt etiam aquiaHgtda. 

P R O P. VII. 
In Triangnlif Ifojcelibuj^ anguli adbajimfunt aquaki. 

P R P. VIII. 

Si anguli ad bapm fuerint aqaalesj erit Trian- 

gulum Ifofcekt. 

Eodem tnodo demonftraacur qiiingue propoOtiones prz' 
cedences ut in iriangulis planis. 

P R O P. IX. 
^ualihet duo trianguH latera reli^u»Junt majora. 

Nam arcus circuli maximi, inter diio quselibet in fuper- 
Rcie fphxrc pun^a, efl via brevitOma. 

P R d R X: 

^odlibet trianguli latus 
minus efifemtcirculo. 

Sp Prodncanuir iraoguli 
A3C latera AC AB, do- 
oec conveniunt in D, erit 
arcus ACD (cmicirculuSy 
qui major cH quam A C. 

P R O P. XI. 
Trianguli laterajunt circula minora. 

Eft enim D B + D C major quam B C, ( pcr prop. 9.) 
& utrinqueaddendo B A + A C, erii D B A + D C A,hoc 
tft.circulusmajorquam A B + B C + AC, quae fantiria 
Jatera trianguli A B C. 




P R O P. 



W' Int 
W Fiat a 



Elemekta. 



P R O P. XII. 

In triangulo ABC, major ar^uJus A majeri 

lateri [ubtenditttr. 



i'^. 



I 



Fiat angulus B A D = angulo 
B, & crit A D = B D (per 8. hu- 
jus) undc BDC = DA + DC, 
& hi arcus oiajores funt qiiam 
AC, elt iuque lacus BC, quod 
fubtendjt angulum BAC, roajus 
qmm AC, quod fLibtendit anguliim B. 

P R O P. XIII. 
In qmlibet triangulo ABC, fi fumma Crurum AB 
BCjitmajor aqualis vel minor femicirculo% inter- 
nus angulus ad bajim AC erit major aqualit aut 
minor externe & oppojito B CD, ideoque fumma an- 
gulorum A (3 ACB major erit^ aut tequalis, aut 
minor duobus reUis. 

Vide Fig. Trop. lo. 

SitprimE> A B + BC = fcmicirculo = A D, erit BC 
= B D ; & anguli B C D & D asqualeSj {pcr 7 hujus) un- 
de & angiilns B C D erit = angulo A, 

Sit fccundb A B -f B C majorcs cjuam A B D, erii B C 
major quam B D ; unde & angulus D, hoc dt angulus A) 
major erit angulo B C D- (per 12. hujus) Similiter onen- 
detur, fi AB-j- BC fint fimul minores lemicirculo, Ibre 
angulum A minorem angulo BCD. & qiioniam.anguli 
E C D & B C A funt — duobus redlis ; ii angulus A Gt 
major B C D, erit A & B C A majores duobus re6lis. Si A 
iit = BCD erit A & BCA aequalcs duobus reais. Si 
vero A fit minor quam B C D, crunt A & B C A minores 
duobus rc6tis. Q^E. D. 



PROP. 



Jtf TrIGONOMETRI^ SPH£RIC-e 

P R O P. XIV. 
In qmlibet triangulo GHD, laterum poH^ di^ii ai- 
culit maximis, conftituunt ahud triangulum AAiN, 
quod fuppkmentum eji trianguli G HD ; nempe la- 
teraJSX XM ^ N M erunt fuppiementa ad jt- 
micirculos arcuum qui funt menjurie an^lorm 
Dfi^H. ^in etiam menjurtc anguiorum MjX,Nt 
erunt fuppiementa ad femicircuiosy laterum tS H 
GD& HD. 

Polis G, H, D, defcribamur inaximi circuli X C AM 
TMNO XKBN. Et quia Geft poiuscirculi XCAM, 
erit GM— Quadraiiti, (per cor. 
i.prop. 2.) & ob H poli)ni cir 
ct)li T M O, erit HM qnoque 
Qiiadrans; Qiiare (per corol. i. 
4^ prop. }. ) ent M poios circiili 
GH. Siiuiliter qiiia D cft poljs 
^ circuli X B N, & H poius circuli 
TMN, erunt arcus D N HN 
Quadrantes; ac proinde (ptrcor. 
M ■ I. prop, 5.) N erii poltis circuli 
HD. Et eadem ratione, ob GX DX quadrantes, erit X 
poiiis circuii G D. Hilce prxmillis. 

Quoniam clt NK = Qiiadranti, (cor. i. prop. 1.) &■ 
XB = Qualranii, erunt NK + XB lioc cft NX-H 
KB := duobus Quadrantibus inv reniicirculo; adeoqu« 
cfl NX rupplemcDtum arcus K B feu meiifurx ar^vlt 
HDG ad lciiiicn-cuhim. Simiiiter quia elt iVl C = Qiia- 
clr.inii, &XA = Qundr<tnti; eruni M C.-f X A, hoc clt, 
X M -|- AC= tiuobui quadraniibus leu lenTicircuEo, & 
proinde X M eft lu pplcinenuim arcus A C qui eft men- 
lora anguli HGD. Quiaetiam, ob M 0, NT Qua- ' 
dranies, erunt M 0-f NT = OT + NM r= femicircu- • 
1(1. itaqnc cft N M iupplemeniuin ad femieirciilum arcus 
. O T fcu mciiliinr anguli G HD. Q E. D, 

Prsterei ' 




E L E M E J? T A. ^7 

prjEtirea quia DK HT funt quadrantes, crunt DK 
4-HT feu KT-|-HD seqiiales dnobus quadrautibus, 
leu femicircuio. Elt ergo K T, feu menfura anguli 
X N M. fupplenKntum lateris H D ad fcmicircujum. Nec 
dillimili meihodo olteiidetur O C menfijram anguli XMN 
efle fupplemeniuni lateris G H. Et B A menfurara anguli 
X elTe fupplementLim lateris G D. Q. E. D. 

P R O P. XV. 
7rimgulaaquiangttta Junt etiam aquilatera. 
Natn corum fuppiemehta funtxqnilatera, (per r4.hu- 
jus) ci^o & xquiangub, quare & tpla funi xquilatera, per 
prop. 14., pariem fecundaro. 

P R O P. XVI. 

Triaf^uU tres angulifmt majores duohus reSttj 

^ minoresjex reUis. 

Fide Fig. Trop. 14. 

N«m ires menfura: angulorurn G, H, D, una cum tri- 
bus lateribus trianguii X N M faciunt ires femicirculos, 
(per 14. huJHs) fed tria iaiera trianguli XNM minora 
Junt duobus fertiicirculis, (per ir. hujusj quare tres mcn- 
furs angulorum G H D majores funt lemicircuio, & pro- 
inde anguli G H D majores erunt duobus reflis. 

Propofitionis fccunda pars patet, nam in quolibet tri- 
angulo, cxterni & interni anguli fimul tantum faciunt 
iex rcdtos, unde mterni funt minores quam fex refli. 

P R O P. XVII. 
Sih pmBa J^guodcirculi jiFBE potus noa efi, in 
circumferenttam cadant areus maximorum circuto- 
rum 7{A 1{B Hfx 7^^, maximus efi l^^Jy qui 
per ejus potum Cincedit ; reliquus vero mimmui.fa- 
teriprout a maximo rtcedunt minoresjunt-, faciunt- 

que 



r B. I G ONOMl 

Bue cumpriore circulo AfB angttlum obtufumtx 
parte maximi arcas. 

rtde Fig. 9rop. i. 

Q^it C eft polns circuli A FB, erunt CD & huic pa- 
ralleU RS perpendiculares ad planuio AFB; Dudis aa* 
tcmSA SG SV; crit (per/. El. 3.) SA major qaanr 
SG, & SGmajor quam SV. unde in TrianguUs reaan- 
gulis planis RSA RSG RSV, erunj RSq+SAq 
ieu K Aq majora quam RSq + SGq feu RGq,& pro- 
inde RA major crit RG; & arcus R A major arcu RG. 
Simiiiter erunt RSq-|-SGq feu RGq majora quim 
RSq + SVq feuRVq; & proinde R G major RV,& 
arcus R G major arcu R V. 

xtio. £{t angulus RGA major angulo CGAqui rci 
£tu9 eft, (per corol prop. ;.] Be angu^us RV>A major 
angulo CVA qui quoque reilus eft, quare anguh R G A 
R V A funi obiiifi. 

P R O P. XVIII. 
7» triatigulo reBatigulo ad A^ crura angulum rcBum 
conUnentia funt sjufdem ^eSlionis cum augults op- 
po/tisj hoc efl^ficruTafim majora aut mtnora ^- 
drantibur, anguli Hlis oppofiti erunt majores ata mt- 
nores reUis ar^ulis: Vt^e Ftg.prop. prtma. 

Nam fi AC fit Quadrans, C erit polus circuli A FB, 
& anguli A G C vel A V C erunt ttOx. Si crus A R Dt 
majiTs quadrante, erit angulus A G R raajor re£lo (per 17. 
hiijus.] Si crus fic roinus quadranfe ui A X, angulus 
AGX eruminor reito. 

P R O P. XIX. 

Si duo crura triangtdi reUangitli {(S coHfequmttr «- 

gidi) fint ejufdem affeUienis., id efl, utrumque vtl 

majtis 



M 
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majtij veimims ^uadrante, bypoteaufa erit tnintu 
quadrante. 

Fide Fig.Vrop. 1. 
In triangHb A R V vel B R V, fii F polus cruris A R, 
& eritRF quadrans, qui major eft quatn RV(peri7. 
hujui,) 

P R O P. XX. 

Sifat diverfx tv^eBioniiy typotenufa erit 

major ^iuadnmte. j! 

Nam in triangulo A R G, efl R G maior quam R F \ 

ni efl quadrans. 1 

p R o P. xxr. j 

i Hypotenufa fit major vel mnor quadrante, crura 
aaguli reUij ideoque (S anguli oppojitifunt ejufdem 
aut diverfa affeSionit. 

Hxc propoGtio efl priorum converfa \ & facile ce 
iifclem lequitur. | 

p R o p. xxir. 1 

Inquovis trianffilo AB C, fi angult B& C ad bafim 
funt ejujdem cffeUionis\ perpen- a 1 

dicularis AV cadet intra tri- /""Av '1 

m^ulum ; fifint diverfa effeUio- /^ \\ 

I w/, perpendieukiris cadet exPraoL^ p^ 

I trian^um. C 

I In primo cafu fi pcrpendicularis 
non cadai intra, cadat extra triaugu- 
luiD, (ut in fig, 2. ) Tum in iriangu- 
lo ABP, elt AP ejufdem afftaionis g*^ 
cum angulo B; & Cmiliter in trian- P 

gulo ACP, dt AP ejufdem afie£lionis cum aagolo 
ACPj eigo.cum ABC& ACP fum ejufdema^io- 
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nts, erunt angnli ABC & ACB diverfx aficilioiiiir 

guod eft concra hypoiheGm. 

Iii lafc Cafu fi perpendicularis nnn cadat cxtra, cadji 
jmra, (in fig. i) Et in iriangulo ABP, eft angulus B 
ejufdero atfeitionis cum crure A P, &_fimiliier in iriaa- 
gulo ACP eft angulus C ejulclem afrcitionis cum AP, 
undc anguli B & C funt ejulclem a&dionis, quod dtcoo* 
tta hypotheCra 

LP R O P. XXIIT. 
/0 Trian^is BJC BHE reBangulis ad A&H> 
fi idm fiterit angulus aciUas B ad bajim BJvel 
B Hy Stnus hypotemfarum erunt JmAus armn 
perpendictdarium propertionales. 



1 



B 




Nam rtOx C D E F perpendiculariter infiftMtet ei* 
dem plano funt paraUelae. Iiem F R D P radio P 
pcrpendiculares, funt quoque paraltela: ; unde & pU* 
na triangulorura E F R C D P funi parallela (pcr ij. Et 
][.) Quare & CP £R hornm planorum communeS 
feitiona 
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fe^iones cum plano per BE CO tranfeunte parallel» 
cruiii (per 16. El. 11.) Trjangnla igitiir CDP EFR 
sqniangula ctiinc. Quare C P IJnus Hypotenufie B C ell 
ad CD finum arciis perpendicularis CA; ut ER finus 
liypoicnulie BE cftadEF linum arcus perpendicular» 
E H. Q. E, D. 

PROP. XXIV. 
Jifriem pofitis, A^H^ jinui liafiumj iangenti6us lA 
G H arcaumpBrpendlcalariumj JtmtpropertiQnales. 

Nata fimiliter ut in pracedente propoGtioue, oflendc- 
tur iriangula Q A I KHG cf?e sequianguk; undc Q A: 
AI::KH:HG. 

p R o p, xxy. 

/n Trimgulo ABC re^angulo aii A. IJt cojinus m^ 
li B exifientij ad Bajim B A ad finum anguli verti~ 
ealis ACSi ita cojinut arcus perpendicularis ad 

-. ^tUum. 

TraptTatio. Prodiicantur latera BA BC CA ita ut 
B£ BF CI CH lim Qnadrantes, poiis B&Cducan- 
tur ctrculi niaximi E F DG j 

I H G. & erunt anguii ad .».•• 

E,F,r &Hreai. Quare D y'* \ 

tftpoIusBA E (percor,2pr. «••* 
a hujusj & G polus IFCB, 
erit etiam A E — comple- 
mento arcus BA. Item FE 
menfura anguli B=:GD,& 
D F eoruni complciiien- 
tum. crit quoque BC= F I 
=inenfurse anguH G,& C F •» 

eoruui coniplemenium, Item eft C A = H D, & DC iitri- 
ufque complementum. Hifcc prKmilfis, in triangulis H I C 
DCF leilangulis ad I & F & habeotibus eundeni an- 

gulum 
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gulum C acuturo, ob B A minorem quadrante, erit SjD Fi 
S,HI::S,DC:S,HC id eft, cofinus anguli B cft adfr 
num 3LDffiii verticalis B C A ut cofiaiis C A ad Radium. 
Q. E. D. 

P R O P. XXVI. 

Cofims bafis : eejin. Hypatenufx : ; J^: coS per- 

pendtcularis. 

Nam in Triangulis A E D C F D rc^angulis ad E & 

F; habeniibus eundem angulum Dacutum : ob A E qut 

drantcminorcm,eftS,EA:S,CF::S, DA: S,DC. (i. 

E.D. 

p R o p. xxvir. 

S,BaJiot:I{^::Tjperpendicularij: T/mguU 



NaminTrianguIisBAC BEF reiSanguIis adA&E 
& habentibus eundem angulum B acuium, ob A C mino- 
Tcm quadrante, S, B A : S,B E : : T, A C : T, E F. Q. E.D. 

P R O P. XXV iir. 

CoSy Mgtili verticalis : i^: : T, perpendieulari» : 

T, Hypotenufie. 

In Triangulis G I F G H D reaangulis ad I & H, & 
habentibuseundem angutum G acutum, ob H D minorem 
H C fta quadrante, ^eft S, G H :S,G 1 : : T, H D : T, IF. 

P R O P. XXK. 

«^ Hypotemfte : 1{j. : Syperpendicularis : 
Sjonguli adhajim. 

In Triangulis praecedentibus, eft S, IF:S, G F::'S. 
HD:S,GD. ■ 



ElemEmta. 



PROP. XXX. 

' 7^4ius : coS. Hypotenupe : : T^anguli verticalu : 
coi^anguli ad hafim. 

In Triangulis HIC DFC reiSanguIis ad t & F, & 
habentibus ciindem angulum C acutum, ob D F minoreai 
qiiadrance, Eft S, C I : S, C F : : T. H I : T, D F. hoc eft, 
R : coS, B C : : Tang, C : coT,anguli B. 

Propoliiiones fcx prscedcnies ad omnes cafus triangU' 
iDriiro reflangiilorum reiblvendos fiilKciunc, fequuntur 
illi numero fedeciro cnm fuis analogiis ex hilce dedu^is. 



D«Jap«rer'Jii«r.J l 


, AC & B 
' C 


jK:co5,CA::S,C;coS,Bejui 
fdem fpeciei cura C A. 


perij- 
inverfe 


AC& C 

*C 


|coS,CA:R::coS,B:S,Cam 

fbigui. 


peri;- 


BCtC A C|S,C:coS,B:: R :coS,CA ejul 
^ |den) Ipecici ciim ang. B, 


per xs 
& i8 


BA CA 

4 


BC R:coS,BA::coS,AC:coSBC 
Si BA AC fuenni ejurdetn af 
fedlionis nec Quadrantes, eri 
B C minor quadrantc ; li diverfk 
lerit BC quadrante major. 


per 2£ 
& 19 
10 


BA,SC 
t 


A C coS, B A : K ; : coS,B C : coS,C A. 
jsi B C fic major aui minor ^ua- 
|dranic, B A & C A crunt cjuf 
[dem aut diverfie atFcdionis, fed 
datur B A cjutque Species, ergo. 


per iS 
& 2t 


BA CAB 
\ 1 


S,BA:R::T,CA:T,B cjul- 
dem afte<5lioQis ciim laterc oppo- 
fito CA. 


l\V 


,pB, 


AC 


R:S,BA::T,B:T,AC, ejuf 
iem fpeciei cum B< | 


pcr27 
8ti8 



IL 



r 
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ASC B 



fA 



-5 



re~AC 



B : R : : T, C A : S, B A amlpci 27 
biglii. 



cBc:( 



R:coS,C::T,BCiT,CA. SiperaS 
BC lii major aut minor qua- & il 
drante, anguli C & B funt ejur 
dem aut divtrfx afFe6lioniSj qua - 
re data f pecieang. Bdabicur A C 



roS, C : R^ : T,A C : T,BC.pro- 
ut aag. C & A C fucrint eju^ 
deiaaut diverfxafTedionis, BC 
'erit minor aut major quadrante. 



pcr 18, 
ip, 20 



_ B C : R : : T,C A : coS,C Siper 28 
B C fuerit majorAuc minorQua-lii 
drante, C A & B A & proinde 
anguli C & B eiDnt eiufclem aut 
divcrfx aSe^ionis, fed datur fpe- 
cies C A, ergo dabitur fpecies an- 
' gi-li C 



C^ ACiR:S,BC::S,B:8,ACejuidem per 19 
Irpccicj cuni B. '& 18 



C B B C SrB7s.A C : : R : S, B C ambigui . gcrap 



ClfCB S,BC:R::S,AC:S,Bejufdemper2p 
I fpeciei cnm C A- |_ 



B-5" 



BC 



T,C:R : : coT, B ; coS, B C. pTo- pcr jo 
ut anguIiB&Cejufdemaut di-;ipzo 
verfa alTeitionis fuerint, ericBC, 
minor aut major guadrante. 



R:coS,BC::T,C:coT,B.pro-per jo 
m BC faerit tninor aut majorak 
quadrdtite ; angeli C& B eruni 
ejufdem aul divei^fx aBe£tionis. 
Sed datur fpecies anguli C. quafc 
dabitcnr fpecies anguli B. 



El E MENT A. if I 

!De Refolutione Triangulorum Re&an- \ 
guhrum Spkiericorum, per quinqus ^ 
partes circulares. 

PErpenfis Analogiis, quibus Triangula Sphsrica Re- 
^bngiih Iblvuniur, Dotainus Neperus, nobilis ilk \ 
Logariihmoruni Inveator, duas excogiuvii Regulas ine<- '< 
niori3 facile retinendas, quarum ope omncs fedccim c^ '\ 
fus refolvi polUint ; Nam cum in hifce triangulis, prsetec { 
angulum rei^lum, iini tria latera & duo anguli, laKrz \ 
angulura re£lum comprehendentia, hypoienufa aiitem P 
& reliquof um anguloriim complementa, vocavit Neperm \ 
paries circalares. Et ciim daix funt daz qusJibei partcs, i 
& quxriiur Tercia, Harum trium uoa, qux dicitur pars J 
met/ia, vel adjacec duobus reliquis parubus, qux itaque { 
\oc3DtuT extremte aJjacentes ■, vel neutri adjacec, io qup 
cafu, dicuniur extrema: oppojitte\ Sic li compleiHQntua] 
anguli B ponatur pars media, Crus ^ 

AB & complementum Hypotenfu- .■f\ 

fe B C funt parces cxtremE adja- 
centes; Ac complementum anguli„^ 
C, & latus A C funt exiremse op- 
polira*. Item poGto complemenio 
hypoEcnufje BC parie media, complementa aQguloruoi 
B & C funt extrcmx adjacentes; & AB AC crura 
funt exiremx oppolitx. Sic etiam pofito crure A B parte > 
media, complemenium anguli £, & A C funi extremx ad- 
jacenies; Nam aogulus r^us A non intercipit adjacea- 
iiam, quia non elt pars circularis. At eidem parti medix 
complemcntum anguli C & complementum nypoienufz 
BC funt extremx oppoGtx. Hifce prsemiirts. 
REGULA PRIMA. 






Triar^ulo I^Uangulo Spharico^ JifBangulum fub 
Jifidio & finu partit medie, iequak efi reSat^alo 
fu& Ttmentibuf partium Adjacetitium. 

C z REGULA 
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REGULA SECUN D A. 

Ji^Uafiffilumfubradio(3finttpartis mediee, aqualtt^ 
reUanguloJub cofinubus partium oppqfitarum. 

Utriufque Reguijc tres funt.cafus. Nam pars rosia 
vel poteft etle comptementum angnli B vel C, vel con- 
plementiim hypotennfffi B C ; vel denique nnuin ex cru- 
ribusfcil. AB vel AG 

Cafus 1- Sit coniplemen- 1 

tum angiili C pars media. ,.•'■*""• 

Et erunt A C & comple- ,•'' . 

mentum hypotenula: B C 
extremae adjaccntes. Per pr. 
28. Eftuicofinusanguli ver- 
ticalis C ad Radium, Iia 
Tangens C A ad Tangen- 
tem Hypoienuf» pC. per- 
mutando erit coS. C: T, CA 
; : R : T, B C. fcd ut notum 

eft, R:T,BC::coT, BC:R. quare coS, C: T, AC: : 
coT, B C : R ; Unde R x coS, C = T, A C coT, BC. 

Eidcm coraplcnicnio anguli C prti mediE, cxtremz 
oppofiis funt complemeniiim arguli B & A B, & f pcr 
prop. ly.) coSinus anguli C e(t ad (inum aogiili C D F uc 
coSinus D F ad Raduim, eft vero Sinus C D F = S, A E 
= coS,BA,&coS,DF = S,EF = S,ang. B. undecrit 
coS,C : coS, B A : ; S, B : R. & R »c coS, D = coS. B A x 
S,B hoc cft, Radiiis du<5tus in finum partis medix, xqita- 
tur reftangulo fub cofinubus exirentarum oppofitarum. 

Cafuii. Sit complementum hypotenufa: BCparsme- 
dia, & complementa angtilomm B & C eruni extrein» 
adjacentcs. In triangulo DCF (per prop.zn.) Eft S, CF: 
R ■ : T, D F : T, C, unde pcrmucando S, C F : T, D F ; : 
(R:T,C::)coT,C: R. eft aiucm S,CF=r coS,BC86 
T, D F = coT,B. quare elt R x co S,B C = coT,C x coT,B. 
hoc efl, Radius du^us in (inum partis medtE acquatur 
produfto 




ft hoc efl, 



J 




Byroduflo ex Tangentibus partiiiiD adjacentium extreiaa- 

Eidem parti mediK, fcil. complemento BC, adfumex- 
trems oppoGtEe A B A C, & (per prop. i6.) eft coS, B A : 
coS, B C : : R : coS, A C. quarc erit R x coS, B C = coS, 
B A X coS, A C. 

Caf. i, Sit dcniqiie AB pars media, & erunt compk- 
mentum anguli B & A C extrema: adjaceiites, ( & per pr. 
27.) S, AB:R::T,CA:TB. unde critS, AB:T,CA 
:: ( R:T,B ; : ) coT, B: R. adeoque erit R * S, A B=T,C A 
X coT, B. 

Prxterea parti medi» A B, coirtplememum B C, & com- 
pleraenium dnguli C func cxtremx oppo(itx; & in triaa- 
gulo G H D ( per prop. ly. ) Eft coS, D : S, D G H : : 
coS,GH:R. eft verocoS,D = coS,A Ii = S,AB, S:S,G 
'= S, I F = S, B C. Item ell coS, G H =S, H I = S, C 
quare erit S, A B : S, BC ; : S, C : R. & hinc R x S, A B = 
S,BCxS,C. 

Itaque in omni cafi), rei^angulum fub radio & finu 
partis medix sequale erit lam re^angulo fub coGnubus ex- 
icematum oppofitarum, qtiam re^angulofub tangeatibus 
extrcraarum adjacentium. Et proinde fi sequationcs lUx 
refolvantnr in Analogias ( per 16. Elem. (5. ) ope regula 
Proportionis, partes ignotx innotelcent. £1 G pars qua:- 
fita (ic media, pnmus Anatogise lerminus erii Radius, le- 
cundum & tertium occupant iocum tangenies vel cofinus 
paritum extremarum. Si vero quxratur extremarum una, 
Aiialogia incipi dcbet cum altera, atque Radius (inulque 
partismedix, in mediis ponantuc locis, ut quactum lene- 
at pars quxfiia. 



IN Triangulis Sphiricis obiiquangulis B C D, demilla 
arcu perpendiculari A C, ab angulo C in bafim B D, 
( produ^lam fi opus fueiii,) ui diio nani Triangula BAC 
DAC reftangula; eorum ope refolvi polTuni pterique 
cafus Triangutorum obliquangulorum. 



Cj 



PROP. 
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PROP. XXXI. 
l'o/rtur angulorum B & D ad bafim B D, Jimbm ai> 
^ulorum verticalium BCA DCA funt proporti^- 
nales. 

c 





NamcoS,ang. B: S,BC A : : (coS,C A :R ::)coS,D: 
Sj D C A (per ly. hujiis.) 

PROP. XXXII. 

0>finu$ laitrum BC D C funt proportienales 

eofmtbus bajmm B A DA. 

E(lenirocoS,BC:coS,BA::(coS,CA:R::)coS,DC-. 

ooS, D A. (pcr ztf hujus.) 

PROP. XXXIII. 
Sims hafium B A D A, futu in reciproca proportione 

tar^entium ai^dorum B^ D ad Bafim B D. 

Quia per 27. hujus eft, S, B A : R : : T, A C : T, anguH 
B. iKtti per eandem, invcrft R : S, D A :r T, arg. D : 
T, AC, crit eXEquo ia perturbata radone (pcnj.EI.y.) 
S, B A : S, D A : : T, ang. D : T, ang. B. 

PROP. XXXIV. 

Tafigentes laterum BC D Cfunt in reeiproca proportio' 

ne eofinmm angulorum verticalium B CA-, D CA. 

Qiiia 
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H Qiiia per 28. hujiis permutaudo, Efl 
P T,BC: R ;:T,CA:coS.BCA 

■ & per eandem R ; coS,D C A : T,D C : T, C A 

quare ex icquo in perturbata ratione di. 

T,BC:coS,DCA::T,DC:coS.BCA. 

PROP XXXV. 
Siniu laterum BCD Cfiauhiu attffderam oppofiarwt 

B!i D funt proportimahi. 
Quia pcr ip hnjus S, BC:R:: S.CA: S, ang. Bi 
& per eandem inverfe R:S, DC:: S,ang,D:S,C A 
erit t\ xquo in perturbata ratione S, B C : Sj D C ; : S, D: 

PROP. XXXVI. 
/n Triangulo quovis Spbarico ABC^ CF^jfEvsl 
FM^AEy reSangulum ftAfimbm erurum BCBA 
efi adradii quadratumy ut ILfeu lA—LAdif- 
ferentia finuum verforum Bafit AC, ^ differentix 
crurum AM, ad G NJmtm verfum anfftti B, 
N 
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BN quadraDtcs; & PN e(t menfura anguli B; eodem 
polo B per C dcfcribatiir arculus ruJDor C F M ; hotam 
circulorum plana rtilaerunt plano BON, (peri. h.) 
& PG CH ptrpendiculares m idem planiim, cadcnt in 
cpmmunes ftaiones ON FM puta in G & H. docaiui 
HI perpendjcnbris ad AO, & pianum per CH HI 
pcrpendiculare erit plano AOB, unde A I perpendicu- 
laris ad HI, erit perpendicnlaris ad reiSlam C J, (perdcf. 
4, EI. II.) efl itaque A I (inus verfus arcus A C, & A L 
finus verfus arcus AM = BM — BA = BC— BA.Tri- 
angula llbfcelia CFM PON funt xqniangula ob 
MF NO itemCF POparalleias (per ifi. E|. ii.)cibi- 
re demiflis pcrpendicnlis C H P G in latera F M O N, ii- 
militcr divifaeruntTrianguIa; & erit FM; ON::MH: 
G N. Itemque ob triangnla AOE DIH DLM iqui- 
angula erit A E:AO::IL:MH 

ato(lenruraeft,eHe FM:ON::MH:GN qnaretrit 
■AExFMadAO)(ONutILxMH. adMHxGNfcu 
ut I L ad GN- hoc eft reflanaiTlum fitb (inubus cruruni 
eft ad quadraium Radii ut dittereniia (inuum verlbrum 
baiis & differenti* crurum BC B A ad finnni verfum an- 
guli B. Q^E. D. 

PROP. XXXVII. 
Vifferentia Sinuum verforum ^ontm arcuum du8a m 
dimidiumradii^a- ^ 



qualii e(i reUangulo 
Jub finu jemtjum- 
mte i3 finufemidif- 
ferentix eorundem 
arcuum. 

Sinc duo arcLis BE 
BF, quorum diftercn- 
tia EF (ic bifedta in 
D, & eric BD fcmi- 
iumma arcnuin , & 
FD (emidifierentia. 




I 
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Efi; G E = I L diSerenUK finuum verforuni arcuuiD B E 
B F ; Iiem eft F O finus femidifFcrentise arcuum. Ob «qui- 
anguU triangnla CDK FEG; erii DK :G E: :(CD: 
FE::)iCD:^FE. Unde eft DK.1JFE feu DKx 
FO— GEx^CD^ ILx^CD. Q. E. D. 

pROP. xxxvm. 

Sinut verfat cujufva arcusy daSas in dimidium I^iij 
(squahs ejl qaadrato finus di- ^ 
midii eiufdem arcus. 

Tnangula CBM DEB funt^" 
SEqiiiangula ob angulos ad M & E 
redtos & angulum ad B commu 
nem. Qitare efl E B : B D : : B M : 
BCerit itaque EBxBC^BMx 
BD & EBx,iBCr=BM)(|BD 
= BMq, Q, £, D. 

PROP. XXXIX. 

In quolihet Triangulo AB C^ cujus crura angulum B 

contineniia fint B C AB^ i^ bafis A C lundem an- 

gulum fubtendati fi capiatur AM arcus — d^e- 

rentia crurum = 5 C — AB. erit 'E^Etangulum fuh 

finuhm crttrum BC B A ad quadratum J^adii ut 

A C I A M 

J^Bangulum fub finu areus — (S finu arcus 

■ ~ - — ad ^adratamfinua dimidii angali S. 
Vide Fig. 'Prap. ^6. bujus. 

Qiioniam eft reftangulum fiib finiihus crurum AB BC 
Fad quadraium radii, ut I L ad finnm verfum anguli B 
I vcl ut ^ Rx I L ad j R duiluin in finum vcrfiim anguli B 
l(perprop. 36. hujiis) Eft autem 3 R xl L = re£langulo 

fub 



r 



I 
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fah fiiuibus arcuDm 



AC+A M & A C — A M 



(petpr- 



yj. hujus.) Itetn eft j R du6lus in finum verfuiD aoguli B 
xquatis Qiudraio finus diiniclii anguli B. Q^srecritfi^ 
&agulutnrubfioubuicruruni,adR3dii.quadratum,utHe- 

, ^,r ^ AC + AM&AC-AM 

aanBulum fub fiaubus arcuuro - — ■ — 

a 2 

ad Quadratum finus dimidii aoguli B. Q. E. O. 



St^amiur daodecim Cafus Trian^ukrum Sfiite' 
ricoram obliquangulorum. 



| Datis. .Qusr . 



Aag. 

&Ba 



Ang. 
B,C, 
Sclate 
reBC, 



L 



Ang. 
C. 



:oS,BC:R:;T,B:coT,bCAtpcrjo' 
hujus.) ItemcoS,B:S,BC A: :coS,D; 
S,DCA(per 51. hujus.) Horuro aDgu- 
lorum BC A DC A fiinimj, U perpea' 
dicularis cadat inira trianguium, vel 
diHerentia, fi extra cadat ; erii = B C D. 
Nuin perpendicularis cadac intra vei 
extra, cognofcitur ex affeiHooeangu- 
loruin B & D (per 22. hujus) fjuod fe- 
mel monuifle fuiSciat. 



BCCDJBOT^ 

laieri- 

btis& 

B. 



Ftde Fig.Trop.ix. 



i:oS,BC:R::T,B;coT,BCA(perjo. 
hujus) &S,BCA:S,DCA::coS,B: 
coS,D(per jiihujus.) SiBCAfitoii- 
nor B C D, anguius D crit ejufdcm af- 
feftionis cutn angulo B. Sin B C A iit 
major B C D, anguli 6 & D erunt af' 
feilionis diverfa per converfam pr. %%. 



R : coS, B : : T, B C : T, B A. (peraS.bu- 
jiis) &coS,BC;coS,BA::coS,DC: 
coS,DA(per 31. hujos.)horumBADA 
fumma vel diSerenua, prout per^a- 
dicularis cadit incra, vet extra Trian- 
[julum, cA xqualts fiD;quod cpgnofci 
ncquit nifi cogniu flt ipecies alteriut 
anguli D. Dads 
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1 


Datis. Qiiir. iFiat. 


BCDB 


CD 


R : coS, B ; : T, B C : T,B A (pet i8.h»- 




lateri- 


latiis. 


it:s.)EtcoS,BA:coS,BC;:coS,DA: 




biis& 




coS, DC. ( per 32. h. ) Prout D A fimi- 




■* ang. B 




lis eft aut ADitnilis C A vel ang. BDC. 
erit DC minor aut raajor Quadrantc 






BDlI- 


(per ip & 10 hujus.) 
K:coS,B:;T,BC;T,BA ( pcr 28. 


~B, D, 




ani^ & 


lus. 


hnjos.) EtT,D:TB:;S,BA;S,DA 




f BCla- 




[pcr 3 j. hujus) qoorum B A D A fum- 




tere. 




ma vcIdifftrentia = BD. 




"BCliB 


Ang. 


R : coS, B FT t;B CrT, B A.(per iS^hu- 




taicri- 


D. 


|ns.)EtS,DA:S,BA;;T,B;T,D(p<;t . 




5 bu5& 




jj. hujus.) Prout BD minor ell auc 


- 


ang. B. 




major quaro B A, angulus D fimilis aut , 
dillimilis erit angulo B. (per 22. hojus.) 


-BCDC 


Ang. 


coS,BC:K:;coT,B:T,BCA Cpec \ 




latcri- 


C 


jc.h.)EtT,DC;T.BC::coS,BCA: 




biis & 




coS, D C A (per j^. hujtis.) AtiRulorunl 
BCA DCA furama aut ditferentia. 




7 aog. B. 










proot perpendicularis cadit intra vel 








extra triangolum, cft xtjualis angulo 
BCD. 




B, C. 'DC 


coS,BC:R:;coT,B:T,BOA(pcrjo. 




atig. &laiu5. 


hoios. ItcmcoS,DCA;coS,BCA: 




BCk 




r,BC:T,DC(pctj4.h.) Siangoliis 




terc. 




D C A fimilis iit angulo B ( hoc eft, « 






A D fit fimilis C A ) erit DC minor 








quadrante. Si anguli DCA & B-fint 








dilfimiks, erit D C (joadrante major. 


- 






quod fequitur (cx pr. 18 19 & 10 h.) 


BCDCD.ang 


S,CD:S,B::S,BC;S,D qiil ambl- 


s 


la,.& 


guos cft. An^Iogia lequitur (ex prop- 


- 


ang. B. 
B D 


jy. hujos, ) 


DC S,D:S,BC::S,B:S,DC quoii latoi 


I 


sang. &I ■ latnbiguum eft. ' ' ' • 1 




BCIat. ! 


DatJs. 1 


^^hh 
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(Datis.JQuaer. 



Sph.eriC£ 



AB BCAng. 
CA o-B. 
mnibus 
lateri- 
bus vi- 
JeM- 



Re^tanguliim fiib dnubus criirum&E( 
BC:quadratuin Radii : : reflangulumfuii 
^ ^ AC-fAM AC — AM: 
(inubusarcuum 

Z 2 

Quadrato linus | ang. B. per prop. jfi. 



GHDGD 

Dmni- latus. 

bus. 

»ng. 



f^ide fiig. prop. 14. 
In Triangulo X N M, Eft M N com. 
plemcntum angiili G H D ad ftmicir- 
culum. XM complementum anguIiG 
& X N complementum angiili D & 
angulus X compleraentum eft: iaierii 
GD ad femicirculum. Qiure muuus 
angulis in latera, & lateribus in angi- 
los; eadem eft operatio qux efl ia ci- 
fu II bujus, cum arcus & eorum cum- 
pleiuenti ad femicirculos habeant eof- 
dem Onus. 



D E 

Natura & Arithmetica 
LOGARITHMORUM 

' P R ^ F A T I O. 

INgetis aUm cQmpendium accepit iSMatheJis,primo cbA- 
railerum Indicorum, deinde FraEiionam decimaiiunt 
mtroJuflione ; mn mims lamen at/jamenti ex Ijh 

garilbmiSf ^uam ex utroque mvento, ei accejjit : ^uorurrt 
fuiJem ufutfif per omves difctpbnas maihematicas latiffi- 
me pattntem, ^uis iis Budiis vel leviter itnbutus igmrafi 
Horum ope numen fere mmenfi ^ alias plane intra- 
^abiles fine uUo ticdio m (trdinem cegunlur : prafentif- 

Jimum horum auxilium ubi^ue conjpicitur, Jive curfum 
navis dirigat Natita, Jive curvarutn alliorum indolem in- 
veHiget Geomelra, five ftellarum loca exqutrat j4/ireno- 
mus, ftve alia natune ph^nometta explicet Tbyficus, fi- 
ve demum pecunite ex ufuris incrementum computet Num-_ 
mattts. 

Agumento, in quo verfatur bic libeBus, iUuflranda 
mn defuerutit vtri tn re xjMatbematica primarii. Sedet- 
rum »lii omnem iUias ambitum comptexi, doliiffiml iUi 
quidem, fed magiflris Jblum fcripferunt : alii ad Tjronum 
capiumfe accommodanlei, certas quafdatHy eaf^ue magis 
Qbvias Logarithmoram proprietates felegeranl , intimam 
(orttm naturam non aperaerunt. Slgpd igitur adbuc defi- 
derari videbatur, mibi in mimo erat fupplere hoc tra&a' 
tu, ^uiitt id pracipue coUimat, ut LngarithmQrumfcien- 
tia iis , yui ultra Arifhmetica fpeciof<£ ^ Geometria 
elemtnta non proeejferunty penilus aliquando pateat. 

Mirahik 
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JHirahik Lt^aritbmorum Imientum Nepero Scoto 
Mercheftonii Baroni dtbetuTi qut primus camnm Ls- 
garitbmorutn Jefcripjit, conftrux^t, ^ eJidit, Edinbmji 
Anm 161+. Hunc Jiatim omnes Afatbematiciy ejaimt' 
ittatemjafpicienteit grati arnpuerunt- E.t cum Je aka 
fere ommkus prxclarts /nventis plures canteneiimt Gentti, 
omnes tamen Neperum Logarithmorum autborem agin- 
fcunt, y« tatilt inventigloriafolus fme cemulo fruitur. 

Aiam dtinde ma.gis cmtmdam LngariibTHorum fir- 
mam Neperus excogitavit, ^ committmato conjiho f««»i 
2)omino Henrico Briggio, Gesmettia m Acndemia 0»^. 
oieaG Trofejfore, hunc focmm opcnsfibi aJjunxit, ut Lt- 
garitbmos in meborem formam redaBos compkret. Std^ 
Nepero demorino, totum fuad refiabat onus m Br^- 
um devolutum efi, ^m magno labore, ^ famma qus pA- 
hhal ingenii Jubtilitatey canmem Logaritbmicum Jecta- , 
dum Hcvam tliam fwemam compojun, pro viginii prima 
rtttmeroTum cbiHadibus {feuab i uffue ad 20000 ) aliif- 
^ue undecim ah 90000 ufijue ad loiooo, pro furbiis 
ommbtts ntmeris, fupputavit Logarttbmos (fuatuorJecem 
^ararum locts conflantes. Hic canon ed/tus eft LoDdini 
anno 1614. 

Eundem Cansnem iterato edidit Gouda apud Baaroj 
anno 1 628. Adrianns Viacq, fupplelis, ut docuerat Brig- 
gins, chthadibus tntermeJtts prtat omijfis ; fed brevini- 
btts ufus efi Logarithmts, utpcle j«f ad decem tanlum 
ftguratum loca continuantur . 

Cbmputavit etiam Briggias Logaritbmos Sinuum ^ 
Tangentium, pro Jingutis Gradihus graJuumfue centeji' 
tnis, ad i^ figurarum taca, piibus adjunxil finus Tangen- 
tes ^fecanles veros fea naturales, fuos prias ad totidem 
/oca fitppalaverat. Lsgarithmi finuttm (fj" Tangentium 
dicuntur Jinas j^ Tangentes jiritificiales. ipft vero /inus 
6* Tangentes, nattfrales vocantur. Has Tabulas fimui 
cam Traffafu de Tabu/arum conjjruffione ^ uju, po/t 
mertem Briggii, fiib nomine Trigonomerrias Britannicx 
edidit Henricus Gelibnnd Lotidini ^no ttf J3- 

Foji iHud temfus, plitribas in hcis Tshularam cempen- 

di» 
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Ji» preJiere. In quihus finm langentej^ eorumque Z*- 
^arii/bmi, tantum conjiant feptem mtarum Jxis, ^ nu^ 
merorum Logarilhmi exhibentur tanium pro numeris ai 
I uffue ati loooo, quipro pkrifyue cajilus fufficere pof- 
Junt. 

Harum Tahuiarum difpofitio ea mihi vnlelur eptima^ 
^uam primus excegitavil Nathaniel Koe Anglus Sui&I- 
cietifls, quamfue, quihufdam in meiiui mutatis, Jefoitur 
Sherwinus in Tahu/is fuis JHaihemaiicis Londini ^no 
170J e^itis, in ^uibus babeniur Logarilhmi Numerorum 
omnium ab unitate uffue aJ loi 000 feptem f^urarum no- 
tis conjfantes, Logantbmorum ijuoque aifferentitepartefqiK 
proportionales atifcrihuntur, quarum ope Logaritimi nm- 
merorum ufque ad looooooo faciie baberi pofiunt : ;««• 
tenus /cil. hi Logaritbmi feptem tantum J^ttrarum nottt 
exprimantur. Vraterea in itjdem proflant Snus Tan.' 
gentes ^ Secanles, cum eorum Logarithmis (^ differem- 
tiis pro quotibet gradu ^ minuto ^adrantis, cum oMt 
guihufdnm fahulis Mathefl Traffiea inferwentibus. 



CAPUT 



m De orti 

f 1 dine 
V/ Aru 

qaaai qux ij 
rum binariuQ 



(48) 

C A P U T r. 

De ortu ^ natura Logaritfomorum. 



. UetDadmDdLim jn Geotnetrla, linearum magain- 
n dines nutnens Ixpe deHnJiincur ; ita quoque m 
Aiithmeuca victdim expedit, ut niinieTi aliquaoili 
■^ per lineus e>:ponancur, adumendo (cil. liDeami' 
qaata qux ipla unitaceni reprxfeniet, ejus dupla nuB 
rum binariutn, tripla ternarium, dimidia fra^tionem ^, 
itadeinceps, exponet. Hacraiione quorundam dudki 
rum GeneGs & proprieiates melius concipiunturj di 
ufque in animo vcrjaniur, quam per abltra^os nuiwr 
Ecri poflit. 

Hinc fi quxlibec linea a in feipfam ducatur, ,( F/£. i. 
qua exindc prodic quantitas a\ non sftimanda eft n 
quam duarum ditnenfiQnum, five uc Qitadratum Geon 
tricum cnjus lacus elt linea a, (ed iiiiqiiam linea qvx l 
tercia proportionalis linex pro uniiate alfumpca:, & Iin< 
a. Sic eiiam li n* per a multipliceiiir, qux prodic a\ nc 
erit irium dimeniionum quancitas, feu cubus Geomcti 
cus, led linea qux efl: quanus icrminus ia progrcflioi 
Gcomecrica cujiis prinius cerminus cli i,|ccundtis4. Na; 
termini i « a' «* «* a' a^ «' &c, funt in coniinua ra- 
tione t ad d : & indices terminis aflixi oflendunt locum 
feu diflantiam, quam quifque lerminus ab unitate obci- 
net. V. gr. a' cft in quinco loco ab unicate, a' in fexto fcu 
fexies magis difbns ab unicaie quam a leu a\ qui immo'; 
diaie lequitur unitaiem. 

Si inier lerminos i £c <i inferacur medius proportioaa- 
lis qui cfl </«, ejus index erit ^, nam ejus diflancia ab 
unicace cric fcmiflls diftancis a ab unitace, adcoque pro 
^ a fcribi poteft a^. Ec fi inter a & a' inlcratur mediua 
proportionalts, ejus index crit i\ feu j, nam ejus diflaa- 
tia erit fefquialiera diftsntiic ipfius a ab unitate. 
Si inicr 1 & d mlcrantur duo mcdii proportionales; 
honjin 




I t>E LoGARITHMIS. 49 

horum pritnuseft radix cubica ipGui n, cujus index debet 
efle i Kaffl lerminus ille diitat ab uniuic teniSl tantum 
parte diftaatix iplius a, adeo<juc radix cubica fcribi de- 

bet per a\ Hinc Indcx ipGus Uniiatis elt o, naoi unitag 
non diHat ^ feipsi 

Eadem feries quantitatum Geometrice proportionalium 
continuari poien: ucrmque, tam defcendeado verfus C- 
niHram, quamafccndcado verfus dextram; termiai eniai 

iiiii ,,..0 /- 

— j «'«'«'«' &c. lunt oftincs in ea- 

a' «* «' 4" « 

dem progrellione Geofficcrica. Adeoque cum dillantia 
iplius a ab unitate fit verfus dextram & poGiiva feu ^- i, 
diftaaita xqualts ia coacrariam partem, lcil. dillantia ler- 

miai — erit negativa fcu — r, qui crii index lermini — 

pro quo itaque fcribi poteft a — ', Similiier in termioo 
a *, indcx — 2 oltendit terminum in lecundo loco ali 
uniiate verfus liniflriun tocari, idemqne valec terminai 

a—' ac — :. Item a—^ eft idem ac — . Indices cnio] hi 

ar a' 

negativi oftenduat tcrmiuos ad quos pertinent, ia parten 
d^jcedere contrariam ei, t^ui ab unttace progrcdiuntur 
termini, quorum indicec funt poOttvi. Hifce prxmilEs. 
Si fuper linea AN utrinque iadefinite exiens4, (/5^. 
2.) capiancur AC C£ EG Gl I L dcxirorfum. Iteni 
AT rn &c, finiftrorfum, omaes inier fe xquales : Sc ad 
pundla nrACEGIL erigantur fnper A N pct- 
pendiculares reils n z r^ AB CD EF GH IK LM 
qux lint omnes cootinue proportionaies , numerofquc 
reprefenteni, quorum AB fit unicas. Linese AC AE 
AG AI.AL— Ar— An diftantias numerorum ab 
uniute refpedive exponent, fivc locum & ordinem queni 
quifque numerus in ierie Geometrtcc proporiionaliun) 
obtinet, prout ab untcate diftat. In AG cum fit tnpla 
rc^ A C, eric ntuftprus G H in tertio ab unitate loco, 
n modo CD fit in primo, fic LM crii ia quiato loco 
civiiruAL=:;AC. 

O Quod 
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Quod G proportionalium extremitaces SaBDFH 
KM reftis lineisjuDgantiir; figuraznLM fii polygo- 
num plunbus auc paucioribus conlbns iaceribus, pcoiu 
plurea aut pauciores in progrcffione futrjnt lermini. 

Si partes A C C E EG G I I L bifecentur m punais 
c e g i i & rurfus exciteniur perpendiculares f V ef 
gbik im, tjusc Cnc mediic proporrjonaics intcr A B CD, 
CD EF, EF GH, GH IK, IK LM, nova oriaur 
proportionaiitim ieries, cujus tcrmini incipiendoab eoqui 
proxime fequitur uniuiem duplo plures lunt, quaoi io 
prima kix, & terminorum differentix minores fiunc, pro> 
piufque ad racioneni gequaiicatis acceduni lermint, quan 
prius ; (]uin ecianf in liac nova ferie, re^t^e A L A C dl- 
{bintias terminorum LM CDab unitace exponenc, /ciL 
cum A L decies major fii quam A c\ erii L M decimus fertei 
terminus ab unitaie, & ob A f triplo majoreni quam A c, 
erit c/~tenius feriei terminus, modo c k (it pnniiis: & 
inter A B & eftiuai duo medii proporcionales, inier AB 
vcro & LM erunt novem termini medti proportionales. 

Qiiod fi linearum extremitates B .^ D / F -6 H &c- re- 
8l\s jungancur, fiei novum polygonum, pluribus qui- 
dem, at brevioribus conftans laieribus. 

Si rurliis diflancix Ac cC Ce ifE&c, bifecari coD> 
cipiancur, & inter binos quofqui: lerroiuos, ad raedias iUu 
diuancias inlert intelligancur raedii proporcionaies, alia no- 
va orietur proportionalium feries, [ercninos ab unitaie du* 
plo plures continens quam prior. Terminorum vero difft- 
rentiie minores erunt \ junflifque terminorum extremiiati- 
bus, numerus laterum polygoni augetur fecundum no» 
merum terminorum, minora autem eruni latera, ob di> 
minutas lerminorum \ feinvicem diftaniias. 

Quin ia Iiac nova ferie, diflanciK A L A C &c. deter- 
niinabuntterminorumprdines feu locos, ncmpe li fic AL 
quintuplo major quam AC; fiique CD quartus ab uni* 
tate feriei lerminus: eril LM iftius feriei terminus ri- 
Celimus ab unitaie. 

Si lic continuo inter binos guofque terminos ioferaih 
tui nicdii proporiionalcs, fiec tandem numerus teiiniao' 

runi 
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vui» feriei, ricut & Uterum potygoni roajor (juolibet dato 
liiinieroreuinfinitus;laieravcro(]Dgulamagnitudinedimi- 
lOuta fient quavis iiik rei^i linel minora ; Adeoque muta- 
])itur polygonum in figuram cLirvilineam. Nam qua^lifaetfi- 
i^ra curvilinea conGdcrari poieft, lanquam polygonum cu- 
jus lacera funt numero infinita, & magnitudine mininia. 

Curva fic dercrjpta dicitur Logaritbmica, in qua fi nu- 
tneri per rc^as ad axem AN normaliter inliflenteSi re- 
welententur ; porcio Axis inter numerum quemtibet, & 
:Unitatcm intercepta, oHendu locum feu ordinem Quem 
jpumerus ille obtinct in ferie Geometrice proportionaliuoi, 
1c xqualibus intervaUis ab invicero diltantium. Verbi 
Taiia, li A L lit quiniuplo roajoT quam A C, fintque ab 
Vaiiate ad LM mille termini continue proportionaleSj 
Tunt ab unitate ad C D ducenti lermini eJLifdem ieriei, 
bu eritCD lerminus fcriei ducenielimus ab unitate; & 

Kuicunquc fupponatur numerus lerminorum ab AB ad 
.M,erit iftius numeri parsquinia numcrus lerminorumab 
ABadCD. 
Curva Logariihroica poteft etiam concipi duobus mo- 

K'bus defcribi, quorum unus xquabilis efl, alter vero ia 
ata quadam raiionc acceleraiur, vel retardatur: v, gr. 
$. reila AB fupcr A N uniformiter inccdat adeo ut ter- 
ininus ejus A squalibus lemporibus xqualia fpatia de- 
lcribat, inierea tamen ita crefcat AB, ut xqualibus etiani 
temporibus incremenia capiat, qux fint toti lincK cre- 
fcenii proportionalia, hoc eft fi AB progrediendo incd', 
augeaiur parte fui oJ,&. hinc xquali teropore quando in 
C 5 pervenerit, augeatur timili parte T)p, qux fii ad Jc 
ut incrementum Jo ad AB, fimititer, dum xquati tem- 
pore zAef pervenerit, crefcat parte f^, quac fit ad D C 
ut J>p ad dc feu ut Jo ad A B, id efl, in acquatibus tera- 
poribus increroenta fa£la Gnt icropcr totis proportionaiia. 
Vel (i linea AB regrediendo in contrariaro panero, iii 
confianti raiione minuatur, iia ui, dum scqualia fpatia AT 
rn pertranfii, decremenia patiaiur ab — ra ra — n^ 
qux Gai ipCs AB .r^ proportionalia. Linex ttc cfefcea- 
aut decrefceatis terininus Logariihmicaiti defcnbet. 
D a Kaoi 
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KaiD cuin fit A B : 1/0 : : ^c : D ^ : : D C .* fq erit coinpo- 
nendo AB:(/c::<^ir:DC::DC:/(?& ita deincepi 

Per hos duos tnoius, unuoi lcil. «equabilem, jlicriim 
proporcionaliter acceleraium aut retardatum, ip(e i\Iw- 
raj Lo^arithmoruRi ongineni expofuit. Logarithmuii 
linuscuiulque arcus vocavit, Numerum qui auampitxi- 
me ^finit lineam quA' ^qualiter crevif, mlerea Jum^- 
nas toliui Imea proportionaiiter tn fimm r//um t&crevil. 

Ex hac LogariihmiCK defcriptione conitai, nDraeroi 
omnes in xqualibus diflannis, efle conijnue propoiiio- 
nales. Quin etiam patei, quod li iini quatoor Duaxri 
AB CD IK LMiales, uidiftantta inter prtmuin&l^ 
cundum Gt xquatts diftiiniix inier lertiiim & quanoO^, 
qualifcunque lii diftantia fecundi ^ renio, crunc iUio»> 
ineri proportionaic». Nam quia dillantiK AC I L fnBt 
xquales, erit AB ad incrementum D j uc I K ad ino^ 
mentum MT; undc componendo AB:DC::IK;ML, 
Et viciflim, fi quatuor nunjen (int proporiionales, tlii 
diftantu ioter primum &lecundiim, xqualis dinantixiB> 
ter tercium & quarium. 

Diftantia inter duos qnoHibet numerus, dicitor Log»- 
rithmusrationis iflorumoumerorum, & mecitur non qai- 
dem iplam raiionem, fed numeriim lerminorum in dza 
ferie Geometrice proporrionalium progredientitini ab uno 
numeroad alterum, definiiquc numerum raiionum zqux* 
lium, quarum compoljiione cHiciuir numerorum ratio. 

Si diflaniia inter duos quorvis numeros fit dupla di- 
flamix inier atios diios numcros; Raiio duorum priorum 
nnmerorum erit duplicaca raiinnis pDflerioium. Sit eniol 
diftantia IL inier ntimeros IK LM dupla difbntis 
A c qux efl inter numeros A B f «', bifeiSa I L in / ob 
Af = 1 /=/L, erit ratio IK ad /m jequalis rationi AB 
ad c </, adeoque ratio 1 K ad L M qux eft duplicau r>< 
tionis I K ad /m, (per Jefin. 10. £7. ^.) erit ctiam dupl^ 
cata rationis A B ad t </. 

Similiter G difbntia EL Gt tripla dlftantiaE AC; eiic 
Ratio £F ad LM triplicaia rationis A B ad C D. Nam 
ob diftiiniiam trjplam, triplo plures crunt proportionaki 

ib 
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ib EF ad LM quam funt ejurd^m raiiotiis termiai ab 
A B ad C D. at »111 ratio E F ad L M, quam ratio A B 
ad C D, componitiir cx raMonibus aeqttalibus incermcdijs, 
(per s- ^efin. EU (S.) Adcociiie ratio E F ad L M ex .triplo 
pluribus rationibus compoliia, Triplicaia erit rationis A B 
ad C D. Similitcr fi fii G L dilhmia quadrupla dtltantix 
Ar, erit raiio GH ad'LM Quadruplicata rationis AB 
ad cd. & iia dcinccps. 

Numcri cujiiUibet Logariihraus, cft Logariihmus ra- 
tionis Unitatis ad ipftim nuroeruro, vel eft diftantia in- 
ter unitatcm & iilum numerum, Logarithmi iiaque ex* 
ponunt dlgnitatcm, lt>cum, fcu ordincro, quem quifque 
Qumerus obtinet ab unitate in fcrie Geomeirice propor- 
tionalium. Verhi gratia fjab uniiatead numerum ioGqi 
proportionales numeri to 000 ooo hoc eft li lit numc- 
rus 10 in loco 10000000™°; per compuiaiionero inve* 
nietur, eflc in eadem lerie ab uniiate ufquead % propor- 
tionales lerminos numero j 010 300, hoc cfl: numerus 
binarius ftabii in loco ; oiojoo""*. Similiter ab unitate 
iifque ad j, inwenicntur lermini proportionales 4. y^x 
it ;, qui numerus dcfinit locum numeri lernarii, Nameri 
10 000000, 5 010300, ^-jTiaij. eruni Logarithmi nu- 
inerorum 10, 1, & j. 

Si primus fcriei lerminus ab unitate dicatur/, erit fe- 
cundus termmus f^, tertius y^, &c. cumque ponitur nu- 
inerus denanus feriei lerminus 10 100 000"»", erit 

■& jta dcinceps. 

Omnes itaquc numeri erunt poteftaies aliquiE illius nti- 
irncri, qut efl ab uniuce prioius. £t poteftatum indices 
funi numerorum Logarithmi. 

Cum Logarithmi ^nt diftantix numerorum ab tuiiiatCt 
ut fuperius otienfum cft. Erii Logarithmus ipGus unita- 
tis o, nam unitas noa difbtt \ leipfa. Ac fra^tionuin 
Logarithmi funt oegativi feu infra nihil defcendentes, ht 
enim in contrariaoi difcedunt parcem \ adeoque (i Qumeri 
ab uniiate proporiionaliter crefcentes habeant Logariih- 
~ pofitivos, fcu Ggno -|- aSedos, NaiQcri ab unitate 
D 3 limiiiter 
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[iiniliter decrercemes, feu frafiiones habebunc Logiritii* 
mos negativos, feu figno — affeflos. Qyod verotD eft 
quando Logartihmi xaimantur per ditUntias numeronmi 
ab uuitaie. 

At li initium capiunt Logarithmi non ab unitateiii* 
tegrali, fed ab unitate qux cll in loco aliqtio fradtionuD 

decinalium, verbi eraiia i tra^ione : laoc 

1 ooooo ooooo 
omnes frai^iones hac majores habebunt Logaritbroos po- 
fitivos, reliqu£ minores, obtinebunt Logarithmos nc^i- 
tivos, fed de hac re plura po(Ua diceniur. 

Cum in numeris continue proportionaltbus DC EF 
GH IK &c. diflanciic CE EG G I &c. lint arqua- 
les, erunc hortim numerorum logarithmi A C AE AG 
AX &c. xquidifrerences, feu Logarichmorum diHerenttz 
erunt xqualcs. Kumeiorum itaque proporiionalium Lor 
garithmi funtomnes in progrellione Arnhnietica. Atque 
Einc oritur vulgaris illa Logarithmorum defloitio, vix. 
Logarichmi func numeri qui proporcionalitius adjun<£li| 
xguales fervanc ditierentias. 

In prima quam Niperus edidit Logarithmorum fpecie» 
pofuic terminorum proporiionaliitm ab unitate primuoi) 
tancum ab unitacc diflare, quantum ip(e terminus umta- 
lem fuperabac. h. e. Si i»» fic primiis feriei cerminus ab 
itsicate AB, ejus Logarithmum feu diltantiam An vel 
"By squalem eUe voluit ipfi ly, feu incremento numcri 
fupra uniiatem, uc fi vy lic i, ooooooi, ejus Logsrith- 
mum A n ponebat o, ooooooi, & hinc computatione fa- 
£tk Numeros Denarius (eu lo erit ijoijSjo"' feriei tcr- 
minus, qui icaque numerus efl Logaruhmus denarii in 
hac Logarichmorum fbrma, & exprtmit ejus difUniiam 
ab unitate in parcibus quarum vy vel A ;; ell una. 

Ac hxcpoliiio omninoarbitfaria fuic, potell enim di- 
flantia primi termini, ad ipfius exceflum fupra unitatcai, 
datam quanivis habere proporeionem, & pro varia iUa 
raiione, qux pro arbicrio fupponi poceii, elle incer vy 
& B/j iDcrememum primi rcripini fupra uoicacan & ejui^ 

deoi 
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dtm ab iiniute diftanciadi, diver& provenient Logarith- 
rnorum lormx. 

Pnmam hanc Logarithmoriim fpeciem in aliam raagis 
commodam poUea miuavit Nepera.*, in qua ppruit nii- 
menim denariiim non dle ajoij-Syo"^'" fcriei termi. 
nuni, fed [crminum i ooooooo"""", mcjue hac Logarith- 
morum forma, primum incrementum vj erit ad didan- 
tiam Bj' vet An, ut unicas lcu A B ad fra£lionem deci- 
malem, o, m<^i.^o-^, quEc uaque exponet Longitudinem 
fubtangentis A T. !n Fig- 4.". 

Poft moitem Neperi, vir lijmmus Dominus Henricus 
Br/ggias, immenfb labore, Logarithmorum Tabolas ad 
hanc formam conftruxit & edidit. In hilce tabulis cum 
logarirhmus denarii feu e]i]s difbniia ab unitaie ponatur 
I, 0000000, fintque i, 10, 100, looo, loooo &c. conti- 
nne propor(iona[es,erunt xqnidifhntes. Quare numeri lOO 
Logarithmus erit z, 0000000. millenarii j, 0000000 & 
numeri loooo Logariihmus tiet 4, 0000000 & ita dein- 
ceps. 

Hrnc Logariihmi omnium niimerorum inicr i & 10 
incipere dtbcnt per o, feii debet efle o in primo loco ver- 
fus iiniltram, funi enim minores quam Logariihmns nu- 
meri 10 cujiis inicium eft unitas; & Logaciihmi nuroero- 
rum inter jo & 100 unitate incipinot, funt enim majo- 
res quam i. 0000000 & minores quam 2. ooooooo. Item 
Logarithmi numeroruni incer ipo & 1000 binario inci- 
piunt, fiint enim ma|ores quam logariihmus numeri 100, 
quem incipit 2, & minores logariihmo numeri 1000 qui 
incipit per j ; eodem modo oUendeiur in Logariihmis nu- 
meroriim inter 1000 & loooo, primam figuram verdis 
finiltram deberc etle j; & in Logarithmis numerornm ab 
loooo ufque ad loocoo prima verfus finiHram (igura 
erit 4, & ita deinceps. 

Prima cujufque loearithmi figun verfus finiltram di- 
citur chara£teriltica leuindex; quia ollendil aliiflimum 
feu remoiillimum locum numeri i loco uniiatum. v, gn 
Si index logarithmi fit i, numeri refpondentis alcilfimus 
lcu ranoiiflimus yerfus finiftram ab animt locus, cric 

locus 
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locns decadum. Si index z, remotiflima ttumeri refpoa- 
dentis figura erit ia fecLiiido ab unltatiim loco, hoc eft eric 
centenarioium aliquis. £i index Logarithmi j denouc 
aUiflimatn numeri fui Bguram eOt: in tertio ab uaitaiuni 
loco, & inier millcnarios locarl. 

Logarithmi niimcrorum omuium qui funt in progtef 
(ione decupla ant fubdecupb, charaacrifticis ieu indici- 
bus fuis tantum diffi^rum ; m reliqujs ooinibus iocis, iif- 
dem Icribuntur notis, v. gr. Loganthmi numeroruin 17, 
170, i^/oo, 17000. nam cum Gt i id 17, ut 10 ad 170, 
ut 100 ad 1700, ut 1000 ad 17000; diilantix inter i Se 
i7i inter 10 & 170, inter 100 & 1700, inter 1000 & 
17000 crunt omnes Kquales, ideoque cum difbatia in- 
ter I & 17 feu Loganthmus numerj 17 flc i. 2J044S9 
erit logarithmus numeri 170 = z. 2.J04.489, & Logarith- 
mus numeri 1700 erit j. 2J044SP ob numeri 100 Lo- 
carithinHm = 1. 0000000, & fimiliier ob numeri 1000 
IjOgarithmum = j. 0000000 Logartihmus numeri 17000 
erii 4. 1304485». 

Sic eiiam numeri 6748. 674, 8. 67, 48. 6, 748. 0,6748, 
0, 067^8. funt continue proporiionaies lcil. in raiione 
10 ad r, eorum itaqiic i fe 
6748I 3,8ifli7j-i invicem diflantiac arquales e- 
6 7 4)8 a,8i9i7j-i runt diftantiE feu Logarith- 
67,48 i,82sii7jri mo nunien 10, feu arquale» 
6,748 0,8191751 1,0000000. cjuare cum Lc»- 

0,11748 — t,82pi7ji garithmus numeri 6748 fit 

0,0 6 7 4 8 1 — 2,8191 7f t 3, 81917^1, rehquorum lo- 

garithmi eruot ut in margine. 

In duobus ultimis logarithmis, Indices lantum funi ne- 
gativi, rcliquis figuris pofitivis maneniibus, adcoque cura 
reliquE figurje addenda funt, fubtrahendi erum indices, 
& vice ver(a. 
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C A P U T II. 

7)e Logarithmorum ^ithmetka uhi 
numeri funt integri^ vel integri cum 
decimatibm at^un^is. 

QUoniam in multiplicatione, unitas cfl ad mitltiplica- 
torem ut multipljcandus ad produ^ttim, diftaniia 
inter Unitaiem &. muItiplicaEoreni xqualis erit difbnttx 
inter multipiicandum & prodtiftum; li itaque numeruS 
GH pcr numerum EF efict niultiplicandiis, diltaniia 
inter G H & produi^um dcbet ellc xqualis diflaniix A E, 
fcu Logarithma multiplicatoris, Ii itaque capiatur G L 
xqualis A E, erit numerus L M produi^tus, hoc eft, ft ad 
AG logarithmum mitliiplicandi addaiur AE Logarith- 
mus mnliiplicatoris, fumma ent logariihmus p^odui^i. 

In Divtfione Unitas efl ad divifbrem, tii quoius ad 
dividcndum ; adeoque difhniia inier diviforem & uni- 
taiem xqQatiseni difbntiae inter divtdendum & quotum. 
Sic fi LM per EF etfet dividendus, erit diflaniia EA 
squafis didantis inicr LM & quotum, adeoque fi capia- 
tur L G cequalis E A, ad G erit quotus. Hoc eft, fi ab A L 
logarithmo Dividendi, auferatur G L fcu A E Logarith- 
mus diviforis, reitabit A G Logarithmus quoiientb. 

I, Aique hinc adeo, quaccunque operaiiones in communi 
ATithmetica perficiuniur miilciplicando aui dividendo ou- 
Beros majores, ex omnes faciliiis mulco, & cxpedJtius (i- 
ianx, pcr additionem aut fubduffionem Logarithmorum. 
Sit excmpli gratia numeriis 7j8p raultiplicandus per 
67S1 addendo Logarithmos ut in 
margine viderc cfl, habetur Loga- Log. J. 8801845 
riihmus produdli, cujus index 7 mon- Log. 3. Sip^yjji 
flrateflein prodiidtofeptem locosprx- Log: "7. TOoojSy 
ter unitatum Iocuid ; & quxrendo in 
tabulis Logarithmum hunc, vel pcoxime xqualem, in- 

Tcnio 
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Tcnio numerum refpondentera mmorero produdo effe 
ji2^8ooo 8c niimerum produtSlo raajorcm elTe fii^^ooo^ 
quin capiendo dit^reniias adjundas, & partes propor- 
■ionales; invenio noias ante-penuUimim & penultimsn] 
elTe 87, in uliimo autem (eii in unitatum loco, DcccfTa- 
jioerii j, ob fepues novem= 6j adeoque verus produ- 
ftuserit jiz-SS/j. Si index Logarithmi ellci 8 vcl 9, 
ttliiraa vel penultima nota: obiioeri non potrunt ex la- 
bulis ubi Logarithrai uncum conftat -, tigurarum loeis 
prscter charaiiterilticam, adeotjuc ubi opus cib, Tabula 
{/hcfuia»a!, in quibus Logarithmi funt omnes decem no- 
taruni; vel Br/ggiamc, in quibus Logarithmi foni quj- 
tuordecim, adeuud^ erum. 

Si nunierus ■785-96 dividendos fit 
Log. 4. 8PJ4004. per 1-78, fubdrahendo Logarithmum 
Log. 1 . 15.440448 diviforJs ex Logarithmo dividendi 
ixg. ». 4.513556 habetur Logaruhmus quorientis, cui 
Logarithmo refpondct, Numerns 281 
»■719 qui itaque erit quotiens. 

Cum unitas, nunierus quilibet adumprus, ejus quadra- 
tas, cubus, Biquadratus, &c. fint coniinue proporiiona* 
ics, eorum \ lemvicem diflantix xquales erunt. Mani- 
fdtum luqiie c(t Quadrati diltantiam ab unicate, dupiam 
cfle dillancix radicis ab eadem: diltantiam cubi tripiam 
diliantis radicis fiix, Biquadrati diltantiam ede diftaniir 
radicis fux ab unitate quadrupUm &c. Adeoque fl du- 
plicetur logarithmus numeri, dabitur logariihmus Qua- 
drati; fiTnplicctur, logarithrauscubi; fl quadruplicetor, 
prodii Logarithmus Biquadrati. Et vice verfa fi Loga- 
rithrous nuraeri alicujus bifccciur, habebitur Logaruh- 
iDus Radicis quadrata ejufdem nuracri; Quin & cjuf 
dem logarithmi tertia pars erit logarithmus Radicis Cu- 
bica: ; & pars quaria Logarithmus Radicis biquadraiicz, & 
ita deinceps. 

Hinc Radicum omnium extrafliones faciUime perfici- 
«niur, fecando Logariihmuro in tot paries, quol iunt 
unitates in indice potcftatis. Sic ut liabeatur Radix qua- 
duia numeri j-, ejus Logarithmi capiatur pars diroi- 

di» 
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dia o. 34P48J0, erit hsec Logaruhmus radicis quadraac 
Dunieri j-, feii Logarithmus numeri V y, cui refpondctnu- 
nerus 2, 23i$0($ quam proxime. 

C A P U T III. 

De zAriihmeiica Logariihmorum, uU 

fiumeri funt Fra6tiones, 

Vtde Fig. 3. 

QUotielconque Fradtioncs per Logarithmos traflan- 
. dx fuerinc, ad viianduoi laborem addendi unam Lo* 
garithmi partcm, & fubducendi alteram, cxpeditutLo- 
gariihmi incipiant non ab uniiate miegrali, fed ab imi- 
late, qux fit in decimo vel centeGmo loco fraflionum de- 

ciroalium, v. gr. pone PO clle & Log»- 

I 00000 00000 
riihmos ab ejus loco incipere. Hxc tradlio deciesmagis 
diftabit ab unitate verfus linidram, tjuam numerus 10 ab 
eadem diflat verfnsdcxtram, funt enim Decem termini pro- 
poriionaks in ratione 10 ad i ab unitaie ufque ad PO. 
Adeoque (i A B lit unitas, cjus Loganihmiis in hac fuppo- 
fiiione non crit o, (cd erii O A = io. 0000000, Nam di- 
fbniia denarii ab uniiaie elt i. 0000000, unde didantia 
numeri 10 i POerit 11,0000000. Itcm diilamianu- 
meri 100 i PO, feu ejiis Logarithmus i P O incipiens, 
crit 12' 000 0000 & numeri 1000 Logarithmus (cu di- 
(laotia i P O erit i j . 000 0000 ; atque hac ratione Lo- 
gariihmorum omnium indices augencur numero 10. & 
Fraaiones quarum indices fuerunt — i, aut — 2, aut — j 
&c. fiunt p, 8, aut 7&C, 

Ai fi Logariihmi jncipiunt k loco Fradtionis cujus nu- 
inerator c(l unitas; denominator unitas centura cyphris 
adje£lis ( quod faciendum efl quoties frailiones occurrunt 
minores quam PO} illa Fra^lio ceniies plus dillabit ab 
unitaie quam 10 ab ea diftat, adeoque Uniutis Logaiitli- 
mus habebit Indiccm too. Numeri Denarii Logariih- 
mus Indicem habebit loi. Ec numeri centenarii Loga- 

riihmo 
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ridiiiiocongruet Index loi, &)Udetacepsfndice$oiDnea 
auf>cntur numero loo. 

Fnilionum oiDnium qux fuiu maiores PO ( ^ quo ini- 
tiaoi' ducitur ) Logsriihnii erunt poiitivi. Ec cum nnmc- 
ri, lo, I, {j, ^, issst &c. funt in continua progrellioDe 
Geom<;tricJ, acqualiter i feinviceni dilhbunc, & eorum 
proind« Logaruhmi erunt Kquidiffcrcntes ; Adeoquc cum 
Ejsgjndimuii denarii (ic it. ooooooo, & unitacis Logi- 
lithmus Ht 10. ooooood erii Logarithmus fraii(onis \,=i 
j>, ooooooo; & fra£lionis J35 Logarithmus eric 8, 0000000; 
& fimiliicr index Logarithmi numeri |^ erit -j. Qiiio eii- 
am cadcm racione fi index Logarithmicus Unicaiis ftt 100 
& denarii loi, Erit index Logirithmi Fraflionis |,, 
5»9, &Fraftioais ^55 Index Logarithmi erit 98; & Fra- 
'^ionis ^ index Logjrithmicus cm 97 6:c. Hi indices 
o(teadunc in quo loco ab unitaie priini fra£ltonis figura 
quac cyphra non (ic, ponenda fueriu v. gr. Si index fit 4 
ejus diiiereniu ab itidice unicatis quK eft 10 fcil 6 oltea< 
nit primimdecimjlisHguram BgniHcacivam eile m 6"> ab 
unilate loco-, crgo quinque cyphrse verfus Gnidram ci 
prxponendx funt. Ita Ij Uoitacis index Hc 100 8c fraiSli- 
Dnis index fic 80, eric prima ejus tigura in viceltmo ab 
oaicaris loco Jeu 19 cyphr,e prxponendc crunc. 

Sit jam Fraiflio G H per fraiShonem DC multiplicanda. 
Quia unitas clt ad mulciplicaiorem uc mulciplicandus ad 
prodnitum ; erit difbntia incer Unitatem & mulciplicato* 
rem seqiaalis diUamiK iocer multiplicandum &. produ* 
^um. Qiiarc fi capiaiur G I := A C, ad I eric produaw 
1 K. Et proinde li ab OG Logaruhmo multiplicandi, 
aii(t:raiui GI vel AC, reftabit O I Logarichmus produ^i. 
Eft vero AC = A— OC, qua- ablata ab OG, relio. 
qiietur O G + C — O A = I, hoc eft, fi fimitl addao- 
tnr Logafithmi multiplicatoris & multiplicandij & & fuia> 
ma auteratur Logariihraus unitatis (qui femper fcribititr 
per (o aut 700 cum cyphris ) habebiiur logarithmus po- 
dutSi. cx, gr. Sit Fradlio decimalis o,ooij,f per fra^o- 
nem o,ociq8-76 mukiplicantla, pono unitacis indicem Lo» 
ganthmiciim ellc 100, & fra£lioQuti] Logaiichmt eninc 

itt. 
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m in margine, qui addili, & reje^lo Lo- 

garithmo UDitatis, dant Logariihmuoi 9*7, Sfij-fipfSK 

j>rodi]£ti, cujus iadcx 9^ oflendit pnmam (fi, 941^041 

produdli Hguram clTt: in lexio ab unita- pIT 8082001 

tum loco, qumqne iiaque cyphrx prxpo- 

ncndx runt, &. produdtus erit lOOooofi^ipS^» 

In DiviUone, Divifor eft ad unitatem, ut dividendus 
ad quotuni, & proinde dilhnua inier divirorem & uai- 
tatem, xqualis erit diltantise inter dividendum & quotuiD. 
Iiaque G fradlio IK -divideiida eEIct per DC, apienda 
erit I G = C A & locus quoti erit G. Eft vero C A = 
OA — OCqua: ad OI addita fit OA-f 01 — 0C = 
OG. hoc cti fi addaiur Logaritbmus unitatis ad Loga- 
rithmiim dividendi, & h fumma auferatur LogarithinuA 
diviforis, reftabit logarithmus quottentis; fic fi numerua 
CD pcr IK ellet dtvidcDdus, capienda erit diflantiz 
CS = I A, & crit ST quotiens; cujus Logarithmire eft 
OA-t-OC — 01. SitCD = o, 3+-jIK = o,oo4-j8. 
ad togariihmuin iplius C D addaiur Loga- 
riihmus Unitatis, hoc eft ejus Indici pra:- ip, j^^ojijjf 
ponatur i aut 10, & cx co fubducatur "^fi^p+l/S» 
logariihmus djviforis, reftabit Logariih- iT,8<Soi)oitf 
mus quoticncis, cujus index 11 mondrat 
guotientem efJe internumerosquifuntk load ioo.()us(ro 
itaque numerum iDgarithmo rclpondeDtem, quem invenio 
ellc 71 ,yp4- Si trailionis vulgarisver- 
fai gr. l logarithmus dtfiderctur, ad Lo- io,84yo(j8o 
gariihmuni numeri "7 addatur Loganth- o, 90^ 0900 
tnus unitaiis, vet quod idem ell, ejus indici 9 p^icnSb 

{irxponaiur i aut 10 & lubducatur abeo 
ogarithmus danominaioris 8, rcltabtt logaritbmufj fra- 
,&ionis {vel fradtioiiis decimalis ^S-js: 

Ut Fra^ionis cujullibei D C poteltaies habcantccr, Ct- 
piendx funt EC EG GI IL fingulz xquales^.C,& 
£ F erii quadratus, GHCubus, IK biquadiatus iiumert 
I) C, fuai enim ab uniiaie continue proportionalet i. EH 
pneierea AE=iAC=aO A — aOC, unde UEt= 
O A — A E = z O C — O A, boc clt logaiitliaiu s i^iu* 

dnti 
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.:£ra[ur ; Radix lUa trit 
rnonalium inter uniu- 
in [rcs partes xqualeg, 
rsdix quxHta, & (]uonH 

. — G bxc fubduca[ur ab J 

■ C fcil. Logarithmo Ra- 

Sic eiiaov fradionis I K. 

iecando A I in quatuor 
^fl prima irium mediarum 
-:m &Fraflionem. Sic iiatjue 
adix biguadratica Frai^ioail 

-adeoqueOC=OA — 



nunis LM defideretur radix pote- 

. «OA — OA + OL 

' .ogariihmus erit ■ , 

garithmico fradtionis, prxponatur no- 
Ligariihmus fic audtus dividatur per «, 
^ariihmum radicis qux(iix> Sic G qux- 
'.ica frai!itionis| Gve ,; hujus Logariihmo 
-=B — I, quja radix cubica defidcratur, 
\^%9noo cujus numeri triens elt 9, SyjHSytfiE j 
' [famo radicis cubicx fra^ionis | £c congru- 1 
9 nunieiufi ett, 7937 c|ui erit radix quzlt- | 
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que O C Logarithmiis Radicis = O A — A C = , 

Si fradtionis G H radix cubica quxracur ; Radix iUa erit 
prima duaruai mediaruni proportionaliuni inier uni»- 
tem & GH, fccetur itaque AG in tres partes xxjuales, 
quarun] prima lit A C, erit CD radix qitxfica, & quoni- 

am cft A C = J A G = ■ ha:c fubducatur ab 

OA, reftabit^ — ^ — ^ = 0C fcil. Logarithroo Rt- 

dicis cubica: fra61ionis G H. Sic etiatq. fradionis IK 
radix biquadrauca habetur , Jccando A I in quatuor 
partes xquaks. Nam Radix cfl prima triuin mediarum 
proportionalium inier uniiaiem &Fra£tionem. Sit iiaque 
A C = ; A I, & crit C D Radix bi<juadratica Fradioois 

IK. SedeftiAI = ^^^^^adeoqueOC=OA — 



Univcrfaliter fi fraflionis LM defidcrctur radix pote- 
„ . ,. . ^ .. . «OA-OA + OL 
ftatis w, ejus radicis Logariihmus erit ^ 

hoc efl; fi indici Logarithmico fra<^ionis, prxponatur na- 
merus n — i, & logarichmus lic au6tus dividatur per «^ 
quotus dabit Logariihmum radicis quxfiix- Sic fi qox- 
laiur radix cubica frai^tjonis ^ (ive ,; hujus Logariihmo 
praeponatur 2 =« — j, quia radix cubica defidcratur, 
& net 3,9. ^jjSp^oo cujus numeri triens elt 9, S9g<Ss^& 
xqualis Logariihmo radicis cubicx fra^ionis 3 & congru- 
ens Lc^ariihino aumerus eltj 7^37 qui erit radix qua:fi- 
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^ De LOGAKITHMlS. 

C A P U T IV; 

2)f Regula Troportionis feu (LAurea 
Logartthmica. 

DAtis tribus numeris, <]ua. ratione quartus proporiio> 
nalis invenicndus tit, nosdocei proponibnis K^u- 
la; fcil. termini lecundus & tenius in le invicem diitxQ- 
di funt, fic produ^us dtvidendus eft pcr primuFD, qui pro- 
dii quotus, exhibebit quartum terminuni proporitonaUm 
quxfiiuro. At per logariEhmosminorelabore habcbituitV 
le quartusj Nam (i ^ {umma Loganthmorum iecundi & 
tenii auferatur logariihmus primi, qui leltat nuinerus elt 
logarithmus quarci propoitionalis. 

Quin ettam & hic laboi minui aliquantulttm poteft, G 
loco logarithroi primicapiatur ejiis complementum Ariih* 
meticumffeuditTcrentialogariihmi ^ numcro loooooooo, 
& obtinetur pro lingulis logaruhmi Hguris lcribaniui 
carum differcntiiE i p, Complemenium hoc Arithmeti- 
curo cum reliquis duobus logariihmis in unam fiimmain 
conjiciaiur, & h fumma, uniiaiis noca in pnmo vcrfiis 
Itnidram loco (ita abjiciatur, reltabii logariibmus quarii 
termini qusefiti; atque hoc modo per unicam Nuniero- 
Tuo) trium additionem invenitur logariihmus termioi 
quxGti. Hujus rei caufa hinc patebit. Sim ires aumeri 
A B C & e fumma fecundi & leriii fubducendus efl 
primus, non tanturo operaiio comrauni modo peiticitur^ 
fed etiam G alTumatur nuinerus quivis E^ fi: ab ea aufe- 
ratur A, nrftabii E — k l\ niimcri B C & E — A in u- 
nam futnmam addantur, & h fumma trium rejiciamr 

E, reftabit B + C — A. fic li fubducendus eft nu* 
8y merus \s cx i; capio numeri ly coraplcmeniual 
^j ad loo quod eft 85-, hunc numerura addo ;id ij 
loS & fumma iic loS ex quo fublato 100 reltabtt nu- 

merus 8. fequuntur Exempla Trigonomctrica Re- 
golz projionioius per Logariihraos foluia. 

Sic 




SitTriangtilum ABC refltlineum, in quo dantur ai^- 
' gulus A j6 gr. 46'. aagulus B p8 gr. 32'. & latus BC^ 
5478. &qu.'EriturlauisAC.Fiat(pert'fl/i.Trigon.Plaiucl 
Sinus ang. A ad Sinum 

ang. B uc B C ad A C. £c Arith, comp. S.A. o. 2,3,1894.0 
quia Log.iiniis anguli Log. Sin. B. 9-99S^^T'^ 

A eft pnmus anatogiE Log. BC ' ^. y^ijijXi 

tetminus ejus vice fub- Log. A C. ^j. ^fp^Si» 

fiituo complementum A- 

rithmeiicum ejufdem, & addo Log. B C, Log. S, B & pne- 
did;uru complementum in unam fLimmam, & h fumma re- 
je6ta unitatequx eH in primo verfus iiniilram loco, dalii' 
iiir Logarithraus lateris A C, cui congruens numeriis eft 
yi4.6, J09 sequalis A C lateri quafito. 

Sit Triangulum Sphsricum A B C , in quo dantur 
omnia latera fcil. B C= jo grad. AB = 24 gr. 4'. & 
A C = 41 gr. 8'. quxritur angutus B. Producatqr B A ad 
M ut fit BM = BC erit AM differentia laterum BC 
B A sequalis f gr, fC (Per caf 1 1. iu Triangulis obliquan- 
gulis Spha*ricis.J Fiat ut re£bDgulum fub finubus crurum . 
AB BCad quadratum Radii ita Redangulum fubfiaubus 



AC + AM AC — AM 



ad quadiatum fiaus «H-, 



fiuiijB. ';?;[. 

^„ AC+AM , „ AC-AM '^ 
Eft vero ' = 24. gr. a . & — — ss t9 

gr. 6\ Et qm prinias analogia: teiininQS efl K^mtffi^om^ 
£ fiib 
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fub finubus A B B C, & fecimdus terminus eR quadratuml 
Radii ; Sumtna Log. Sin, A B BC fubducenda erit ex duf 1 
plo Log. Kadil & qui renat numerus addendus eft i * 

. ^ AC + AM AC — AM „ ^., 
lummani Log. S ■■ Quod idem e 

rit ac G finguli Log. Sinus arcuum A B B C fubducerentut 
i Logariih. Radii, 
Log.S,BCcomp.Arith. o. joiojoo vel fi horum linu- 
Log,S,A Bcorap Ariih. o. jSpy j j j- um capiantur con»» 
_ „AC + AM ^oo plementa Arith* 

"Jg-S ^ p. 6098805 aiaks, Atq;coiiK 

, , AC-AM „ plemema ilia Sc 

Log.S, p,4p23o83 pridicu linus i^ 

^ unam conjicerei»; 

a Log. S, Ang. B. ,^_y^2.-j-i2i tiir Jummam. Sum^ 

ma ilia erii Loga^ 
rithmus quadrati finus dimidii anguli B. Logariihmi ita- 
qae dimidium p. 85)6^860 eflLog. Sinus anguli^B^ 
jigr. 58'. 31". & hujus anguli duplum erii 103 gr. J7-. 
oz" — angulo E qui erat in inveniendus. 

C A P U T V. 

7)e Troporlionalium Slmmitatum con- 

;.3 tinuis Incrementis, Et de modo inve- 

~ Hiendi per Logarithmos, Terminum 

quemlibet injerie Troportionalium, 

Jiue crefcente, /ive decrefcente. 

SI in Axe Logarithniics nhivis capiantur parces quot 
voliieris SV V Y YQ Ssc. Kjiiaics, & ad 
punfta S V Y Q,&c. crigantiir perpendiculares yije 
ST VX YR Q.n &c. ex naturacurvse, erunt ^.3. 
ORines continu^ proportionales ; quin etiam con- 
tinua incretttenta X ;tr Z s n ^ erunt totis proportioDa. 
^S». N«m8bST-.VX.-,',N'X.-,XZ;;YZ;Qnericiii( 

Yideodo 
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vldenclo ST:Xx::VX:Z3::YZ:n«-,& coraponen- 
do VX:X;v: :YZ:Z2:^Qn:n^. Hinc fi X ;f fit pars 
quslibet reilK S T, eric Z z eadera pars xedx V X, & 
O'»- quoque cadem pars redla: Y Z. cx. gr. Si Xa; fit Jg 
S T, erit Z a = -U V X, & n w = Ja Y Z ; feu quod eodem 
Kdit, eritVX = ST + feST. YZ = VX+JaVX, 
1tem(in=^YZ+bYZ. 

Fiai ut S T ad V X, iia A B unitas ad N R ; erit A N 
SV; adeoquerceteSV VY Y Q&c. etunt fingulse 
a^uales logariihmo ipfius RN, & A V Logaruhmus tec- 
Siini VX erit icqualis A S + A N = Logarithmo ipfius 
4 T + Logarithmo ipfius N R. Item A Y Logarithmus 
ermini YZ sequalis erit AS + 2AN = Log. ST + 
bLog. NR, & A Q^logarithmusTerinini Qn sequalisenc 
l S + 3 A N = Log. S T + 3 Log. N R. Et univerfali- 
er fi Logarithmus numeri N R muhiplicetur per nume- 
iDni, qut exprimit tcrmini cujufvis diltaniiam X terniino 
«rimo, & produdlus addatur Logariihtno termini primi, 
labiiur logariihmiis iftius termiai. At fi feries propoi- 
ionalimn fii decrcfcens; feu fi termini iti contiDua raclo- 
le miaLianiur, & Qn fic primus, habebitur Logariihmaa 
lltertus cujufvis termini, mnltiplicando Logarithmum 
_iumeri N R per numerum qui exponic ejus termiai di- 
flantiam ^ primo, & fubducendo produdtum ^ Logarith- 
IDO primi. Quod fi produ^lus ille fit major Logarithmo 

Srimi termini initio ab unitate dufto ; ia eo cafu ponen- 
i* funt Logariihmi incipere ab unitate in aliquo frailio- 
iltim Decimalium loco deirusi, verbi gratia ab O P ita Lo- 
~ rithmus numeri Qn erit O Q. 

Exponat jam L M quamvis pecuniam , feu pecunix 

tmmam ^ credttore Fcenori elocatam, ca lege ut fingulis 

inis Ufura annua forti annumereiur, & Hnito primo 

mo, fit ufura feu lucrum Kk, & I K aggregatum foi- 

j & lucri pariat ufuram HA quK fit ipG I K proportio- 

Balis, feu ia ratione confianti. Hxc ufura H A fiaico anno 

^undo, (brti accedat, & Jors ea fit G H, qux ad finem 

anni tertii pariat ufuram F/, ipfi GH proportionalem ; 

Pooamus fortem fingulis annis augcri pvie fui vice- 

£ 1 Qea-\ 
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Ema, Is, adeoquecrit IK = LM+!5LM, GH = IK 
+|g I K. E F = G H + ,^ G H, & iia deinceps. Erunt 
proinde termini LMIKGHEF&c. continue pro 
portionales. Quxriiur <]Ltantuin au^U tberit pccunia ad 
finem ^■notlibet annorum. 

Sic L M femiobolus, Anglice ^farihing. Ob L M ad 
IK ut I ad I + b vel uc I ad 1,05-. ut A B ad N R, crit 
NR = i,oj, cujus Logarithmus A N eft o. 0211803, vel 
inagis accurate o. 02118^2931. Qiiiritur quantum lucri 
accedat femiobolo, qui lexceniis annis fenori expofituj 
eft. Muliiplicetur AN perfioQ produihiserit la.-ji^yjpijs 
Huic produifto addatur Logarubmus fradionis ^ nempe 
P75OIT7288, (nam clt ftmibolus pars iibr^ Lg J fumnM 
jop, 7313082. erit Logariihmus niimeri quxnii, cuoiquc 
index 102 fuperat indicem Uniiatis novcnario fcu p, c- 
tunt in numero refpondenie novem {igurarum loca fupn 
locum Unitatum, & numerus ille in labulis quxfitus tn- 

■ venietur major quara j^Stfjooooo, & minor quani 
$■386600000, Unus itaque femiobolus fxnori daius, fioi- 
tis fexcentis Annis, pariet Jibras Anglicanas plures quam 
yjSCjooooo; Cui fumms folvendae vix par eiit oninis 

^itla Auri Argentique copia, qu£ ab ipfa reruinoriglne ad 
hunc ufque diem ex lerrarum vilceribus eruia eft. 

■ Exponat Qn quamvis pecuni* fummaro qtiam poll ex- 
a^um iniegrum annum debitor creditori folvere leneiur, 
ied fine uiur^ Ceriumclt 11 Debiror nunc lotam folve- 
Tet, itlum amilltiium jus quod habet in ufuram annuam 
<]uas eX pecunia ilia prodiret ; Quin & minor furama fce- 
nori expolita, poieft poit annttm cuin lua ulura, rummani 
Qn adxquare. Minor illa pecunia; lumma, qux cum fita 
Ufura pecnniam Qnadaequat, pri^Iens pecunite Q.n va- 
lor dicitur. Sit A N Loganihnnis Rationis quam fbrs 
habet ad aggregatum foms & ufurx, boct e(t, ji fors lii 
Ufurx anauic Vtgeciip]a,< li^ A N Logarithmus numeri 
1 -f- 55 feu I, Dj-, & capiatux Q Y .-eqiialis A N; eric A Y 
Logdriihmus prsefeutis valoris pccuuia; Qn. Patetenini 
}ji*cuniam YZ iienoriexpofitam finito-anno paritgram pe- 
«UDnun Qn, adeoqut ut \v%\imur logaathmus prselentii 

valoris. 
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valoris, fea Y Z ; ex Logarithmo A Q detrahi debet Lo- 
garithmus AN, & reftabit AY logarithmus prxfentis 
valoris vel YZ. Si fumma Qjl non nifi pofi; diios att, 
nos exadtos debeatur ; ^ logariihmo A Q_ rubtrahenduj 
eJl; numerus z A N, & manebit A V logarithmus ptxfeti 
tis valoris, lcu fummx qax pro pecuuia Qn folvi fia' 
tim debeai. Nim maQitcflum etl pccuniam VX fosnor- 
expolicam, fpatio duorum annorum, pecuniam Q.n pro 
creaturam. Eadem ratione, fi fumma Qn noa nifi poft" 
tres annos debetur, i logariihmo Qn fubtrahcndus erit 
oumerus 3 A N, & qui reftat A S, erit logarithmus nu- 
pieri ST, feu erit ST prasfens valor fummic Qn pofi: 
tres annos folvcnds. Et univcrfaliter, fi logarithmus 
AN multiplicetur per numerum annorum, quibus exa- 
<fiis debetur fuinuia Q.n, & produilus numerusex loga- 
lithmo A Q fubducatur, hac ratione dabitur logarithmus 
numeri, qui erit praefens valor fummE Q_n. Hinc patet 
C j-jSSyooooo iibras Angl. focietati alicui Hnitia ftxcen- 
tum annis folvend^ fuerint; tani^e pecunix pr^efentem 
valorem, vix unum femiobolum adsquaturuin. 

Si in axe Logarithmics ordinentur ad curvam reib; 
HG EF, AB CD qux finc proportionales, & extremi- 
tates ipfarum FH DB re£tis jungantur, qux produ£lie 
cum Axe conveniant in P fit K, eruni refla: G P 
AKfempetEquales. Nara obGH:EF::AB: //^.4. 
CD. eritGH:FS::AB:DR. SedobKquian. 
gula iriangukPGH HSF, ItemKAB BRDaequian- 
gula erit PG:HS::CGH:FS::AB:DR::)KA:BR. 
Quarum proportionalium confequentes H S B R xquales 
funt,AniccedentesigiturPG K A aiquales erunt. Q.E.D. 

Si reilae CD EF ad AB GH a:qualiter accedant, ut 
tandem pimitum D coincidat ciim B, & puniStum F cum 
H, rei^iB DBK FHP qax prius fecabant curvam, ver- 
tentur inTangentesBT, HV; & rtikx AT GVfem- 
per fibi invicem sequales erunt, hoc cfi, portio Axis A T 
vel G V iniercepta inter ordinatam & Tangentem quK 
Subiangens dicitur, erit ubique conltantis & datse longi- 
tudinis quE eft prsecipua Logariihmics Proprietas. Nara 
E j in 
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io diVerGs logarithmicis, fubtangentcs carvarutn fpecfcs 
len formas decerminabuni:. 

In duabus divcrfae fpeciei logarithmicis, ejufdem nu- 
iceri logarithmi, leu diftantix ab unitace, ecuac fubcan* 
gentibas fuarum cnnrarum proportionales. Sint enim cur- 
VK HBD SNY, qnarum fubtangences fint AT 
Fig. 4. M X, Ctque A B = M N = unitaci, rtera D C 
^ f ■ = QY ; erit A C logarithmus numeri C D , 
in logarichmica H D, ad M Q logariditnum no- 
mcri Q_Y, feu ejufdem C D in logarithmica S Y, ut 
fobtangens AT ad fubtangentem MX. Concipiacur io- 
tcrferi inter AB CD vel MN Q^Y, infinitos terminos 
conrinuc pTOporcionales, in racione AB ad a* vel MN 
sd mft\ & ob AB = MN eritah — m». item erit^f 
= w 0. Et termini proportionales cum in ucraqae fignra 
Gdc numero xquales, divident Hneas AC MQ__in partes 
namero sequaleB, quanim prims fint A « M w, partes it*> 
qoe illae erunc totis propotrionales, hoc eft erit A a : 
M w : : A C : M Q^ Quoniam autem triangula T A B 
B c ^ (unc fimilia ( nam pars curvs B h coincidec ftre cum 
porrione rangencis) item triangiila X M N, N w funt fi- 
milia. Erit AtfveIBc:*f::TA:AB 

Item eft « veU f : N : : M N vel A B : M X. 

Undeeritex«quo, Bc:No::TA:MX:: Aii:Mffli:: 
ACiMQ^ Q:E.D. Si ATvocetura, obAB; AT:: 

te :Bf ; em Bi:= — — - 

Hinc (i detur logarithmus numeri, qui Cc unicari pto- 
simus, vel illam minimo exceflu fuperac, dabicur loga- 
riihmics fubcangens, eft enim exceflus ^c ad logaritb- 
mum Bc uc AB unicas ad fubtangentem AT. Vel eriam 
fi fint duo quilibet numeri quam proxime Equalcs, erit 
difFerenria numerorum ad differeniiam logarichmorum, ut 
alteruter numerorum ad fubtangentem. v. gr, Si in- 
cremcncum b c Cit ,00000 00000 ,00001 ozicy 3fP4S 
tfozf 9> & B c vcl j4a logarithmus numeri ab m ,00000 
00000 ODooo 44408 Ji20p8 J0062. duobus his numc- 
JTJ» & unicati invcniavvw quartus proporcionalis, fcilicet 
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434.2P 44.819 oj^fi, is numems dabit longttudinem ral>- 
tangencis A T, qu» eft fubtangetis logatithmic» qqa cx- 
[libet logaritlimos 3iggianos. 

Si Cteditor Pecunis fummam foenori exponat, ca lcge, 
ut fingalis temporis momentis, pars proportionalis ufurae 
annuje forti annumeretnr, ita fcil. ut poft finitum primum 
tetnporis momentum, (eu etcaflam anni particulam iude- 
finite exiguam, ufuram pofcat tempori proportionalcm, 
qu£ forci adjefta, un^ cutn ip{a, ufuram pariat, tinito ie- 
cundo temporis momento, forti pariter acceflatam, & iu 
deinceps. Quxdtur quantum ctedltoti finito anno de- 
beacur;> •Sicif ufura annuaUnitails, feu unios librae. &G 
integer annus (eu i dat ufuram n, particula annt indcfi- 
nice exigua M m dabit uluram ipG M m proportiona- 
lem M wi X « ; & proinde fi Unitas per M N exponatur, 
ejus increnientum primtim eric «o = M«X(i, Per pun- 
Aa N« concipiatur logaritbmifa defcribi, cujusAxiseft 
O M Q^ In hac cursa, fi portib Axis M Q_ tempus ex- 
ponat, ordinata Q_Y pecuniam fepr»efentabit quae ufque 
ad illud tempus, fingulis tiiotnentis, proporrionalitec cce- 
vir, Nam fi capiantur m /&c. = M «), ordinatae ]p &c. 
erunt in ferie continue proportionalium in ratione MN 
ad m 8, id eft crefcent e^detn ratione, qua pecunia cre- 
fcir. 

Tangat logarichmicam in N refta NX, ejus fubtan- 
gens MX erit conftans & invariabilis, & ttiangulum mi- 
nimum N n fimile eric triangulo X M N, At often(uia 
eft, efle incrementum Bo = IVlroxtf = No!(« etit itaque 
«o:No:'. NoxiiiNo^a; i. Sed ut « ad N 0, ita etit 
NM ad MX. Qoare ecit, ut a ad t, Ita NM feu i ad 

M X = — fubtangenti. 

Quod fi Ufura annua fit pars fortls vlcefima^ feu (i {ir 

* =j5 = ,o y, eric MX=: — =20. 

Qnia in diverGs logarithmorum formis, ejufdem im- 

tineti logariihmi funt fuhtangeacibus fuacum curirarum, 
pro- 
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propomonales: fi MQjtempas Annuum, (ea unitaceni» 
cxponat ; QY crk pecunia quse finito anno debetnr. Vt 
verb ionotefcat QY ; Fiat uc M X feu 20 ad o, 4342544 
(qui numenis exponic fubtangentem logaritbtnics, qua 
exhtbet logarithmos Briggimos) ita annus, five unita^ 
ad logarithmam 5y/jf^/(i«»f», qoi numero QJT congfuit; 
logatithinus autem ille invenictur o. 0117147 cui refpon- 
dens Bameras=QJf eft i ,05127, cujus incremennun 
fupra nnitatem live fortem ,oyii7 pauxilium fuperat an- 
nuam ufuram ,05. Adeo ut fi ufura annua centum U- 
branim fit qoinque libr», tifura proporcionalis fingulis an- 
oi momencis ibrti 100 adjci^a, pariet tantum ad finein 
anni, "*■ /•'■ ^- 

Si quaaratnt ufora ejufmodi, ut fingulis momends pars 
ipfius fbrti continue crefcenti proporcionalis, ad fonem 
accedac ea lege at fiuito anno prodacat incrementum 
qaod Gt {urtis pars quxlibet [daca v. gr. vicefima. Fiac 
ut 1(%. numeri i> 0$- ad.li hoc e(l ac 0,0211893 ad i; 

ita fubtangens o,' 4542^44 ad — = 20,49, & erit « = b 

= ,0488. Nam fi concipiatur pars ufure ,0481 momen- 
to refpondens, boc eft eandem habens racionem ad ,0488 
qaam habec momenium ad annum, & fiac uc uuicas ad il- 
lam ufurs parcem, ita fors ad cjus incremencum momea- 
tanenm ; qua; hac ratione continub crefcic pecQ&ia, ad £• 
nem anni augebitur vicefiuiB fui parte. 

C A P U T VL 

De Methodo ^«/«HenricusBriggius />. 
garithmos Jms fupptttavity ejufque 
'Demonflratio. nde Fii. 4. 

QUamvis Briggius lineatn Logarithraicam nulquam 
dofcripGt, quem tamen in calculo adhibuit operaodi 
modaiOi moditiue Rationeoi tx contemplaiione Logarith- 

micse 
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inicx evidentiQime patebit. In qualibet Logarithmicx 
HBD finc tresordinatBE AB ab qs quam proxime gequa- 
les, hoc ti\ earum diSerentix exiguam admodum ad ipfas 
lineas habeant ratiotiem; Erunt Logariihmorum difie- 
reatix difFereniiis Hnearum proportionales. Nam cum li- 
nes funt quam proxime ^Equales, propinquiflime iibi in- 
vicem erunt, & pars curvje B J ab iis intercepta cum reifti 
linea fere concidet, certe tara prope pofliint ordina a fibi 
invicem admoveri, ut ditFerentia curvse, i refl:a ipfam 
iubtendente, habeant ad ipram fiibtentam, minorem qua- 
libetdatd rationem. Triangula igitur Bc ^ Br J pro re- 
^tilineis afTumi poiluni, & erunt sequiangula. Quare etl 
jr:ic::Br:Bf::A^:Aa: hoc elt exceflus Unearum 
fupra miniraam A B, erunt logarithmornm differentiis pro- 
portionales- Hinc patet ratio iltiiis methodi qua tam na- 
meri quam Logarithmi per difFereniias & partes propor- 
tionalescorriguntur. Quod (i A B fii unitas, erunt nume- 
rorum logariihmi dilTerentiis numerorum proportionales. 

Si intra numeros denarium & unitatem capiatur medius 
proportionalis, ieu quod idem elt, numeri denarii extraha- 
tur Radix quadratica, Radix illa feu numerus in medio 
erit loco intra denarium & Unitatem. & ejus Logarith- 
mus erii dimidius Logarithmi qui denario compecit ac pro- 
inde dabitur. Si iniernumerum prius inventum & unita- 
tem, iterum inveniatur medius proporiionalis quod fit ex- 
trahendo numeri invcnti Radicem quadraticam, hic nu- 
merus Unitaii duplo vJcinior eriiquam prior, ejufque lo- 
gariihmus erit priorjs togarithini lemillis, feu Logarithmt 
denario competentis pars quarta. Si hac raiione conti- 
nuo exirahauir Radix quadratica & bifecentur Logarith- 
mi, pervenietur landem ad numerum cujus diltaniia ab 

unitate minor erit partc 'iftius lo- 

I OOOOO OQOOO ooooo 

garithmi qui Denario tribuiiur. Briggius pera£lis y^ Ra- 

dicum extraftionibus ; Invenit numerum i, ooooo ooooo 

ooooo 12-781 91493 20031 3442 ejufque logarithmum 

■ fore o, 00000 00000 00000 oj-jf I iij-12 312^7 82702. 

fiippo- 
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fupponatur LogartthtDus hic aequalis A f (ive B r, & 
qs numerus radicuD] extra£lione inveaius; erit difi^ti- 
lia )■ s qua umtaiem fuperat =: ,00000 00000 00000 
»2781 5>i4P3 20051 3J-. 

Horuai numerortim ope, logarithmi reliquorum omnif 
um iuvetiiri poterunt ad hunc modum. Incer datuni do- 
merum ( ctijus logarithtnus invenieadus fit) & nnitatea 
quaraniur (ut fuperius oftenfum eft) raedii proportionalcs, 
dooec tandem inveniatur numerus tantillo unjtatero fupc 
rans ut unitas pracedat quindecim cyphras, quas lotideio 
vel plures notae fignifitrativae feqiianiur. Sit numerus ii)e«i, 
& noiK fignificativse, prsefixis cyphris differentiam i c de- 
iiotabunt. Deinde fiat ut dif^rentia r j ad diSerentian 
bc ita Br Logarithraus datus ad Br vel Ad Logaritb- 
imimnumeri Ab\ quiitaque dabiiur, Hic Logarithmus to- 
ties continue duplicatus quoties extradtiones fa^ funt, 
tandem dabit Logaiithmum numeri qua:fiii. Hac etiam 
ratione Inveniri potlit Subtangens Logariihmicse nempe 
fi fiat r j:Br: : AB feu unitas : AT fubtangeiiti, qux 
itaquc invenietur o, 43^29 4481P 05251, per quam de- 
nique reliquorum numerorum logarithmi inno- 
Fig. s- telcent, nempe fi detur numerus quivis N M e- 
jufque Logarithmus & qua^ratur alterius nume- 
ri logarithmus qui ad N M fatis accedat, fiat iti N M ad 
liibtangentem X M ita « diffcrenria niimerotum ad N * 
d[tferentiam Logarithmorum. Quod fi NM fii Unitas 
= A B dabuntur logarlthmi rauitiplicando diSerentiai 
minimas ii c per fubtajigentem conftantera A T. 

Hac ratione Invenientur Logarithmi numerorum 2. 3 
&.'1, Sc inde dabuntur Logaritluni numerorum 4 8 i(S 
jz (J4 &c. 9 ir, 81 243 &c. iiem 7 49 34) &C- S^ 
a logarithmo denarii auferatur binarii Logarithmus refta- 
bit iogatithmus Quinarii. & proinde dabunturLogarith- 
mi numerorum 2j iij- 625 &c. 

Numeri ex his compofiti, nempe 6 ii 14 ly 18 20 
21 24. iS &c. facile logariihmis fujs inftruuntur, addeu* 
do loganthmos nuraerorum componentium. 
At iiumerorura primorum loganthmos, per tot Radi- 

cum J 
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cam extra^iones Invenire, moleftum admoclum Sc Ubo- 
riofiim fuit opus. Nec tjuidem taciie fuit, interpolando 
per difierentias Primas, Secundas, & Tertias &c. Logarith- 
mos fupputare. Quo itaque abfque tanta niolefha Nu> 
merorum logarjthmi obtineantur, Magai viri Newionus, 
Mercator, GregoriuSj WaUifius^ & nuper HaBeius feries 
infinitas convergenies dederunt, t^uibus expeditius & cer- 

. ti(\s logarithffli, ad quoi volueris loca fuppucati haberi 
pofTunt ; De hifce feriebus, eruditum Traitatum Icripfic 
pericijljmus Geometra HaUems inter A6ta Philofophica 
Socieiatis Regiie extantem, ubi feries iUas nova metho- 
do demonftrat, modumque computaudi logarithmos pcr 

I cas docuii. lliceat hic fubjungere novam feriem, ex 
qua expediie & facile fluunt Logarithmi faliem pro nu- 

I tneiis majoribus. 

Sit jb numerus irapar, cujus quiritur Logarithmus, Nu- 
ineri z — i a+i erunt pares, & proinde dabuniur eo- 
vm logariihmi, & Logariihmorum diHerentia, qu% dica* 
Vixy\ Quin etiam daiur Logarithmus numeri qui eft me- 
dius Geomecricus inter numeros z — i & 2 -{- i xquaiis 



\ 



fcil. femifummx logarithmoriim. 



Serics v x 1 

42 24«* 



A \- — -] Scc. erit squalis loga- 

300 z' ij-izoa'' 1J200 a' 
rithmo Raiionis quam habet Geomctricus mcdius incer 
numeros a — i & z-{- i ad Arithmeiicum medium fcil. 
numerum z. 

Si Numerus fuperat 1000, Primus fcriei terminus — 

fufficit ad producendum logariihmum ad tredecim vel qua- 
tuordecim notarum loca, iecundus terminus dabit loga- 
rithmi loca viginti. At G a major lit qoam loooo, primus 
terminus Logarithmum exhibet ad oilodecim figvirarum 
loca, & hinc ejus ufus opitmtis erit, in fupplendis loga- 
rithmis Chiliadum \ Jiriggio prseterminis; Hujus rei ca- 
piamus exemplum, fic inveniendus logarithmus numeri 
1 30001. Logarithmus numeri 20000 idem eft ac logarith- 

mu& 



ooooo ooooy 4181}' 
4, joioy 17093 0241& 
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mas binarii prafixo Indice 4. & differencia Logarjtb. 
morum 20000 & 10001, idem eft ac differeocia Lo- 
gsrithmorum pro numeris jooo & loooi, fcii. o, 00004 
54272 -jSS-j.Haec diffcrentia fi per 4 z feu 80004 di vidatut 

Qudtiens — crit 

4« , 

Huic quoto addatur log. nu- 5 

meri^ometndmedii.iumma '^' Joioy '^QpS ^y^jo 
erit Logariihmus numeri 20001. Hinc pacet, ut habca- 
tur logarithmiis ad quatuordccim loca non opus efle pro- 
ducere quotum ultra fex loca. At fi logarithmns ad de- 
cem tantum figurarum loca habere velis, ut k Flacjm in 
fuis Tabulis fa£tum ell, duis primz quocienris notx fuffi- 
ciunt. Ec fi hac methodo computentur Logarithmt pra 
nuraeris fupra 20000 ; labor omnis vix pluris erit, quam 
qui in exfcribendis numeris impcaditur. Hxc Series ex iii 
qux ab HnUeio invcntse funt, facile fequitur, qui auteni 
pluia de iis fcire cupic, Prsefacum Trai^atum adeat & difcat 
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